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PREFACIO

M. Jacinto Nunes

Antonio de Sousa Horta Sarmento Osorio nasceu na Lousd em 1882,
de familias titulares pois era descendente do Bario de Santa Comba.
Formou-se em Direito na Universidade de Coimbra em 1908 e morreu
com 77 anos em 1960.

Ant6nio Horta Osbrio, espirito brilhante e irrequieto, de miiltiplos
interesses (escreveu um livro sobre Psicologia da Ante), algo irreverente,
distinguiu-se na sua época como causidico. Foi, com o Prof. Barbosa de
Magalhdes, advogado do Banco de Portugal no famoso caso da burla da
falsificagiio das notas de 500800, com a efigie de Vasco da Gama, no
final dos anos vinte deste século. Foi também um notivel esgrimista —
fez parte da equipa olimpica da especialidade — e um apaixonado de
automoveis (fez entdo um Lisboa/Paris que foi muito assinalado).

Antes de se distinguir como jurista, em Margo de 1911, tinha 29
anos, concorreu a lente da 10* cadeira — Economia Politica da Escola
Politéenica, com um trabalho intitulado -A Mathematica na Economia
Pura — 1?2 volume — A Troca..

A este concurso apresentaram-se igualmente Afonso Costa, com uma
tese sobre <0 problema da Emigragio- e Antonio Lino Neto com um tra-
balho sobre <A Questio Administrativa — O Municipalismo em Portugal-.

O primeiro, republicano destacado, veio a ser Chefe do Governo, por
trés vezes, apos a implantagio da Reptblica. O segundo, democrata-cris-
tio, foi depois professor do Instituto Superior de Ciéncias Econdmicas e
Financeiras (ISCEF, actual Instituto Superior de Economia e Gestio).

Sem menosprezar o trabalho de Afonso Costa, a obra de Hona Os6-
rio, embora sem grande originalidade, representa o conhecimento das
teorias mais modernas da economia nessa data. E evidente que estd a
par e domina as teorias do Manual de Economia Politica de Pareto,
publicado em francés em 1909. A luz de hoje, caber-lhe-ia sem divida
© primeiro lugar no concurso. Mas hd que situar-nos na época. Anténio
Horta Osério era mondrquico da ala ndo conservadora. O jiri era cons-
tituido maioritariamente por professores mondrquicos, mas estivamos



Vil Anténio Horta Osdrio

ja em regime republicano e, como se escreveu noutro local, -até os
adversiirios de Afonso Costa lhe reconheciam o talento, a inteligéncia e
as capacidades politicas-, Além disso, o trabalho dele ocupava-se com
proficiéncia de um problema de grande actualidade. Hi a considerar
ainda que Afonso Costa era ji professor ordindrio (catedritico) da
Faculdade de Direito da Universidade de Coimbra. Por outro lado, a
tese constituia para a época, entre nds, uma auténtica heresia, pela
metodologia utilizada (elementos de cilculo diferencial e integral).
Tudo isto ajudard a explicar a decisio do Jari.

A orientacio do nosso ensino da Economia Politica era literiria- e
assim persistiv durante muitos anos, s6 comegando a actualizar-se por
ocasiio da 11 Grande Guerra com as lighes na Universidade de Coimbra
do Prof. Teixeira Ribeiro, actualizacdo continuada em 1949, com uma
radical inovagio metodolégica pelo Prof. Pinto Barbosa, no ji citado
ISCEF.

A Universidade de Lisboa, criada em 1911, incluia, entre outras
Escolas, uma Faculdade de Ciéncias Econdmicas e Politicas, mas s
dois anos mais tarde, em 1913, se di a concretizagio 4 nova escola que
passa a designar-se Faculdade de Direito e de Ciéncias Sociais.

Afonso Costa € entio Presidente do Ministério e Ministro das Finan-
¢as. No Regulamento da nova Faculdade estabelecia-se que do seu corpo
docente passaria a fazer parte como professor ordindrio (catedritico) o
professor de Economia Politica da Faculdade de Ciéncias de Lisboa (a
antiga Escola Politécnica) — o Doutor Afonso Costa. Este providenciou
imediatamente para que se abrisse concurso que assim surgia de novo na
Faculdade de Ciéncias. Diz-se que tinha em mente Horta Osério, pelos
méritos que lhe reconhecia. Este, porém, ndo concorreu, dizendo que, se
ndo tinha servido da primeira vez, também nio serviria da segunda? E
mais um episodio que define a personalidade de Horta de Osorio.

! Cfr. Marcelo Cactano, em Revista da Faculdade de Dineito de Lishoa, vol, X101, 1959,
Em especial pgs. 15-90.

* Eugénia Mata, em fase A false stant of neoclassical economics in Porugal — the
work of Antdnio Hona Osonioe (comunicagio apresentada na Annual European Confe-
rence on the History of Economics, BCHE'9G, Lisboa, CISEP, Feverciro 1996), onde faz
uma excelente resenha do trabalho deste ¢ das vicissiodes do concurso 4 Politéenica,
afirma, em determinado passo, que dos trés concomentes 54 Lino Neto s¢ tomou um pro-
fessor de carmeim. Assim fol de facto. Mas ndo se pode esquecer que, como se disse,
Afonso Costa era ji lente em Coimbra, embora ndo muito assiduo, por doenga, actividade
profissional de advocacia e envolvimento politico,

Em professor ordindrio desde 1899, em Coimbra, (doutora-se 1895) ¢, depots da sua
rransferfncia para a Faculdade de Direito de Lisboa, foi seu Director de 1913 a 1927,
Efective até 1915, foi depois interinamente substituido por Barbosa de Magalhdes. (Cir.
M. Caetano, ob. cit), Parece ter sido mais assiduo no ensino da Politécnica, pois em carta
de Geneve para a mulher Alzira de Barros de Abreu, em 30 de Abril de 1926, escreve:
Noltei a ser professor de Economia Politica como nos | longinguos tempos de Coimbra
faté 1902-3) ¢ nos meses dos invernos de 1911 e 1912, quando vinha do Estoril & Politée-
nica no comboio de madrugada para dar a minha aula as 8he,
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) O Prof. Teixeira Ribeiro classificou a decisio do Jari de -erro histd-
rico- e assim foi, de facto, pois atrasou o ensino da Economia em Por-

tugal trinta a quarenta anos.

A obra de Horta Oso6rio foi traduzida, com pequenas alteracoes
Para francés e editada nesta lingua em 19133, com um preficio muito
elogioso de Pareto, mas caiu no esquecimento. Hi virias referéncias ao
livro pelo professor Moses Amzalak* e P. de Moura e J. Nunes’ — mas
numa andlise pormenorizada da obra — e por virios autores estrangei-
ros, Eric Roll?, Brodsky”?, Schumpeter®.

Em 1987, ap6s a leitura do livro de Horta Osorio, resolvemos res-
susciti-lo para o pablico portugués, publicando no Didrio de Noficias
um artigo. -Antdnio Horta Osdrio: um economista olvidado-?, que des-
pertou certo interesse e, em Fevereiro do ano seguinte, fizemos, numa
comunicagio 4 Academia de Ciéncias de Lisboa™®, uma anilise da obra
de mais um homem que teve razdo antes de tempo.

Posteriormente a obra de Horta Os6rio mereceu tratamento muito

proficiente de dois historiadores do pensamento economico: Manuel
Farto" e Eugénia Mata 2,

Afonso Costa foi também nomeado, em 1 de Novembro de 1915, e tomou posse do
lugar de professor do Instituto Superior de Comércio (antecessor do ISCEF) na cadeira de
“Direito Financial e Orgamentologia-, mas parece nunca ter ali dado aulas. Cfr. A. Oliveira
Marques, Afonso Costa, 2* edigio, 1975,

A tradugio é de José de Almada que era consultor para o Ultramar do Ministério
dos Negocios Estrangeinos,

Y Lean Walras e @ Economia Pura (1934), Biblioteca de Altos Estudos da. Academia
de Ciéncias de Lisboa,

: Teoria da Prociira (1954). Horta Osorio & citado a propdsito de Jossem,

- History of Economic Thought (1945).

" L'comomie Politique Mathematique, (1949). E o autor que parece ter atentado mais
na obra pois escreve: «La compréhension du Manuel de Pareto, ouvrage mal composé et
=ouvent obscur, est grandement facilitée pour lecture de 'un ou de Pautre ouvrages sui-
vants, que se limitent 4 le commenter: A, Osorio Théore Matbematique de |'Echarnge,
tradl. frangaise par José de Almada, avec une introducion de Pareto.. .,

¥ History of Economic Analysis (1954). E o Gnico autor portugués citado por Schum-
peter,

? Didirio de Noticias.

" Memdrias da Academia das Ciéncias de Lisboa, tomo XXV, 1988,

! -Anténio Horta Osério e 4 teoria do equilibrio gerals em José Luis Cardoso e Antb-
nio Almodovar (eds.), Actas do Encontro Ibérico sobre Historia do Pensamento
Econdmico, Lishoa, CISEP, 1992,

12 & false start of neoclassical economics in Porugal: the work of Antdnio Hona
Osdric-, comunicagio apresentada na Anmual Enropean Conference on the History of Eco-
nomics, ECHE'96, Lishoa, CISEP, Fevereiro 1996,



INTRODUCAO

Manuel Farto

_ Anténio de Sousa Horta Sarmento Osorio nasceu na Lousd em 1882 e
licenciou-se em direito pela Universidade de Coimbra em 1908, tendo-se
afirmado como um dos mais eminentes advogados do seu tempo. Con-
forme refere o professor M. Jacinto Nunes na noticia biogrifica contida
no preficio da presente edigio, um dos momentos fulcrais do seu per-
curso foi a participacio sem &xilo no concurso para uma vaga de profes-
sor de Economia Politica na Escola Politécnica de Lisboa, A brilhante
carreira do jurista que entdo inicia, nunca o compensou da enorme
decepgio provocada pelo insucesso em prosseguir uma, muito desejada,
carreira académica: primeiro em Coimbra por falta de oportunidade,
depois em Lisboa por pretericio no referido concurso. Retira-se em 1930
para se dedicar por inteiro e até 4 sua morte, em 1960, ao estudo da arte.

~ Da sua obra merecem destaque trés trabalhos em dominios bem
diferenciados: A Matemdtica na Economia Pura, agora reeditado, que
pode ser considerada como um manual em economia tedrica e cuja
Preparacio foi motivada pelo ja referido concurso da Escola Politéc-
nica; O Caso do Banco de Angola e Metropole — bistoria de um crime
(1928) que se relaciona com o célebre caso da falsificagio de notas de
500$00 do Banco de Portugal promovida por Alves do Reis, entre
outros, tendo Antdnio Osdrio defendido os interesses daquela institui-
¢Ao; e Psychologie de I'Art (1946) que exprime as preocupacoes que
absorveram Anténio Os6rio, naquela dltima fase da sua vida, procu-
rando examinar as leis gue presidem 4 produgio, apreciagio, andlise e
evolugio das artes plisticas.

O insucesso no concurso para professor marcou profundamente a
vida e a obra de Ant6nio Osério, deixando-as, tanto uma como outra,
Eravemente amputadas e incompletas. Refira-se neste particular a nio
realizagio do segundo volume de A Matemdtica na Economia Pura que
ﬂnupciam no preficio e, naturalmente, com ela todo um trabalho peda-
80gico e cientifico que lhe estaria associado numa disciplina que em
Portugal tinha ainda um reduzido nimero de estudiosos competentes.



X Manuel Farto

Para além de Hornta Osério, que apresentou nesta obra, de maneira
rigorosa, criativa e pedagdbgica, a teoria econdmica da escola do Lau-
sanne de Léon Walras e Vilfredo Pareto, participaram ainda nesse con-
curso Afonso Costa, classificado em primeiro lugar, com um trabalho
sobre O Problema da Emigragdo (1911) portuguesa e Antdnio Lino
Neto com o texto A Questdo Administrativa — o municipalismo em
Portugal (1911), Nenhum destes trabalhos possui uma valia comparivel
4 da obra de Osério, de onde o sentimento de estarmos perante um
erro bistdrico ou flagrante injustica como lhe chamam os professores
Teixeira Ribeiro e Jacinto Nunes.

O resultado do concurso, com a consequente pretericio de Antdnio
Osério, tem levantado até hoje maltiplas interrogages, avolumadas pela
indisponibilidade ou inexisténcia do processo do concurso, o que tem
mantido na obscuridade as razbes que teriam motivado aguela decisio
do jari. As justificadas dividas que pairam sobre a natureza desta deci-
sao ndo devem ser interpretadas como significando estarmos perante
um caso de favoritismo pessoal ou politico, embora ndo se possa excluir
completamente tal possibilidade dado o perfil de homem politico presti-
giado do vencedor. Jacinto Nunes' pensa ser mais provivel estarmos
perante um caso de incompreensdo ou rejeicio mais ou menos aprioris-
tica do proprio método matemético que, em geral, os economistas da
época dominavam mal, ou simplesmente desconheciam.

A este propdsito, deve notar-se que Antonio Osdrio, embora muito
critico relativamente aos economistas literdrios, esmagadoramente
maioritdrios na sua época, procurou tomar algumas precaucdes na
forma como enfrentou a questio dos métodos, adoptando em geral uma
posigdo bastante equilibrada e conciliadora evitando qualquer tom polé-
mico. Esta atitude é perfeitamente perceptivel quando afirma: -4 escola
malemdtica ndo se opde ds oulras escolas, nem o método matemdtico
exclui os outros mélodos; acrescenta-se a eles e nada mais-(p. 110).

A tentagio de estabelecer uma analogia entre Horta Osdrio e Léon
Walras, relativamente o injusto tratamento de que foram alvo por parte
de jiris académicos €, evidentemente, muito grande. Ambos foram
excluidos de lugares que favoreceriam o desenvolvimento das suas
importantes contribuigbes tedricas, privando varias geragoes de estudan-
tes de economia de conhecerem as suas ideias e contribuicdes funda-
mentais e retardando, por largos periodos, eventuais desenvolvimentos
das suas teorias. Talvez, em ambos os casos, seja pertinente a observa-
cdo de J. M. Keynes, alguns anos mais tarde, segundo a qual as razoes
profundas deste tipo de descriminagdes se encontram, menos na dificul-
dade ou incapacidade em compreender as ideias novas, do que em por
em causa e abandonar as ideias antigas.

! Manuel Jacinto Nunes, Subsidios para a Historia do Equilibrio Geral, Separata dos
tomaos XXVT e XXV das Memdrias da Academia das Cidncias de Lishoa, 1988,
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O livro de Anténio Osério constitui, segundo as palavras de Jacinto
Nunes .. o trabalbo de economia de maior valia ... (publicade)... em
Portugal, neste século-?. Embora mal acolhido, como vimos, pelo jiri
do concurso para provimento da vaga de professor na Escola Politéc-
nica, foi traduzido em lingua francesa em 1913, com o titulo de Théorie
Matbématique de I'Echange e editado por Girard & E. Briére em Paris,
Nela se integra ainda uma introdugdo de V. Pareto onde para além de
discutir o lugar e a finalidade da economia pura no quadro das ciéncias
sociais, se reconhece os méritos cientificos e pedagégicos da obra de
Horta Osério. Refira-se, a este propésito, que esta introdugio de Pareto
bem como o preficio do autor para a edigdo francesa serio igualmente
Publicados na presente edicio.

Embora esta edi¢io possa ndo ter sido o forte instrumento de difu-
$40 da teoria do equilibrio geral de Walras e Pareto desejado pelo seu
autor, como sugere Eugénia Mata?, ela permitiu que virios estudiosos
da teoria do equilibrio geral de grande nomeada tivessem contacto com
0 trabalho de Osério citando a sua obra, como € o caso de J. Schumpe-
ter em History of Economic Analysis, Eric Roll em History of Economic
Thoughts ou Don Patinkin em Money Interest and Prices®, ou refe-
rindo-se-lhe mesmo de forma elogiosa, como Michel Brodsk em Le
Developpement Historique de I'Economie Mathématigue’ ou Robert
Kuene em The Theory of General Equilibrium®.

Ainda que limitada como instrumento de divulgagio da teoria do
¢quilibrio geral, permanecendo nos subterrineos do pensamento eco-
némico 3 semelhan¢a da prépria obra de Walras, redescoberta nos
4nos trinta por J. Hicks?, o trabalho de Hora Os6rio obtém, apesar
disso, um reconhecimento internacional raro entre autores cientificos
Porugueses,

No preficio de 1911, Ant6nio Osério explicita o objecto de estudo
do primeiro volume da obra que projectara. Ai exprime o maior cepti-
Cismo relativamente ao estado da economia politica da sua época, cujos
trabalhos sio julgados, ou de alcance teérico limitado, porgue de sim-

* Manuel Jacinto Nunes, Anidio Ostrio: wm economista olvidade, Difrio de Noticias,
30 de Abril, 1987,

* Eugénia Mata, -A False start of neoclassical economics n Portugal — the work of
Antéinio Horta Osérios, texto apresentado na Armmual European Conference on the History
of Ecomomics, ECHE'96, Lishoa, CISEP, 1996,

e * J. Schumpeter, History of Economic Analysis, George Allen & Unwin, London-Bas-
i , 1954,
: Eric Roll, History of Economic Thought, Faber and Faber, London, 1945.
, Don Patinkin, Money Interest and Prices, Peterson and company, New York. 1955.
Michel Brodsk, Le Développement Historique de I'conomie Matbématique , Librairie
C-i'nirah: de Diroit et Jurisprudence, Paris, 1949. i
s 1?;;11 Kuene, The Theory of General Equilibrium, Princeton University Press, Prin-
? John Hicks, -Léon Walras-, Ecomometrica, 1934,
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ples aplicacido pritica, ou de propaganda revestida de roupagem cienti-
fica, entre estes incluindo, com enorme ligeireza, a obra de Marx. Desta
apreciagdo retira o autor a conclusiio de que .. @ verdadeira ciéncia
economica estd ainda por constituirs. (p.ii)

A escola matemidtica, -definitivamente constituida- com as obras de
Walras e Pareto, nasceu precisamente para cumprir o desiderato grandi-
oso de -.. constituir a verdadeira ciéncia econdmica como ciéncia expe-
rimental- (p.iii). Para alcangar este objectivo, aquela escola parte de
fenémenos simples, facilmente verificiveis, para deduzir uma teoria abs-
tracta dos gostos humanos, uma -mecdnica racional dos desefos,, que
serd a base de largos desenvolvimentos futuros. A sua aplicagio a reali-
dade complexa, essa, s6 poderd ser feita através de sucessivas mediacoes
como a -mecdnica racional pode sé-lo a construgdo de pontes...- (p.iv).

Das consideragoes anteriores decorre em boa medida a definicio
do dmbito e alcance do seu proprio livro. -O presente trabalbo é pois
um estudo de ciéncia pura..-, (p.v) afirma, assente nas concepcoes
daqueles dois -sibios- fundadores da escola matemética.

Os quatro primeiros capitulos do livro tratam, segundo o préprio
autor, os aspectos gerais de aplicagio do método matemitico,
enguanto os restanies sio consagrados ao estudo da teoria da troca de
Walras e Pareto. No preficio 4 edicio francesa considera expressa-
menie que os quatro primeiros se destinam ao piblico em geral,
enquanto que os Glimos exigem conhecimentos de dlgebra, geometria
analitica e cilculo infinitesimal.

No primeiro grupo de quatro capitulos, Os6rio procura definir os
objectivos gerais da escola matemdtica e precisar o objecto e método
da economia pura e do equilibrio geral, no qual se inclui a justificagio
e a demonstracio da necessidade do método matemdtico, constituindo,
quanto a nds, a contribuicio mais original e criticivel e, por isso, a
mais estimulante do trabalho de Osbrio. Aqui se apresenta, sequencial-
mente, uma breve histéria da economia matemdtica (Cap.D), uma critica
severa das definicoes de ciéncia econémica e de economia pura dadas
por Léon Walras (Cap.Il), as concepgdes de Vilfredo Pareto sobre estas
matérias que o proprio autor parece compartithar (Cap.IlD, terminando
com uma interessante e estimulante incursio na metodologia .onde fir-
memente se afirma a necessidade do método matemitico (Cap.IV).

O Capiulo 1 que o autor denomina de Hisidria procura atingir trés
objectivos: clarificar o significado da expressio -aplicagdo da matemd-
tica ao estudo da economia-, dar conta dos primeiros trabalhos que
seguiram esta orientagio e fazer uma apresentagdo breve e geral da
teoria de Walras, afirmando clara e explicitamente o caricter matema-
tico desta contribuigio fundamental.

De acordo com Osorio, a aplicagio da matemdtica ao estudo dos
fendmenos econdmicos ao longo do tempo terd seguido basicamente
duas orientaghes: a primeira, que consistiv na tradugio em férmulas
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algébricas de principios desenvolvidos sem recurso ds matemiticas, &
considerada indtil; a segunda, que procurou obter com a sua aplicagio
resultados que ndo poderiam ser alcancados por outros meios, & enca-
rada como constituindo o impulso decisivo capaz de proporcionar o
radioso futuro da economia pura, anunciado pelo autor.

A propésito desta questio, Os6rio adopta uma posicio bastante
radical e completamente antagénica da tradigdo marshalliana
designadamente quando afirma: «Se a matemdtica deve fornecer-nos
dpenas uma linguagem nova ndo vale a pena empregd-la- (p. 9),
mesmo admitindo que ela pode revelar-se mais concisa e rigorosa, Mais
do que uma linguagem diferente -... a logica matemdtica pode awxiliar-
05, com os seus meios poderosos, na descoberta de leis que regem os
Jendmenos economicos. (p. 9). Esta é, evidentemente, uma das proposi-
¢O€s centrais da escola matemitica, a qual, apesar de todas as discus-
soes, nio tem deixado progressivamente de se afirmar na ciéncia
€condmica moderna.

Antdnio Osério procura tragar o caminho de evolugio da economia
Mmatemdtica referindo, a este propdasito, as contribuigoes dos italianos
Beccaria, e Ortes, os trabalhos do francés Cannard e do inglés Whewell
€ destacando, nesta excelente digressio, os nomes de Cassel, Coumnot,
Dupuit e Gossen, relativamente aos quais explicita as contribuigtes
mais essenciais dos fundadores da moderna escola matemdtica. Ai se
recordam igualmente as contribuigtes de Stanley Jevons e Léon Walras
(este classificado como génio) para a teoria da utilidade e se esclarece
4 paternidade fundamental de Gossen nesta matéria.

As contribui¢tes da Escola Austriaca onde inclui, Maffeo Pantaleoni
juntamente com Menger, Wieser ¢ Bohm-Bawerk, sio igualmente
consideradas, apesar do seu caricter nio essencialmente matemitico e,
Portanto, limitado e criticivel. Edgeworth, Marshall, Fisher, Lehr e
Barone sio referidos como os principais economistas matematicos da
€poca para além, é claro, de Wilfredo Pareto que ocupa para o autor
um lugar cimeiro e destacado entre 0s economistas.

O capitulo, contém ainda um breve resumo da teoria de Walras
contemplando as definigdes de economia pura e de riqueza, distin-
B‘l_..lindn 4 este propdsito capitais, rendimentos e respectiva tipologia,
distingio que se encontra associada aos 4 blocos te6ricos considerados
POr aquele autor: teoria da troca (determinagio dos pregos dos objectos
de consumo e servigos consumiveis), teoria da produgio (determinagio
do preco das matérias primas e servigos produtores), teoria da capitali-
#4¢do (determinagio dos pregos dos capitais novos), teoria da circula-
40 e da moeda (determinagio do preco dos capitais circulantes).

ve seguidamente cada um dos diferentes tipos de mercado e o
fespectivo ajustamento que permite determinar os pregos de equilibrio
€ proceder ds diversas trocas, as quais, naturalmente, s6 aos pregos de
equilibrio se podem efectuar.
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Oso6rio conclui o resumo de Walras pela afirmagio, ou reafirmagio,
do caricter matemdtico desta teoria nos seguintes termos: -E uma teoria
matematica, isto é, se a sua exposigdo pode fazer-se em linguagem ordi-
ndria, a sua demonstragdo é tmpossivel sem recorrer as matemdticas.
Assenta toda na teoria da troca e a teoria da troca € uma teoria essenci-
almente matemdtica- (p.23). Permanece a divida relativamente ao pen-
samento de Osorio sobre se a demonstracio de resultados, aqui
referida, €, para este autor, algo de substancialmente diferente da
obtengiio de resultados novos sugerida no preficio e sobre o alcance
da matematica.

O Capitulo 2, A economia pura segundo Walras, constitui sobretudo
uma critica muito violenta da definigio de economia politica pura
desenvolvida por este autor, embora se projecte, em consequéncia do
modo como este assunto € tratado nos Eléments d’ Economie Politique
Pure, igualmente na critica 4s definigdes clissicas da Economia Politica
clissica de Quesnay, Smith e Say.

Assim, da nogio de Quesnay, que considerou a economia politica
como =0 governo ndtural da sociedade-, dird Osério que se trata de
uma definicio demasiado lata. Analisando mais em detalhe as defini-
¢Des de A. Smith e de J. B. Say, faz delas uma apreciagio completa-
mente oposta 4 de Walras, Com efeito, ao contririo da opinido deste
autor que defende a superoridade da definicio de Adam Smith sobre a
de J. B. Say, Ant6nio Osorio sustenta firmemente que a concepgio de
Smith & essencialmente errdnea, porque este autor estabelece uma con-
fusdo entre a economia e a sociologia ao «definir uma ciéncia pelas
suas aplicagdes prdticas-. Esta posigdo de Osério peca talvez por
excesso, uma vez que a definigio funcional de um objecto pode consti-
tuir uma primeira aproximacido, ou mesmo a Onica possivel, como
parece ser o caso do objecto moeda.

Segundo Walras, a ciéncia estuda os factos que podem ter duas ori-
gens: na natureza, constituindo o dominio da ciéncia pura que utiliza o
critério verdadeiro-falso nas andlises que produz; e, na vontade
humana, dominio da ciéncia moral ou historia. Esta Glima dividir-se-ia
ainda em dois ramos, o da ante ou ciéncia aplicada, que diz respeito ds
relagdes entre © homem e as coisas, cujo critério € a utilidade, e o da
moral onde a vontade dos homens se exerce nas relagdes com os
outros homens, € toma como critério a justica.

A distingiio assim obtida é aplicada por Walras ao estudo da riqueza
social, definida como o conjunto das coisas raras, i.e., Gteis e limitadas
em quantidade. Dado que estas se caracterizam pelo fam de possuirem
valor de troca, serem reprodutiveis e apropridveis, a ciéncia econmica
deve dar lugar a uma tripla divisio: o valor de troca (e a troca), como
facto natural € o objecto da economia pura; a inddstra, que multiplica
as rigquezas, & o objecto da economia aplicada; a propriedade ou apro-
priagio dessa mesma riqueza constitui o objecto da economia social.
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Esta tripla distingdo feita por Walras entre ciéncia pura, ciéncia apli-
cada e ciéncia moral, tal como a prépria distingdo entre factos naturais
€ humanos sio severamente criticadas pois -Walras pds mal o problema
€ resolveu pior- (p.37).

A discussio sobre a nogio de valor de troca constitui, provavel-
mente, o aspecto mais essencial e mais claro da critica de Osorio. A
existéncia do valor de troca é consequéncia de uma certa utilidade
combinada com uma centa limitagdo na quantidade existente do bem.
O homem pode modificar um e outro dos dois factores: a utilidade
substituindo a mercadoria por outra andloga, a quantidade aumen-
tando-a dada a caracteristica de reprodutibilidade que, como vimos,
depende da vontade humana. A afirmacdo de que o valor de troca ndo
depende da vontade humana torna-se assim inaceitivel. A conclusio de
Osbrio é lapidar e esmagadora: «.. o critério seguido por Walras nas
suas divisces de economia é mau nas suas bases, mau na sua forma de
aplicagdo, e mau nos resultados a que chega- (p.A47).

No Capitulo 3 do seu livro, Osério trata a concepgio de economia
Pura que atribui a Pareto e com a qual parece identificar-se. Este trata-
mento ndo & uma pura exposicdo das ideias deste autor mas contém,
na forma de exposigio e contetido, uma originalidade que nio pode-
mMos deixar de sublinhar. Fla contém, todavia, aspectos menos claros ou
Mesmo contraditGrios que convém igualmente explicitar.

O autor justifica o aparecimento das miltiplas ciéncias, bem como a
Precisio e diferenciagio que se desenvolve dentro de'cada uma das
SUas partes constituintes, pela combinagio da abstracgio e generaliza-
§40, num processo crescentemente complexo de aproximagoes sucessi-
vas. Em termos gerais, e como primeira delimitacio, a economia pura
distingue-se da economia politica por ser, 4 imagem da mecinica racio-
nal, .uma parte que domina todas as outras pela sua generalidade- (p.
33), fornecendo uma primeira aproximacio do fenémeno econGmico.
Mas a anilise da realidade concreta exige a consideragio de muitos
Outros conhecimentos, designadamente os que podem ser fornecidos
Pela economia aplicada, por outras ciéncias e pelos dados concretos do
problema a resolver, Esta precisio serve de preimbulo 4 introdugio do
'ema central: a definicio do objecto da economia pura e o estudo do
equilibrio a que conduz.

Para Antonio Osério, seguindo Pareto, o objecto da economia pura
consiste no estudo do -bomo oeconomicus. que ... (E) um ser abstrato,
Sem paixoes nem sentimentos, procurando em todas as coisas o maximo
do prazer.. . (p.53). Afirma-se, portanto, o caricter abstracto deste ser
Que -... 56 realiza acgies economicas, isto é, que apenas procura ofeli-
midade- (p. 59), ;

Esta definicio impde duas observagoes: a primeira relaciona-se com
& expressio ofelimidade utilizada por Pareto, substituindo o terme
habitual de utilidade para marcar bem que se trata de uma relagao sub-



xvin Manuel Farto

jectiva enire o sujeilo que disfrula o prazer e o objecto que o proporci-
ona; a segunda, para acentuar a ideia paretiapa de que as acghes eco-
nomicas sdo apenas uma parte integrivel no conjunto mais vasto das
acghes logicas e, portanto, conscientes do homem real.

Sublinhidmos o Gltimo aspecto porque, mais adiante, Antonio Oso6-
rio parece divergir da concepgio de Pareto introduzindo um objecto
mais alargado para a ciéncia econ6mica. Com efeito, ao admitir que um
acto de caridade se possa inscrever na categoria de acto econdmico, ao
mesmo titulo que a troca, Antdnio Osdrio nega firmemente, uma vez
mais, a distingdo feita por Walras entre factos naturais e humanitirios
baseada numa suposta diversidade da origem, assumindo convicta-
mente a unidade na origem de ambos os fendémenos, num processo
mental Gnico. Osério conclui : -.. fodas essas acgdes sdo, na origem,
acgoes econdmicas, tails como as definimos: aquelas que o bomem pra-
tica para satisfazer os seus gostos e desgjos- (p. 78). Em consequéncia, a
economia pura deverd considerar-se como um capitulo da psicologia
abrangendo os actos como os de caridade, doagio, etc., isto é, como
uma espécie de -mecdnica racional dos desejos bumanos- (p. 72).

Osorio pressente a dificuldade que pode provir, para a sua defini-
¢do de economia pura, da objeccio segundo a qual -0 seu objecto
forng-se ldo vasto, que os seus contornos se perdem e diluem; trans-
Sforma-se na ciéncia das acgoes bumanas em geral- (p. 73) o que o leva
a colocar frontal e explicitamente a questio: -A economia piira estuda,
pois, todas as acgdes bumanas? (79).

Respondendo igualmente de forma frontal pela afirmativa sustenta
que -_. 4 economia pura assenta em certos principios tdo gerails, que de
Sacto, dentro dela cabem todas as formas da actividade bumana. A eco-
nomia pura poderd ser amanbd a ciéncia das acgoes bumanas em
geral, capitulo imenso da psicologia, do qual as ciéncias sociais serdo
apends uma subdivisdo; por enquanto tem de ser mais modesta nas
suas pretensoes- (79). Assim, o bomo veconomicus converteu-se no
bomo conscius e o estudo das acgdes deste torna-se o objecto da eco-
nomia pura adquirindo assim, um grau de generalidade que inspira o
mesmo tipo de critica que Osorio fizera a Quesnay.

Definido o objecto da ciéncia econdmica pura em geral, Osério
propée entdo a sua divisio em trés partes, que correspondem a uma
aproximagdo sucessivamente mais complexa do problema econémico:
uma parte estitica que estuda as condi¢oes de equilibrio, uma parte
dinimica que estudari equilibrios sucessivos e uma segunda parte
dindmica que estudari o movimento do fen6meno econdmico.

A parte estdtica da economia é a mais avangada-; ela trata, por
exemplo, o preco do trigo, hoje no mercado, que exprime o ponto de
equilibrio entre gostos e obsticulos. A segunda, sobre a qual <poucas
nogoes temos-, estuda a lei de variagio dos pregos tratando dos equili-
brios sucessivos (longo prazo). A terceira sobre a qual -nada absoluta-
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mente sabemos-, tratari da dindmica econdmica, ie,, da inversio auto-
mitica de tendéncia dos pregos e da velocidade da sua variagio.

De entre as partes constituintes da economia pura, a estitica, cujo
Sim principal é o estudo do equilibrio econdmico- (p. 61) e integra os
ACtos relacionados com a woca e produgio, constitui o centro da aten-
(0 de Osorio e o (nico dominio que de momento é susceptivel de um
estudo rigoroso. O equilibrio econémico pode ser estudado a partir da
andlise da troca simples, o que o autor faz de uma maneira extrema-
mente interessante do ponto de vista pedagégico, num estilo que
femete para a anilise da troca de Jevons, e que lhe permite chegar a
necessidade do método matemdtico para tratar o problema das condi-
C0es necessirias e suficientes para que o problema seja determinado;
nelas se incluindo a necessidade de uma determinacio simultinea dos
Precos e quantidades a trocar, sem qualquer transacgdo prévia, para
que aquele equilibrio seja alcangado.

Para terminar a questio do objecto da ciéncia econdmica, justifica-
se talvez notar que esta definigio é balizada por duas situagoes: ou se

€line um objecto mais preciso e eventualmente limitado correndo o
rsco de se tornar caduco com o progresso da propria organizagio eco-
nomica e social ou se desenvolve uma concepgio muito lata, como faz
Osério ou Marshall que a associa ao «.. estudo da bumanidade nos
aspectos vulgares da sua existéncia-", o que lhe confere, é certo, uma
actualidade perene, embora correndo o risco de se tornar demasiado
Vago e impreciso. :

Os aspectos metodolagicos sao aprofundados no capitulo 4, o qual
Procura demonstrar a necessidade e importincia do -método matemd-
fico- para o estudo da economia tedrica.

Apés algumas consideraghes gerais sobre a logica e o raciocinio
Matemdtico, estabelece que os raciocinios deste tipo sdo os (nicos que
Nos levam a conclusdes, cujo rigoroso encadeamento com as premissas
POstas, o nosso espirito nédo chega sequer a poder negar-, (p.108) sendo
Particularmente fecundos no dominio da economia pura. Com efeito, -£
RO campo da economia pura gue o método matemdtico enconlira d
Causa e a possibilidade actual da sua aplicagao- (p. 110) ainda que
limitada a0 estudo da troca e produgio e incapaz, de momento, de
abranger o estudo de todas as acgdes humanas conscientes,

A necessidade deste método exprime-se em (rés momentos logicos
“orrespondendo 3 sequéncia da exposigio de Osério: o primeiro que
Hracteriza os fenémenos econémicos como mutuamente dependentes,
© segundo que relaciona este facto com a nogio, redefinida, de equili-
brio econémico e o terceiro que mostra a necessidade do método
Matemdtico a partir daquele equilibrio. .

i, :’" Alfred Marshall, Principles of Economics, 8* ed. Londres, MacMillan, 1920,
- 1, pil.



XX Manuel Farto

Defendendo que a economia pura também é uma ciéncia experi-
mental buscando na realidade as suas premissas, Antonio Osorio afirma
fortemente a importincia da interdependéncia mitua como hipotese
central da anilise walrasiana.- Ora, as relagcoes entre os fendmenos eco-
ndmicos sdo do tipo geral das relagdes entre os fendmenos sociais, isto é,
de miitua dependéncia, e ndo apenas de causa e efeito- (p.112). E, Os6-
ro acrescenta: «(AJs suas paries sdo inumerdveis e apreseniam enire si
as mais varviadas relagoes e influenciam-se mutuamente por todas as
Sformas possiveis- (p. 113).

Com base na ideia de interdependéncia, a nogio de equilibrio é
redefinida e aprofundada, no sentido do equilibrio interdependente ou
geral: «definiremos um estado de equilibrio social ou econémico aguele
em que os fenamenos conjugados A, B, C, D, exercem entre si uma
dcgdo e reacgdo tais, que dessa miitua influéncia resulta a imobilizacdo
do fenomeno total, isto é resulta num estado que continuard indefini-
damente o mesmo, enguanito ndo bouver qualguer mudanca nas condi-
goes ou forgas que o determinam- (p. 119). Este equilibrio constitui o
segundo factor que aponta a necessidade da utilizagio do cileulo nos
estudos econdmicos, distinguindo-se radicalmente da anilise do equili-
brio parcial de Marshall, absolutamente repudiada por Walras,

Seguindo as distingdes de Walras, Antdnio Osbrio define mercado e
as espécies de mercadorias ai presentes. Considera a existéncia de duas
secghes de mercado distintas, de bens e de servigos, e explicita para
cada uma o contedo dos objectos de transagiio, os agentes ai presen-
tes ¢ 05 motivos determinantes das suas acgdes, bem com as condighes
que determinam o seu equilibrio e respectivo ajustamento. Este pro-
cesso deveria permitir que nas duas secgoes do mercado se estabele-
cessem simultaneamente os frregos correntes de equilibrio- para todas
as mercadorias e para todos os servigos (o aluguer das terras, os sali-
rios dos servigos pessoais € os juros dos capitais).

A ligagio entre as duas secgdes e a influéncia que os comportamen-
tos dos diversos agentes exercem uns sobre os outros & visivel no pro-
cesso de ajustamento por aproximacdes sucessivas ou fatdnnement,
Este, deve permitir concluir que -... o problema do equilibrio do mer-
cadp tem de se pir de forma que simultaneamente se atenda a todas as
condigoes que determinam o equilibrio de todos, e de cada um dos indi-
viduos, consumidores e produtores que se apreseniam nele- (p. 142). O
estudo dos processos de ajustamento nido s6 pde em evidéncia as influ-
éncias reciprocas entre os diferentes actores do processo econdmico,
mas mostra igualmente que o equilibrio & estivel, apresentando-se com
uma posi¢do limite definida pela solugio matemitica do sistema e, para
a qual tende o funcionamento do sistema economico, passando para

U O repidio que esta andlise merece a Walmas, leva-o 4 deseleginda de apelidar
Marshall de «grande elefante branco da economia politica: (Correspondance, bettre 10513,



Introdugdo xxi

Uma nova situagio de equilibrio logo que as condigdes que o determi-
nam se alteram.

A conclusdo de Osério & agora a seguinte: - isto que 56 a logica e a
linguagem matematicas podem conseguir. A légica vulgar ndo pode
acompanbar e seguir relagées de miitua dependéncia nem determinar o
estado final delas resultante (p. 145).

O estudo dos processos de dependéncia mitua pode situar-se em
trés estadios, ou -trés graus diferentes e, por assim dizer, sucessivos- (p.
146). O conhecimento da existéncia de interdependéncias é o primeiro,
nele se encontrando a economia politica, antes da descoberta das dou-
nnas da escola matemdtica; ter uma ideia das ligagoes e relagoes exis-
tentes entre os diversos fendmenos -... isto &, determinar com o maior
rigor, quais as condigoes necessdrias e suficientes para que se produza o
equilibrio na troca e na produgdo- (p. 147), € o segundo grau de
conhecimento, ao qual se chegou através dos conhecimentos da econo-
mia matenritica; o terceiro, que implica conhecer o sentido das varia-
$oes e calcular-lhes a grandeza, exige -um conhecimento completo e
perfeito- (147) do qual se estava longe, na época. A

Note-se finalmente que a indispensabilidade do método matemitico
ndo exclui a utilizacio de outros métodos (estatistico, histérico, dedu-
tivo vulgar e indutivo) nem significa que estes sejam errados ou initeis.
A defesa do método matemitico é feita numa base de indispensabili-
dade complementar e nio de exclusividade, como fizemos notar inicial-
mente, X
Nos capitulos seguintes Anténio Osbrio expoe as concepgoes de
Walras (caps. V e VI) e de Pareto (caps. VII e VII) sobre o equilibrio
€condmico, quer no caso da concorréncia perfeita que constitui o
dominio de anilise da contribuigio de Walras, quer na sua extensio ao
monopélio levada a cabo por Pareto. -

No capitulo V (teoria de Walras) é apresentada a teoria da utilidade
que inclui dois aspectos essenciais: a andlise da curva de utilidade ou
de necessidade, geralmente conhecida por curva de utilidade marginal
decrescente, exprimindo a ideia de que a -a intensidade da tiltima
ecessidade satisfeita é uma fungdo decrescente da quantidade de mer-
cadoria consumida- (p.157); e o estudo da utilidade efectiva (ou total),
810 € -... a soma total de necessidades satisfeitas pelo consumo de uma
dada quantidade de mercadoria (p.160), representada pela drea
Situada 2 esquerda da curva de utilidade marginal.

Em seguida ¢ analisado o teorema da satisfagio mixima, segundo o
Qual -... 0 maximo de utilidade efectiva, tem lugar para cada portador,
quando a relagdo entre as intensidades das tiltimas necessidades satis-
Jeitas, ou relacdo das raridades, é igual ao prego- (p. 168). Esta expres-
830, denominada menos rigorosamente, por Jevons de -equagdo de
froca. & também, por vezes, impropriamente designada por segunda Lei
de Gossen,
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Com efeito, a designaciio de equagdo de troca ¢ menos rigorosa
num sentido restritivo, porque a expressio acima referida é wvilida
mesmo na auséncia de qualquer troca, traduzindo o comporamento de
maximizacio do consumidor na sua escolha entre dois ou mais bens.
Ela nio comresponde exactamente & lei de Gossen, porque este autor
estabelece simplesmente a igualdade entre utilidades marginais sem
referéncia aos pregos constituindo portanto uma versio mais limitada e
menos geral do principio da equimarginalidade, ndo permitindo em
consequéncia estabelecer as relagbes entre precos como relacio entre
as raridades, como faz Walras.

Neste capitulo discute ainda os conceitos de raridade, prego e valor,
segundo a perspectiva de Walras, onde a nogio de raridade & definida
como a qualidade das coisas Gteis (ofelimas) e limitadas em quantidade,
constituindo a condigio da riqueza social e do proprio valor de troca.
Esta expressio, € seguidamente rejeitada como indtil, devendo ser sim-
plesmente substituida pela nogio de preco. Osério, segue bem de perto
a posicio de Pareto sobre este assunto ndo resistindo, mesmo, a citar
uma nota deste autor onde, a propdsito da ideia de Marx de encarar a
forma prego como manifestacdo concrela do valor, ironiza: «<inbamos as
encarnagoes de Buda, eis que temos as encarnagoes do valor-1

O capitulo VI (teoria de Walras — continuagio) comega por distin-
guir as curvas de procura parcial (individual) e total (de mercado) apre-
sentando seguidamente a curva da oferta e discute a relagdo entre a
curva de procura e oferta individuais como determinando-se reciproca-
mente, seguindo nesta exposicio uma ordem inversa 4 de Walras, mas
que se tornou habitual na andlise moderna.

A lei da procura e oferta ou lei do estabelecimento dos pregos de
equilibrio & inicialmente definida no quadro da troca entre dois bens,
sublinhando Osério que o proprio mercado se encarrega de encontrar
a solucdo através do seu funcionamento pratico.

Um dos importantes legados de Walras 4 historia do pensamento é
seguidamente apresentado com grande clareza, Trata-se da discussio
analitica das curvas de procura deduzidas das curvas de utilidade,
fazendo-se a clara distingdio entre curva da procura descritiva ou empi-
rica e a obtida por via de dedugio tedrica, Antdnio Osdrio mantém a
representacio walrasiana de inspiragio cartesiana de colocar a varidvel
dependente no eixo das ordenadas e os pregos ou a raridade, con-
forme os casos, no eixo das abcissas.

O caso geral da troca de m bens e n individuos em concorréncia
perfeita, pode agora ser apresentado incluindo a defini¢io de um sis-
tema de equagdes de procura e de oferta e a dicusssio sobre a determi-
nagdo do equilibrio geral dos m mercados com a determinagio das m
quantidades de equilibrio ¢ m-1 pregos de equilibrio que sio pregos

12 yilfredo Pareto, 2* ed., Manuel d Economie Politique, Marcel Giard, 1927, p.242.
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relativos, expressos, portanto, na mercadoria-numerdrio. Por seu lado, o
Preco desta mercadoria, escolhida para numeririo, é estabelecido por
convencio constituindo uma varidvel de dimensio do préprio sistema e
definindo o nivel absoluto dos pregos.

Neste caso geral, como no precedente, espera-se que o mercado
resolva de forma pritica o sistema de equagtes referido através do pro-
€E850 de aproximagoes sucessivas designada por taténnement no qual
4 varagio dos precos toma o sinal da procura excedentdria, conver-
gindo para o equilibrio ™ através da redugio progressiva dos desvios
das quantidades em resposta ds sucessivas variagbes dos pregos pro-
POStos pelo commissaire priseur. Este processo € igualmente apresen-
tado de maneira muito precisa, aprofundada e pedagogica por Osorio,

A teoria de Pareto é apresentada nos capitulos VII e VIII, tendo em
4IENCAo respectivamente os seus Cours d 'fconomie Politigue e Manuel
d'Economie Politigue.

O capitulo VII (O equilibrio econémico na troca segundo Vilfredo
Pa.rEMJ Inicia-se com a apreciagio de algumas criticas dirigidas por ter-
CeIros A andlise de Walras, tomando Antdnio Osério uma posicio geral-
Mente favorivel a este autor. Destaca-se a objecgio de Fisher que
sustenta ser «indemonstrivel- a hipotese admitida por Walras, sobre a
Mensurabilidade da utilidade; objeccdo que Pareto admite ser perti-
nente, sugerindo uma andlise da utilidade em termos ordinais, desen-
volvida exaustivamente no Manuel d'Economie Politique, para
Ultrapassar esta dificuldade. Osorio voltard a este assunto de uma forma
definitiva mais adiante.

Uma correccio a andlise de Walras feita por Edgeworth e admitida
Por Osério relaciona-se com a generalizagio das fungoes da utilidade
Sugerida por aquele autor, de forma a que a utilidade marginal de uma
mercadoria qualquer nio dependa apenas do consumo de uma uni-
dade adicional desta mercadoria mas ainda das quantidades consumi-
das de todas as outras mercadorias,

Finalmente, Osério expoe a teoria da troca apresentada por Pareto
"0 Cours d'Economie Politique que segue muito de perto a anilise
sobre 0 mesmo assunto de Walras e compara o equilibrio assim obtido
40 equilibrio mecinico de Lagrange. Esta analogia com a mecinica,
levada extremamente longe por 1. Fisher', & até certo ponto, aceite
Por Osério que encara a -economia pura como sendo a mecdnica raci-
Onal dos desejos bumanos. (p.276).

" Sobre €5t matéria, Samuelson mostraria mais tarde a necessidade que as procuras
#XCedentirias se reduzam progressivamente para que a estabilidade do equilibrio seja
issegurada, embaorg a convergéneia para o equilibrio se tenda a fazer a uma velocidade
W decrescente, 4 medida que as proprias procums excedentirias se redu-

lﬂﬂlu Irving Fisher, Mathematical investigation in the theory of value and price, London, *
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Antonio Osbrio desenvolve entiio de maneira completa a dedugio
do -decrescimento da procura em fungdo do prego- atribuindo a partici-
pagio desta dedugio a Pareto afirmando estranhamente: -Esta dedugdo
€ novda e original, porque Walras ndo fez mais do que discutiv a curva
da procura, que ele alids pis empiricamente- (p.278).

Esta referéncia & nfio apenas contriria 3 tradicio da historia do
pensamento econdmico que considera Walras o seu autor, como é con-
traditdria com o tratamento do mesmo assunto no capitulo VI onde se
apresenta a teoria de Walras e no quadro da qual se efectua uma -dis-
cussdo analitica das curvas de procura deduzidas das curvas de wutili-
dade- como se anuncia no sumirio do capitulo.

Na verdade, a abordagem de Walras, através da qual se apresenta a
curva da procura inicialmente no plano empirico, permite simples-
mente mostrar que a teoria da troca, enquanto tal, pode desenvolver-se
indiferentemente na base de curvas empiricas ou tebricas. Oso6rio leva
ainda a cabo uma discussio sobre os bens inferiores e o efeito Giffen
no quadro daquela dedugiio e na hipotese de nio serem independentes
os consumos das diversas mercadorias.

O desenvolvimento da andlise extendendo-a ao caso do monopélio,
constitui, para Osério, um importante complemento trazido por Pareto
i contribuicio de Walras que se situava exclusivamente no quadro da
concorréncia perfeita o que a torna desde logo incompleta. O exame
de situagtes de monopélio permite mostrar a possibilidade de solugées
indeterminadas, bem como sublinhar as desvantagens que dele decor-
rem para o consumidor.

O capitulo VIII (O equilibrio econdmico da troca segundo Vilfredo
Pareto) apoia-se no Manuel d'Economie politique de 1909. Este capitulo
mostra como a teoria da escolha permite alcangar os resultados
precedentes completando e aprofundando a andlise anterior. Inicia-se
pela discussdo sobre as propriedades das curvas de indiferenca, substi-
tuindo-se a hipotese de utilidade cardinal por um indice de ofelimi-
dade, terminando com a anilise das restrigdes que enfrentam os
agentes no seu comportamento maximizador e que se exprimem nos
caminhos ou atalhos que podem percorrer.

A apresentagio de uma andlise geométrica para o caso da‘troca de
duas mercadorias entre dois individuos com o auxilio de uma caixa do
tipo da de Edgeworth explicando, ndo demonstrando, a forma como
se estabelece o equilibrio estivel e seu prego que constitui a linha de
trocas entre os dois bens aceite por ambos os individuos.

15 Definitivamente tratado por Slusky distinguindo na varagio do prego entre o
efeito-substituicio e o efeito-rendimento. Sulla Teora del Bilancio del Consumatores,
Giormale degli Ecomomist, 1915.

16 Esta nossa expressio serve para sublinhar o aspecto metodologico, essencial para
Ostirin, segundo o qual a demonstragdo exige necessariamente a utilizacio do méwedo
matemdtico; qualquer dos outros sendo insuficiente para levar a cabo esta @refa.
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_ Finalmente discute os casos mais complexos do equilibrio econé-
Mico usando o cilculo diferencial. Comeca pelo estudo do caso de um
individuo e dois bens, seguindo-se o de um individuo e m mercado-
Mas; qualquer destas andlises permanecendo, portanto, no quadro do
€quilibrio econémico do consumidor. Passa em seguida 2 troca efec-
Uva, tratando o caso geral com n individuos e m mercadorias o que
antecede o estudo do monopolio. Este, é analisado em dois casos,
Se8undo o objectivo do monopolista seja a obtengio da maior quanti-
dade de moeda ou o miximo de ofelimidade possivel,

Anténio Osério ndo resiste em voltar a0 problema da critica de Fis-
her sobre 3 mensurabilidade da utilidade sublinhando a intengio de
Pareto ao escrever o seu Manual de chegar aos resultados walrasianos
Sem fazer uso desta hipétese. Osério reafirma a sua apreciagio de que
€5tes resultacos dispensam aquela hipitese uma vez que que a curva

raridade traduz -um facto experimental- consistindo -... em que os
Prazeres resultantes da satisfacdo de um desejo irem diminuindo a
Medida que o desejo vai sendo satisfeito- (p.380), podendo ser constru-
ida como simples representacio geométrica dos factos observados.
Assentando a sua teoria sobre este facto, Walras, -ndo precisava de
Introduzir nela bipiteses indemonstréveis: (p.381) e irrelevantes para 0
deaenvu]vimenm da teoria do equilibrio geral, bastando-lhe simples-
Mmente retirar a afirmagio onde diz Suponbo, portanto, que existe um
badréo de medida para a intensidade das necessidades on utilidade
intensipg. 17 .

Apos a apresentagio do conteiido geral da obra de Osério, é che-
8ado o momento de fazermos um balanco global sobre o seu signifi-
ado e importincia,

A contribuigio de Anténio Osério &, a todos os titulos, notivel. A
Mar:eﬂﬁifm na Economia Pura revela um conhecimento profundo da
'eoria professada pela escola de Lausanne, uma firme opgio a favor das
Virtudes da aplicagdo do método matemitico e do equilibrio geral, alia-
dos a uma capacidade invulgar de tratar assuntos delicados e dificeis de
Uma forma clara e rigorosa. Neste sentido, a sua afirmagio segundo a
al - A forma a ordem das matérias, algumas demonstragées e vdrios
desenvolvimentos nao possuem nada em comum com o5 mestress '
“Xprime com alguma modéstia a sua importante contribuicio. Algumas
dificuldades e contradigdes ai detectadas ndo retiram o brilho e a
‘Mportincia 4 obra de Anténio Osorio.

Em sintese, a critica da definicio do objecto da economia pura pro-
POSto por Walras e apelidada de quinta esséncia da metafisica, embora
Pertinente em tragos essenciais, revela uma dureza, que nos _parece

1" B I
m Léon Walras, Elgments d Economie Politigue Pure, Librairie Generale de Droit et de
: g Lence, Paris, 1952, p.74. ‘
Preficio 4 ediglo francesa, p7.



X007 Manuel Farto

excessiva e desajustada. A definicio do objecto da economia pura pro-
posto por Osorio &, pelo contririo, menos conseguida.

Por outro lado, ao fazer da economia pura um ramo, ainda que
importante, da psicologia, definindo-a como uma teoria geral do prazer
e dos obsticulos 4 sua prossecugdo, Antdnio Osbrio constitui a psicolo-
gia como a ciéncia geral do comportamento humano; concepgio sem
dilvida presente nas suas investigagbes sobre a psicologia da are. Como
consequéncia, atribui 4 economia um papel menor como ciéncia autd-
noma, apesar da definicio abrangente do seu objecto e é obrigado a
definir, para a época, um objecto muito mais restrito como seja o de
estudar as condi¢des de equilibrio da troca e da produgio. A necessi-
dade e as vinudes do método matemitico sdo bem defendidas por Oso-
rio, partindo da ideia de que os factos econdmicos, que por vezes diz
sociais, manifestam a existéncia de relagdes de interdependéncia, e nido
somente de causa-efeito, exigindo a utilizagio do método matemitico
para analisar as condigbes de existéncia ¢ determinagio do equilibrio,

A argumentagdo sobre a necessidade do método matemitico é clara
e dificilmente contestivel, independentemente da discussio relativa ds
potencialidades deste método, entre a posigdo que sustenta a sua
indispensabilidade como instrumento necessirio 4 demonstragio de
resultados manifestamente impossiveis sem o seu auxilio e os que lhe
conferem a capacidade mais ampla de obter resultados novos, perma-
necendo, é claro, no campo da anilise econdmica perinente. Anténio
Osorio parece pender a favor da dltima, embora sem nenhuma explici-
tagiio definitiva,

A exposicio sucessiva das contribuigdes de Walras e de Pareto é
igualmente levada a cabo de maneira precisa e clara, quer na apresen-
tacio das teorias da utilidade e da troca de Walras, quer no desenvolvi-
mento das teorias da ofelimidade e do equilibric econdémico em
ambiente concorrencial e monopolistico de Pareto, com particular
relevo para a abordagem dos assuntos analisados no Manuel d'Econo-
mie Politique.

E claro, a andlise destes dois autores tem conhecido desde entio
importantes desenvolvimentos que ndo é mister aprofundar aqui,
embora se entenda pertinente deixar um comentirio sobre alguns dos
caminhos percorridos pela teoria do equilibrio geral. Para além dos
problemas relacionados com a existéncia, estabilidade e determinagio
do equilibrio geral tratados, entre outros por Wald, Arrow e Debreu,
Samuelson e Hicks", duas contribuighes, a nosso ver, mais substantivas
merecem destaque.

A contribuigio de Don Patinkin desenvolvida na obra Money Infe-
rest and Prices, ji referida, onde procede a uma reformulagio da ani-

1 Uma sintese sobre este assunto encontra-se, designadamente, na obra ji referida
de Manuel Jacinto Nunes, Subsidics para a bistdria do equilibrio geral, Lisboa, 1988,
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lise do equilibrio geral, introduzindo uma varidvel monetiria, ausente
na anilise tradicional, como argumento das fungdes de comportamento
“om o objectivo explicito de integrar a moeda na teoria do valor e
d.em"“i“al' endogenamente o nivel absoluto dos pregos. Este desenvol-
Vimento permite, por um lado, ultrapassar a estreita dicotomia onodoxa
€Oire o sector real e monetdrio da economia, e por outro, reafirmar o
resultado fundamental para esta escola que consiste na neutralidade da
Moeda; estabelecida, embora, exclusivamente na situagdo de equilibrio.
Apoiados na contribuicio inicial e original de Patinkin sobre o
equilibrio, i qual se junta as de Clower e Leijonhufvad, Barro e
Grossman e mais tarde Benassy, Dréze e Hahn, entre outros, desenvol-
YeM uma diferente abordagem do equilibrio geral introduzindo a hipé-
tese dos «precos fivos. e prescindindo da figura do commissaire priseur,
isto & do mercado centralizado. Em consequéncia, admite-se a possibili-
Ade de transaceoes fora do equilibrio originando comportamentos res-
fingidos em mercados racionados dando origem a uma anilise
(Polbgica onde se inscrevem o equilibrio walrasiano e o desequilibrio
“¥Ynesiano como casos particulares. Chega-se assim, a resultados key-
N€sianos a partir de um modelo de equilibrio geral manipulando algu-
Mas das suas hipoteses simplificadoras.
Enfim, apesar dos muitos desenvolvimentos que entretanto intervie-
M na andlise do equilibrio geral, a obra de Osorio é indiscutivelmente
- “norme significado e alcance tedrico merecendo, ainda hoje, uma
leitury dtenta, e nio s pelos economistas interessados no pensamento
#Condémico portugués, mas por todos os que estudam com interesse a
‘€0ria econdmica, neste caso baseada nas anlises da escola de Lau-
sanne e do equilibrio geral. A obra de Os6rio constitui, portanto, uma
referéncig sobre este assunto, nio merecendo sequer discussio o facto
€ 5¢ tratar de um trabalho que, pela sua qualidade, ocupa um lugar
Cimeiro entre a5 contribuighes portuguesas no dominio do pensamento
€Condmico tedrico. Na verdade, quando confrontada com a literatura
“eondmica, de feigio essencialmente doutrinal e politica, pmduzida#por
'ntos outros autores nacionais contemporineos, a obra de Osorio
m"‘*‘-;“f! um caricter duplamente excepcional: porque a sua preferéncia
€ analitica é uma clara excepgio ao tipo de abordagem prevale-
cente e porque o seu objecto e método de anilise o colocam num
Plano de excepcional modernidade no contexto do pensamento econ6-
MICo mundial,
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PREFACIO

Damos hoje a publico o 1.2 volume de um trabalho sobre a aplica-
¢40 das matemiticas ao estudo da economia pura. estudamos nele cer-
105 pontos de vista gerais relativos 2 aplicagio do método matemitico,
¢ 4 teoria do equilibrio econémico na troca. no 2.2 volume ocupar-nos-
€mos do estudo da producio e da capitalizagio’.

O presente trabalho é um estudo de ciéncia pura e abstracta, Os 4
Primeiros capitulos podem ser lidos por toda a gente, Os 4 dltimos exi-
8¢m no leitor cenos conhecimentos de dlgebra, geometria analitica, e
Cileulo infinitesimal. O nimero de leitores tem de ser assim forgosa-
Mente reduzido. De resto, dentre estes mesmos, s6 encontrario prazer
na leitura deste trabalho, aqueles a quem interesse o estudo objectivo

45 coisas, sem outro fim que ndo seja o de determinar as suas rela-
Ee’“—'u € abstraindo por completo de qualquer utilidade pritica imediata.
dever nosso fazer lealmente esta prevengio.

No presente trabalho ndo se estuda nenhum problema pritico, nem
S€¢ encontra a solugio de nenhuma questio concreta. Estudam-se ape-
nas as relagdes abstractas que ligam os desejos humanos, entre si, e
£om os obsticulos que se opdem i sua satisfagio.

As razdes que nos levaram a fazer este trabalho foram as seguintes.

A economia politica, muito embora se pense geralmente que tem
nos iltimos tempos realizado enormes progressos, estd no entanto
Muito longe de ter caminhado tanto como se diz. Nos iltimos tempos
"M grande nimero de economistas enveredaram mesmo por um cami-
nho que nio pode levar ao mais pequeno resultado, sob o ponto de
Vista cientifico,

De facto, uma grande parte dos trabalhos de economia politica, que
saem diariamente a lume, pertencem a uma ou outra das duas seguin-
€S categorias: 1.1 trabalhos de aplicagio pritica e de resolugdo de cer-
15 questdes concretas. Estes trabalhos sio quase sempre de grande

'ox» vilume:, aqui anunciado, nunca vira 4 ser escrito, provavelmente como con-
“equéncia do desencanto provocado pela frusirada tentativa em prosseguir uma carrein
Académica na Escola Politéenica de Lisboa.
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utilidade e os Gnicos mesmo de que & possivel tirar qualquer vantagem
imediata. Mas, em primeiro lugar, ocupam-se apenas de certos pontos
concretos da economia de um povo qualquer, e o seu alcance cienti-
fico € por isso forgosamente muito limitado, e em segundo lugar as
suas conclusdes sio sempre relativas s condigdes do meio em que tal
estudo foi feito: as conclusdes a que € possivel chegar estudando as
condigdes de funcionamento do Banco de Inglaterra, ndo bastam para
resolver praticamente os problemas que se ligam 4 nossa circulacio
fiducidria e ao regime do contrato entre o Estado e o Banco de Portu-
gal; 2.2 trabalhos tedricos em que, com roupagens cientificas, se ndo faz
mais do que a propaganda de certas maneiras de sentir dos seus auto-
res.

Se os trabalhos da 1.2 espécie sio dteis sob o ponto de vista pritico,
embora limitados nas suas aplicaches, os da 2.2 espécie podem sé-lo
como meio de propaganda, determinando por vezes importantes cor-
rentes de opinido e largos movimentos sociais; sob o ponto de vista
cientifico o seu valor € quase sempre nulo, ou quase nulo. Estio neste
caso a maioria das obras socialistas, e quem conhece um pouco a bibli-
ografia econémica moderna, sabe bem que as obras dos autores socia-
listas aparecem numa proporgio que nioc deve envergonhar os
sectirios desse cristianismo do século XX, cujo Deus se chama Karl
Marx. E certo que, se algumas destas obras mal se ddo ao trabalho de
esconder o lado metafisico das suas proposicoes, que sio verdadeiros
preceitos de uma nova Biblia, outras procuram encobri-lo, dando-lhes
forma cientifica. O tipo das primeiras pode ser a -Repiblica- de Platio
ou as obras de certos comunistas modernos; o das segundas pode ser
<0 Capital- de Marx. E certo que Marx parece deduzir muitas das suas
conclusdes da simples observagio dos factos, e ndo sair portanto para
fora do campo da ciéncia. Na realidade as suas principais proposicoes
foram por ele postas antes e independentemente dos factos, de que
parece deduzi-las. Estes foram acrescentados a uma concepgio ja for-
mada, € a uma ideia ji assente. Nio lhe serviram de base; serviram-lhe
de justificacio.

E evidente que a orientagio de todos os autores que escrevem com
o pensamento formado de demonstrar uma certa tese ou de confirmar
uma dada proposigio, nio pode, sob o ponto de vista cientifico, levar a
grandes resultados. A ciéncia nido € outra coisa sendo o estudo dos fac-
tos e das relagbes entre eles. Pela comparagio dos factos e das suas
relagoes, chega a determinar as uniformidades ou leis que essas rela-
ghes apresentam. O seu campo de acgiio € este e nido outro, Evidente-
mente 0s (nicos meios de que ela deve lancar mio, sio a experiéncia,
quando possivel, ou a observagio quando i experiéncia niio seja possi-
vel recorrer. Mas estes dois processos nada 1ém de comum com aquele
gue consiste em procurar harmonizar os factos reais com uma concep-
¢do previamente formada. Este processo pode dar espléndidos resulta-
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dos apostolos a uma religido, Nio pode nunca ser o de verdadeiros
homens de ciéncia.

E como ¢é certo que uma grande parte dos livros de economia
moderna foi escrita sob esta orientagdo, pode afirmar-se que os pro-
Bressos desta ciéncia ndo sdo tio grandes como geralmente se supde. A
8rande maioria dos livros que, sobre assuntos econ6micos, diariamente
se publicam, ou tém um interesse restrito de trabalhos priticos, ou so,
como obras de ciéncia, verdadeiros romances.

Nio queremos evidentemente afirmar que nenhuma das obras de
€conomia modernas possa considerar-se um trabalho cientifico. O
nosso fim é apenas o de frisar que 2 maioria dessas obras tem pouco
ou nenhum valor cientifico, e que a verdadeira ciéncia economica estd
ainda por constituir. Isto nos levou a escrever o presente trabalho.

De facto, a chamada escola matemitica nasceu precisamente da
Necessidade de reagir contra as tendéncias metafisicas de grande
numero de economistas e de socidlogos.

O verdadeiro fundador desta escola foi Léon Walras, professor de
Economia Politica na Universidade de Lausanne, € o seu grande conli-
nuador, Vilfredo Pareto. Os ensaios de aplicagio das matemdticas a
cconomia vém de longe. Mas s6 com as obras daqueles dois sibios
Pode considerar-se definitivamente constituida a chamada escola mate-
mdtica,

. Esta escola busca constituir a verdadeira ciéncia experimental. Par-
tindo de certos fendmenos muito simples, cuja evidente verdade todos
podem facilmente verificar, tenta deduzir deles a ciéncia econtmica
PUrd, teoria abstracta dos gostos humanos, espécie de mecinica racio-
nal dos desejos, para fazer dela a base de possiveis trabalhos do enge-
nheiro e do construtor de méigquinas.

) POrém curioso notar que, obedecendo a economia matemdtica i’l
ideia de fazer um estudo objectivo rigoroso dos fendmenos econdmi-
cos, fazendo assim da economia uma verdadeira ciéncia experimental,
€ separando-a de todas as consideragoes éticas e metafisicas que costu-
Mam acompanhar as suas proposicoes, um dos argumentos que contra
ela costumam levantar-se, seja precisamente que as suas conclusoes
NOs afastam do mundo real, sendo talvez verdadeiras para seres de fan-
fsia, mas absolutamente inapliciveis aos homens tais como eles se
mostram constituidos.

Os autores desta objecgio abster-se-iam de a repetir se dessem a0
trabalho de estudar durante alguns anos as matemditicas puras, para
pPoderem em seguida ler e meditar as obras que criticam. Nelas veriam
€Ntdo que as conclusdes da economia pura sio tio apliciveis aos
homens reais, como as de mecinica racional podem sé-lo 4 construgio

pontes. Veriam que o economista que procurasse resolver questdes
concretas baseando-se nas simples proposigoes da economia pura,
tometeria um erro semelhante ao do engenheiro que tentasse montar
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uma fabrica ndo conhecendo mais do que a mecinica racional. Mas o
que ndo poderia concluir daqui era que a economia pura era uma fan-
tasia ou a mecinica racional uma ciéncia, cujas conclusoes, verdadeiras
para méquinas ideais e para pontes ideais, nenhuma relacio tinham
com as mdquinas ou as pontes reais. Nio esqueceriam mais uma
grande verdade, que o professor Pareto se ndo cansa de repetir, e que,
constituindo uma pura banalidade no campo das chamadas ciéncias
naturais, é no entanto bem raramente lembrada pelos que cultivam as
ciéncias sociais: «a ciéncia € essencialmente analitica, a prdtica é essen-
cialmente sintéticar. Os fendmenos reais, seja qual for a sua espécie,
sdo sempre de uma infinita complexidade. Para bem os conhecer & pre-
ciso decompd-los, separar os seus elementos constitutivos, para poder
comparar esses elementos entre si, e achar assim as uniformidade que
entre as suas relagbes possam existir.

E este o papel da ciéncia: separar para conhecer, abstrair para poder
generalizar. Daqui resulta que sendo a ciéncia uma s6, os seus ramos
se especializem e dividem cada vez mais. Mas uma vez conhecidos os
fentmenos na sua constituicio, € necessirio de novo juntar e combinar
para poder entrar no campo das aplicacdes. E este o papel das ciéncias
aplicadas ou artes,

Desenvolvemos no cap. [l esta nogdo: por agora desejimos apenas
fazer-lhe uma referéncia para justificar o processo seguido no estudo da
ciéncia econdmica, pelos autores cujas teorias o presente trabalho tem
por fim apresentar.

Queremos assim por de sobreaviso o leitor, e poupar-lhe a desilu-
sdo que teria, se esperasse que o presente trabalho, orientado pelas
concepgles da economia matemdtica, viesse resolver praticamente, e
com rigor que se liga sempre is dedugbes de ordem matemitica, algum
dos numerosos problemas concretos de que a economia politica quase
exclusivamente costuma ocupar-se.

Nio & esse o fim dos trabalhos de Walras e Pareto. Separando-se
absolutamente da orentagio prdtica de quase todos os economistas,
que alids nido desejam por forma alguma censurar, o fim desses autores
€ apenas o de contribuir para que se constitua definitivamente a ciéncia
econdmica como uma verdadeira ciféncia experimental, muito embora o
caminho que trilham seja mais longo, e s mais tarde possa conduzir a
resultados priticos. Mas quando estes chegarem a ser atingidos terio,
40 menos, um rigor € uma cereza, que os processos vulgarmente
seguidos pelos economistas, nunca permitiriam atingir.

O presente trabalho é pois um estudo de ciéncia pura, por vezes
fatigante nas mindcias e detalhes a que desce, e que nio podem nunca
evitar-se quando se pretende estudar de perto a verdade. Assente,
como dissemos, nas concepedes dos dois grandes fundadores da teoria
do equilibrio econ6mico, estd longe de ser, porém, uma reprodugio
textual das conclusdes desses dois sibios. A ordem das matérias é outra
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€ 4 sua exposicio quase sempre diferente. Certos pontos, que nos ndo
Pareceram indispensdveis, foram eliminados, e certos outros largamente
desenvolvidos. Procurdmos sobretudo fugir a uma das grandes dificul-
dades que oferece a leitura das obras dos dois fundadores da economia
Pura e com a qual nés mesmos tivemos de lutar: a demasiada concisio
de cenas deducoes fundamentais. Procurimos fazer um trabalho que,
exigindo no leitor certos conhecimentos indispensiveis de matemitica
pura, pudesse no entanto ser lido, por quem os possua, com a maior
facilidade, 0 que nao acontece com as obras dos dois fundadores da
escola,

No cap. I fazemos uma breve referéncia a alguns dos principais pre-
Cursores da escola, ocupando-nos mais tempo as ideias de Gossen, cuja
obra contem em gérmen alguns dos pontos fundamentais da doutrina
de Walras, e apresentando um resumo da teoria deste dltimo sabio,
Para a qual nio teriamos lugar nos capitulos seguintes. No cap. II,
Apresentamos e criticamos a concepgio de Walras sobre o objecto da
tConomia pura. Pareceu-nos sempre que, neste ponto, as ideias de
Walras, eram a quinta esséncia da metafisica, o que constitui uma ano-
malia curiosa, tratando-se de um sibio em cujo cérebro se elaborou a
ideia vast e profunda do equilibrio econémico geral. Mas as contradi-
¢oes desta natureza sio por vezes observiveis precisamente nos maio-
'es pensadores. Newton, comentando a Apocalipse, ndo é o Newton
dos -Principios- ¢ da gravitagio universal. Augustin Cauchy discutindo
coisas politicas, nada tem de comum com o grande matemitico, ao
qual a ciéncia deve tio maravilhosas descobertas. O Spenger do -Incon-
naissable. e da primeira metade dos -Primeiros Principios: nio é o
8rande pensador que pos e deduziu o principio da evolugdo e que
E5Creveu as paginas admiriveis da -Psicologia- e da <Sociologia-. Walras,
criando a teoria do equilibrio econdmico na livre concorréncia, nio € o
MESMo que escreveu certas passagens metafisicas da sua -Economie
Socidle., e que elaborou a 1% parte da Economie Pure-. O fim da critica
que fazemos no cap. Il é precisamente o de por em destaque esse
facto, Nio queremos que Walras, pensador a matemitico, possa sofrer
tOm as criticas que merece Walras metafisico.

No cap. 11l estudamos e desenvolvemos a concepgio sobre a econo-
Mia pura, que se destaca das obras de Pareto. Resumimos e condensa-
MOs nesse capitulo certas nogdes dispersas aqui e ali, pelas obras do
professor Pareto, que se ndo ocupou, em capitulo especial, de definir

m o objecto da economia pura, e que sobre o assunto nos fornece
virias nogoes, que podem parecer inconcilidveis, 4 primeira leitura, e
due, em todo o caso, produzem certa confusio em quem ndo tenha
feito um estudo atento e demorado das ideias do autor. Juntamos virias
Consideragoes, por meio das quais desenvolvemos largamente a con-
¢epgao de Pareto, mostrando bem a largueza e o alcance da sua ideia,
€ relacionando-a com o estudo das ciéncias sociais, em geral.
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O cap. IV foi escrito para esclarecer as duvidas que poderia levantar
o emprego do método matemitico. Também este ponto ndo é sendo
incidentemente tratado nas obras dos economistas matemiticos. Quis-
nos parecer que seria util desenvolver a ideia de Pareto sobre o
assunto, mostrando bem quais as razdes que tornam indispensivel o
emprego do método matemdtico, e qual o seu campo de aplicagiio,
Devemos, no entanto, lembrar que as conclusées a que chegamos
nesse capiiulo, nio obstam a que o método matemidtico possa ser Gtil,
e até por vezes indispensivel, para o estudo de certas questdes econd-
micas concretas. Por meio do cilculo infinitesimal e de probabilidades,
estudou Pareto no -Cours- a -curva dos reditos-, cuja equagio logarit-
mica obteve por meio da interpolacio. E atingiu, por essa forma, con-
clustes que, sem tais recursos, nunca poderia atingir, e cujo alcance
pritico € importante. Mas se a matemdtica pode por vezes ser indispen-
sivel no estudo de certas questdes econdmicas, isso nido obsta a que o
seu principal campo de aplicagdo seja o da economia pura, onde o seu
emprego € indispensivel.

E, isto que procuramos demonstrar e esclarecer no cap. IV.

Os capitulos V, VI, VII e VIII sdo a exposigio dos principais pontos
de vista de Walras e Pareto sobre o equilibrio econdmico na troca, quer
no caso da livre concorréncia, quer no do monopdlio.

Assentes esses capitulos nas ideias dos dois sibios, nem a forma,
nem a ordem de exposi¢io, nem cenas demonstragoes e desenvolvi-
mentos tém coisa alguma de comum com as suas obras.

Como dissemos, procurdmos sobretudo fugir 4 excessiva concisio
de certas dedugdes que torna a leitura dos livros dos dois fundadores
da escola, dificil e Fatigante.

Se algum dos raros leitores, que tivermos em Portugal, considerar
claramente expostas as matérias, teremos obtido suficiente recompensa
para 0 nosso trabalho.

Lisboa, Fevereiro de 1911.

O Autor
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§ 1.2 — A aplicagio da matemdtica a0 estudo da ciéncia econdmica
tem sido feita de duas maneiras, absolutamente distintas. Alguns auto-
res, de entre os quais Whewell? é o mais notdvel, limitaram-se a tradu-
Zr em formulas algébricas, os principios que outros economistas
tinham deduzido, sem auxilio da matemitica. Este método esti hoje
Quase abandonado. Se a matemitica deve fornecer-nos apenas uma lin-
Buagem nova, nio vale a pena empregi-la. E certo que a linguagem
algébrica & mais simples, mais rigorosa, ¢ mais clara do que a lingua-
Bem wulgar, Mas é-0 apenas para aqueles que a entendem. E como
E5les sdo em nimero limitado, ndo vale a pena dificultar a leitura de
Ma obra, se, pelo emprego da matemdtica, apenas se busca uma lin-
Budgem nova. Mas a logica matemitica pode auxiliar-nos, com os seus
MEios poderosos, na descoberta de leis que regem os fenbmenos eco-

cos. Empregando-a com este fim, ndo nos limitamos j4 4 usar uma
“"-K'{EEEI‘H nova; empregamos um processo de andlise novo. E teremos
9Casido de ver que este processo €, nio s6 qtil, mas, em muitos casos,
indispensgve|.

56 nos ocuparemos daqueles que, neste sentido, @m entendido a
Aplicacio das matemiticas A economia.

§2° — O estudo do percursos da escola matemitica levava-nos
Muito longe. Teriamos de ir apontar, aqui e ali, uma ideia solta, uma
SUBEstio, um raciocinio mais ou menos definido, e compilar, nesse
Amalgama incoerente, os pensamentos, que mais tarde foram aproveita-
dos, sistematizados e desenvolvidos.

Nio nos demoraremos pois na apreciagio das obras de Beccaria,
(Tentativo anafitico sui contrabandi, 1765) onde, pela primeira vez, se
formula matematicamente um problema social, nem na de Guglielmo

2

hire Whewel], William (1794-1866). Fconomista mutemdtico inglés nascido no Lancis-
+ frequentou o Trinity College onde ensinou Minerologia e Filosofia Moral. Contribuiu
‘F'::I‘;em senvolvimento inicial da economia matemdtica designadamente com o tabalho |
s atical Expasition of some Doctrines of Political Economy» apresentado 4 socie-
filastfica de Cambridge em 1829,
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Silio (Saggio su linfluenza dell'analisi nelle scienze politiche ed econo-
miche applicato ai contrabbandi, 1792), onde os 5 problemas, que se
propoe resolver, sdo tratados algebricamente.

Apenas a titulo de curiosidade, citaremos Gianmaria Ones (1790},
que afirmou que s6 a geometria podia conduzir ao conhecimento das
verdades da natureza, que versam sobre quantidades, compreendendo-
se nessas verdades as da economia.

§ 32 — A Primeira tentativa de um tratado sisteméitico de Economia
matemitica pode dizer-se que foi a de Canard, nos Principes d'Economie
politique?. O trabalho foi apresentado no ano X da repiablica francesa, e
premiado pelo Instituto de Franga. Mas os principios estabelecidos foram
reconhecidos como errdneos, e a obra foi esquecida, depois de ter sido
posta a ridiculo.

Whewel, em duas comunicagies 4 Sociedade filostfica de Cam-
bridge em 1829 e em 1831, ficou celebre por ter demonstrado que a
matemeitica era necessiria ao estudo da Economia, como ao de todas as
ciéncias que tratam de quantidades.

§ 42 — Cournot, publicando em 1838 as suas Recherches sur les
principes mathematiques de la théorie des richesses pode considerar-se
o primeiro dos economistas matemiticos. A sua obra ndo teve suCesso
algum. Primeiro, era uma ideia nova, ¢ as ideias novas precisam de
tempo para envelhecer; em segundo lugar, as mesmas causas, que
ainda hoje impedem a expansio da escola matemdtica, com mais forte
razio deviam, hi quase um século, abafar as suas primeiras manifesta-
coes. A principal dessas causas esti na separacio, que sempre se deu,
e di ainda, entre os matemiticos e os cultores das ciéncias sociais. O
matemético estuda a mecinica, a fisica, a astronomia; nas ciéncias soci-
ais ndo acredita. No seu intimo, habiuado 4s dedu¢des rigorosas e s
conclusdes seguras, despreza infinitamente todo esse amontoado de
teorias, emitidas quase sempre ao acaso, sobre dados insuficientes e
incertos; o matemdtico chama aos socitlogos literatos, e, quando tem
tempo a perder, 1& Zola que, como romancista, lhe parece infinitamente
mais interessante. Por seu turno, o sociGlogo, habituado i liberdade,
ndo toleraria que o prendessem. E a matemdtica é uma prisdo; nio ha
forma de deixar passar um errozinho inocente, de fazer uma pequena
escamoteacio dessas, que tantas vezes, permitem criar teorias de
sucesso garantido. O sociGlogo, prolixo e imaginativo, nio tolera, por
iss0, a matematica. E como a nio tolera, enforca-a. Como? Decretando
que a matemitica nada cria, e que, por isso, o seu emprego a nenhuns
resultados novos pode levar, que a liberdade humana se nio deixa

3 Para além de N.-F. Canard, referido por Osdrio, & justo considerar, a este propdsito,
o nomme Achille-Nicolas Isnard que publicou em 1781 um livio em duas partes denomi-
nado Traitd des richesses., ambos os autores tendo contribuido pam dar 4 weoria do equi-
librio econtmico geral uma forma matemdtica.
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MEer em equagdes... e outras gentilezas semelhantes. Ao matemitico
que lhe chama literato, o socidlogo chama ingénuo, e fabricante de
sombras.

Nio admira, por isto, que a obra de Cournot ficasse esquecida. Os
CConomistas nem g leram, e os matemiticos tinham outras coisas em
que pensar,

§5a__ Dupuit publicou em 1844 um estudo intitulado: De .{a
"Mesure de ['utilité des travaux publics, em que sustenta que as i
devem Consagrar unicamente os factos demonstrados na economia
Politica. Alarga-se este autor em consideragoes sobre a utilidade e a sua

+ © apresenta, a proposito, interessantes exemplos e demonstra-
¢0es de caricter matemitico.

Bordas* refutou arguciosamente certos pontos do trabalho de
Dupuit, Ege respondeu em 1849 com novas demonstragdes € com
“hBenhos que o levaram a fazer um estudo denominado: De l'influence
des Péages sur I'utilité des voies de communication. Ai encontramos a
dmﬂ“ﬂm;‘ﬂu matemitica dos seguintes principios: ;

L9 A utilidade de um servigo produtivo mede-se pelo sacrificio
maximo que se estg disposto a fazer para obté-lo.

2°) A utilidade relativa é igual a utilidade absoluta menos o sacrifi-
€10 que se tem que fazer para consegui-la.

3_1!} A “l’-ﬂmdl? de m Pm”m mﬁI’M"SF jﬁﬂpm na lei dﬂ COMSTITG

€ produto. Fstq Jei depende do grau de wiilidade do produto, e do uso
e o consumidor lhe da.

4.%) Para conbecer a utilidade de um objecto, pode usar-se de um
Processo de calculo como o seguinte: Supondo que todos os produtos sdo
Buais, ¢ e sobre eles é langado um imposto gradualmente crescenie, a
Cada aumento de imposto, corvesponde o desaparecimento de uma certa
antidade de mercadoria do consumo. Esta quantidade de mercado-
rig multiplicade Pelo acréscimo do imposto, dd a sua utilidade expressa
“M dinbeiro. Continuando a aumentar os acréscimaos até que desdfia-
"8G @ procura, obtém-se a utilidade total da mercadoria considerada.

6.2 — Em 1854, o alemio Gossen publicou a sua grande obra
sobre as leis da troca, e as regras da indistria que dela se deduzem.
Esta obeg monumental, de cuja existéncia, s6 25 anos mais tarde devia
er-se onhecimento, contem muitos dos fundamentos da escola mate-
"hatica moderna, da qual Gossen pode, e deve considerar-se, o verda-
deiro Precursor,

Daremog por isso sobre ela algumas indicagoes.

* Borda, Jean Charles de (17 ). Matemitico e astronomo ndutico Francés. Nas-
-Un.:mm?‘ﬂmtneucmﬂ;ris. mu uma teoria matemdtica das eleighes num texto
ﬁ“ﬁ““'“dﬂ "Sur la forme des elections- (1770) e contribuiu para o desenvolvimento da

rodindmica ¢ da astronomia ndutica designadamente através de virias comunicagoes
adas & Academia das Cigncias,
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O livro de Gossen divide-se em duas partes: uma de teoria pura,
compreendendo as -Leis do prazer e do trabalbo-, as «Leis da troca- e a
«Teoria da renda; e outra de teoria aplicada, compreendendo Regras de
conduta relativos as necessidades e aos prazeres e a refutagio de certos
erros sociais sobre Educacdo, Moeda, Crédito, e Propriedade.

A primeira parte da obra, sobre ciéncia pura, pode resumir-se
assim: Gossen tinha evidentemente em alto conceito as suas doutrinas,
porque comega pela reivindicagio de um lugar entre 0s economistas,
semelhante ao de Copémico entre os astronomos. E Walras, que € o
verdadeiro fundador da escola matemitica moderna, devia, 25 anos
mais tarde, dar-lhe razio. Gossen declara que o mérodo maremitico,
sendo o Gnico método racional, deve ser rigorosamente aplicado; mas
por consideraciio para com o leitor, promete ndo introduzir a andlise
sendo quando se trate da determinagdo de miximos ou minimos. O tra-
tado abre por uma defini¢iio da ciéncia econdmica, como teoria do pra-
zer e da dor, isto &, como teoria dos processos por meio dos quais os
individuos e os grupos sociais podem obter o miximo de prazer, com
o minimo dispéndio de esforgos. A lei natural do prazer €, em seguida,
definida nos termos seguintes: O aumenio da mesma espécie de con-
sumao procura wm prazer, gue diminui continuamente alé atingir a
saciedade. O autor ilustra esta lei por uma figura geométrica, e entra
em seguida na determinagio das condigoes, que permitem elevar ao
maximo o prazer a tirar de um ou de muitos objectos.

Define em seguida, a werth, palavra que o professor inglés Adam-
son traduz por utilidade, ¢ constata que a quantidade de utilidade,
material ou imaterial, de um objecto, € medida pela quantidade de pra-
zer que este objecto oferece. Distribui os objectos Gteis em trés classes:
1.2 os que possuem, por si mesmos, a faculdade de produzir um prazer;
22 os que s6 possuem esta faculdade, quando reunidos a outros objec-
tos; 3.2 0s que se servem somente de meios para produzir os de qual-
quer das duas classes anteriores.

Observa que nido hi utilidade absoluta, porque a utilidade & sempre
uma relagio entre uma coisa e uma pessoa. Deduz, em seguida, as leis
da utilidade, pouco mais ou menos, pela forma seguinte: afirma que
porghes sucessivas do mesmo objecto 1til tém graus de utilidade® bem
diferentes., e, em geral, s6 um nimero limitado destas porgdes pode
ser Gtil a cada pessoa, as porgdes, além deste limite, sendo para essa
pessoa, completamente initeis. Mas o ponto de inutilidade s6 & atin-
gido, quando a utilidade atravessou todos os graus diversos de intensi-
dade. Donde se conclui praticamente, que cada um deve distribuir os

# Este principio, conhecido como a segunda lei de Gossen, seria oriticada por Walras
& reformulada por este autor € por Jevons tendo em conta a existéncia de diferentes pre-
gos para as virias mercadorias, apresentando-se como igualdade das utilidades marginais

ponderadas pelos respectivos pregos.
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SEUS recursos de forma que os Gltimos incrementos de cada mercudun_:l
fenham para ele 5 mesma utilidade. Este principio que, vinte anos mais
tarde, Kar Menger, Stanley Jevons e Léon Walras, deviam, quase simul-
Aneamente enunciar. sem nenhum deles ter conhecimento dos outros,
Nem da precedéncia de Gossen, ¢ a base da economia matematica
m‘ ma. Gossen trata em seguida da teoria do trabalho, partindo do
Principio de que a utilidade de um produto qualquer deve ser calcu-
lada tendo em conta o trabalho e os esforgos precisos para a sua pro-

UCd0. Descreve em seguida a dor produzida pelo trabalho,
AProximadamente como Jevons devia fazé-lo vinte anos depois, e con-
clui que devemos continuar o trabalho até ao ponto em que a utilidade
do produte € igual 4 dor que nos causa a sua produgio. Fazendo em
SCguida a teoria da troca, mostra que a permuta das coisas produz um
dumento considerivel de utilidade, e conclui que a troca entre duas
Mercadoris quaisquer, deve ir até ao ponto em que as utilidades das
Porgoes a dar e receber, sdo iguais. Dd em seguida uma representagio
Eeométrica muito complicada desta teoria da troca, que & fundamental-
mente idéntica 4 que encontraremos mais tarde, ao analisarmos as dou-

modernas,
Na 2 parte de seu livro, Gossen estuda as regras da indistria fun-
S nas leis da troca, a moeda, o crédito, e a propriedade. E-em nos
AgArmos sobre estes pontos, diremos apenas que Walras, ana{mndn
TS tarde a2 obra de Gossen, acha que esta segunda parte do livro fjl’
4Ma nitidez e de uma precisio perfeitas, € em tudo dignas da primeira
Parnte da ﬂ‘bﬂ-l.

§ 7.2 — Tajs sdo, em tragos gerais, as ideias do homem que deve
“Onsiderar-se o precursor dos economistas mateméticos modernos. A
Sua obrg ndo teve, como as de Cournof e Dupridt, sucesso algum, e

Viu amargurados os Gltimos anos da vida, pela decepgio que
lhe causoy O cair brusco de todas as esperangas, que pusera na publi-
*4¢do do seu livro, Um puro acaso tornou de resto conhecida a sua
EXisténcig,

Em 1873 160n Walras leu 2 Academia das Ciéncias morais e politi-
45, de Paris, a sua meméria intitulada Principio de wuma teoria male-
Mdtica dq froca, e fé-la em seguida publicar no Journal des

Omistes de Abril de 1874, Walras julgava, ao expor a sua duulrfna.
que gla [he Pertencia por completo. Mas logo depois da sua PUb]rl';'?'
to, €conomista inglés Stanley Jevons veio reivindicar sobre ela direi-
E‘E Prioridade, por té-la apresentado jd, a0 menos nos seus pontos

Ndamentais, na sug Theory of Political Economy publicada em 1861.
e A correspondéncia trocada entre Jevons e Walras sobre este, ponto,
© Publicada no nimero de Junho de 1874 do fournal des Economis-
= Walras, declarando que desconhecia por completo a obra de :
SYONS, N30 pds a menor davida em reconhecer-he os direitos de pro-
Priedade reclamados sobre a expressio matemitica da utilidade, e
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sobre o principio que Walras chamou condigdo de satisfagdo mdxima,
e Jevons tinha chamado equagdo da troca, guardando porém para si a
prioridade sobre certas dedugoes importantes daquela formula.

Este facto porém, pos aqueles dois sibios de sobreaviso. E decidi-
ram ambos procurar cuidadosamente todos os trabalhos da mesma
espécie, que tinham precedido os seus, formando assim, pelo seu tra-
balho comum, a Bibliografia das obras relativas i aplicagio das mate-
miiticas 4 economia politica, que apareceu no nimero de Dezembro de
1878 do Journal des Economistes. Estavam as provas deste trabalho
revista, quando o professor Adamson®, sucessor de fevons no colégio
de Owens, e seu amigo, descobriu por acaso numa histéria de econo-
mia politica, quase desconhecida, uma mengio ao livro de Gossen, que
era tio ignorado na propria Alemanha, que nem Roscher” na sua Histo-
ria da Economia Politica, nele falava.

O professor Adamson que conhecia e auxiliava o trabalho biblio-
grifico em que fevons e Walras andavam, de comum acordo, ocupa-
dos, procurou e conseguiu obter um exemplar do livro de Gossen. E
traduzindo-o a Jevons, viu este com pasmo, a que decerto se terd mis-
turado uma grande decepgio, que muitos dos pontos capitais da sua
teoria, cuja prioridade ele reclamara a Walras, e Walras lhe restituira,
tinham sido ji, vinte anos anies, claramente tratados e definidos por um
autor de todos desconhecido. Jevons podia-se ter calado. Mas ao con-
tririo, na 2. edigdo da sua Theory of Political Economy, aparecida em
1879, trouxe para a publicidade o nome de Gossen, e ndo hesitou
mesmo em reconhecer que este Gltimo tinha tratado a teoria fundamen-
tal da economia matemitica, por uma forma muito mais geral e pro-
funda, que a sua.

Walras quis, mais tarde, conhecer a obra de Gossen, e sobre o seu
nome chamou de novo a atengdo do mundo cientifico, num arntigo que
publicou no Journal des Economistes de Abril e Maio de 1885, e que
intinulou Un économiste inconnu, Hermann-Henri Gossen,

§ 87 — Entre Cournot ¢ Gossen passaram, como vimos, dezasseis
anos. Entre Gossen e Stanley Jevons deviam passar dezassete. S6 em
1871, de facto, apareceu a 1.* edicio da Theory of Political Economy.
Mas de entio para c¢i, o movimento nio devia mais parar. Quase na
mesma ocasido em que fevons publicava a 1.2 edigio do seu livro, Carl
Menger, professor da Universidade de Viena, fazia aparecer uma obra
intitulada Grundsdize der Volkswirthschafislebre, em que as mesmas

& Wio foi possivel encontrar referéncia bibliogrifica deste autor,

7 Roscher, Wilhelm (1817-1894), Economista alemdo nascido em Hannover, estudou
histdria e ciéncia politica em Gomingen e Berim ensinou nas Universidades de Gottingen
¢ de Leiprig sendo considerado um dos fundadores da velha escola historica alemd. A
sua obra principal -Sistemma da Ecomomia Soctak publicado em 5 volumes entre 1854 ¢
1594 tomou-se o maks importante manual de economia politica na Alemanha na segunda
metade do século XIX
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bases da teoria da troca de Jevons eram postas, por uma forma md:,pen
denie o original. Como Jevons, Menger faz, na sua obra, a teoria da utili-
ade, pondo a lei do decrescimento da necessidade em fungio da
Quantidade consumida, e tirando dela a teoria da troca. Mas, ao contri-
rl0 de Jevons, Menger, seguindo o método dedutivo, abandona o
Método matemitico, e emprega, em vez de funcdes e curvas, simples
quadros aritméticos, para exprimir a utilidade e a procura. Fundou assim
a4 chamads escola austriaca. Partindo da mesma base, esta escola
Separa-se pois da matemitica, unicamente porque se limita a empregar
05 meios de dedugio, que a logica vulgar nos oferece, privando-se
Voluntaramente dos poderosos processos que s6 a logica matemitica
dar. Mas tem sobre a escola matemitica a grande vantagem de
Pm_iﬂfm 45 suas dedugdes ser seguidas, sem preparacio especial. E.é
ASSIM que a escola austriaca, que Wiesers, Brebm-Bawerk?, Pmﬂaﬁec:m 10
¢ lantos outros contribuiram para difundir, prestou i escola matemdtica
@ grande servico de chamar para a teoria da utilidade-limite (Grenznut-
Zen, nos texios austriacos), a que Walras devia chamar raridade, e
Pareto. ofelimidade elementar, e sobre a qual se ergue todo o edificio
' leonias matematicas modemas, a atengio dos economistas,

§ 92 — Quando pois Walras, professor de economia politica na
Llrﬂi'-’er:iidade de Lausanne, comunicou em 1873 4 Academia das cién-
“13s morais e politicas de Paris, o principio da sua teoria, que ele jul-
8ava absolutamente original, ji trés autores, antes dele, os dois (ltimos
contemporineos, mas nio se conhecendo, nem a obra'do primeiro,
que verdadeiramente fora o precursor de todos, tinham posto e assente
as bases da mesma doutrina: Gossen em 1854, Jevons em 1871, Menger
€m 1872,

A primeira parte da obra de Walras saiu em 1874, e a segunda em
]; 77. Desta obra saiu a 2.* edigio em 1889, a 3. em 189, e a 47 ¢
Ultima em 1900. A precedéncia dos trés autores, a que nos referimos,
M coisa alguma diminui a gl6ria deste sibio eminente. Muito embora

* Von Wieser, Friedrich (1851-1926). Nasceu em Viena, estudou na Alemanha e tor-
MOU-se professor nas universidades de Viena e Praga, tendo sido ainda ministro do
i0 ¢ senador, O seu nome ficow sohretudo ligado 3 teoria da imputagio (positiva)
¥ 408 estudos sobre econoania social. Das suas obras merecem destaque - Viador natiral
(1889), “Teoria da Econamia Sociak (1914) ¢ -A Let do Poden (1926).

' Von Biehm-Bawerk, Eugen (1851-1814), Nasceu em Brilnn, Austria, licenciou-se
M direito pela Universidade de Viera, tomando-se posteriormente em 1881 professor de
Shomomia na Universidade de Innsbruck . Em 1884 publica o primeiro dos 3 volumes da
U cCplta! & fum coun o, il \Eikirier 6 Celticss s MoV o fure, seguindo-se A
Posttive oo cdpital (1889 e o terceiro denominado «Novos Ensaios sobre o capital ¢

o furo (1909.1912), &
- Pantaleoni, Maffeo (1857-1924), Econcmista iallano, nasckdo em Frascati (Roma):
Estudoy em Potsdam, doutorando-se em direito na Universidade de Roma em lBEII.
0, jornalista e professor de economia e finangas na Universidade de Roma a par-
i de 1901, Eacrevey «Dell” ammontare probabile della richessa privata in Itdlia - (1884),
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a expressio matemdtica da utilidade e a teoria da troca, lhe nio perten-
¢am, a imporincia das suas dedugdes, a clareza com que soube mos-
trar a maravilhosa fertilidade das suas consequéncia, a concepgio do
equilibric econdmico, que lhe pertence por completo, (embora s6
tivesse estudado para o caso especial da livre concorréncia com pregos
e coeficientes de fabricacio constantes), fazem de Walras o verdadeiro
fundador da Economia matemitica, que também é conhecida pela
Escola de Lausanne.

Além da sua grande obra Elementos de Economia Politica Pura,
Walras deixou-nos mais duas, Estudos de Economia Politica aplicada e
Estudos de Economia Social, sem contar uma grande quantidade de arti-
gos e monografias, dispersos pelos jornais da especialidade.

Teremos de analisar mais tarde, em muitos dos seus detalhes, a
obra de Walras. Desde ji vamos porém indicar, em tragos gerais, as
suas doutrinas de economia pura.

§ 102 — Para Walras a economia politica pura é essencialmente a
tecria da determinagio dos pregos, num regime hipotético de livre con-
corréncia absoluta. A riqueza € o conjunto de coisas, materiais e imateri-
ais, susceptiveis de terem prego porque sio raras, isto &, dteis e limitadas
em quantidade. E como a economia pura determina precisamente os pre-
gos, podemos também consideri-la a feoria da riqueza social.

Entre as coisas que formam a riqueza social, € preciso distinguir os
capitais ou bens duradouros, que sio os que servem mais de uma vez,
e os rendimentos ou bens fungivels, que servem apenas uma vez. Os
capitais compreendem as ferras, as faculdades pessoais e os capitais
propriamente difos. Os rendimenios compreendem, por um lado, os
abfectos de consumo e as matérias primas, que sio quase sempre
objectos materiais, e por outro compreendem também, sob o nome de
servigos, 0s usos sucessivos dos capitais, usos que sio quase sempre
coisas imateriais. Os servigos dos capitais que 1&ém uma utilidade
directa, tém o nome de servigos consumiveis, 0s que apenas possuem
uma utilidade indirecta, #m o nome de servigos produtores.. Para Wal-
ras estd aqui a chave da economia pura. Se se desprezar a distingio
entre capitais e rendimentos, e sobretudo, se se recusar admitir os ser-
vigos imateriais dos capitais, entre a riqueza social, ao lado dos rendi-
mentos materiais, toda a teora clentifica da determinagio dos pregos,
se torna possivel. Admitida, ao contririo, a classificacio e distingio
indicadas, fica-se habilitado a fazer sucessivamente: pela teoria da pro-
diigdo a determinagio dos pregos das matérias primas e servigos pro-
dutores; pela teoria da capitalizagdo a determinagio dos pregos dos
capitais fixos; e pela teoria da circulagdo a determinacio dos precos
dos capitais circulantes,

Estas determinagoes fazem-se assim: suponhamos um mercado em
que se vendem e se compram, por outras palavras, em que se frocam
somente objectos de consumo e servigos consumiveis, sendo estes ven-
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did‘,“ Por meio do aluguer do capitais, que os produzem. Supondo que
quaisquer precos, ou relagoes de troca de todos estes objectos e servigos
“M um de entre eles, tomado por numerdrio, sio gritados ao acaso,
cada permutador oferece, a estes pregos, objectos ou servigos, de que
em quantidade excessiva, e procura objectos ou servigos de que possua
Quantidade insuficiente, tudo referido a um certo periodo ou unidade de
‘“mpo. Determinadas assim as quantidades efectivamente oferecidas e
Procuradas, de cada objecto e servigo, faz-se a alta do prego daqueles,
U2 procura exceda a oferta, e a baixa do preco daqueles, cuja oferta
€xcede a procura. Aos novos pregos, assim gritados, cada permutador
Pede e oferece quantidades novas. E a alta e baixa de cada objecto e de
Cada servico volta a fazer-se, até que a oferta ¢ a procura de cada
Objecto e de cada servigo, sejfam iguais. Entiio os pregos sdo pregos cor-
"enies de equilfbrio, e a troca efectua-se. O problema da produgdo poe-
SE,_ introduzindo no problema da troca a circunstincia de serem os
jectos de consumo, produtos resultantes da associacio dos servigos
Produtores s matérias primas. Para poder introduzir no problema este
do novo ¢ necessdrio, em face dos proprietarios de terra, dos traba-
Tes, € dos capitalistas, que vendem servigos consumiveis e objec-

10s de tonsumo, colocar, como vendedores de produtos e compradores
'-Tre Servicos produtores e matérias primas, os empresdrios, cujo fito € rea-
lizarem um Juero, operando a transformagiio dos servicos produtores em
Produtos, isto ¢ em matérias primas, que vendem aos proprietirios de
terra, aos trabalhadores, e aos capitalistas, constituindo os consumidores,
405 quajs eles empresdrios tinham comprado os servigos produtores,
a4 methor compreender este fenémeno, é ftil figurar a existéncia de
dois mercados: um mercado de servigos, sobre o qual estes servigos sio
exclusivamente oferecidos pelos proprietarios de terra, pelos trabalba-
dores ¢ pelos capitalistas, ¢ procurados: os servigos consumiveis por
ESles mesmos Proprietdrios, trabalbadores e capitalistas e os servigos
Produtores pelos emprresdrios, ¢ um mercado de produtos, sobre o qual
SIes produtos sio exclusivamente oferecidos pelos empresdrios, e pro-
CUrados: as marérias primas por estes mesmos empresirios, e os objec-
105 de consumo pelos proprietirios de terra, pelos trabalhadores e pelos
“pitalistas. Sobre os dois mercados, a pregos gritados ao acaso, os pro-
Prietirios, trabalhadores, e capitalistas, consumidores, oferecem servigos,
€ Procuram servigos consumiveis e objectos de consumo, de forma a
Obter a maxima utilidade no espago de tempo considerado, e os empre-
¥Nos produtores oferecem produtos, ¢ procuram servigos produtores e
Malerias primas, tudo referido 2 mesma unidade de tempo, com o fim
lnico de obterem o maior lucro possivel, e desenvolvendo, para isso, a
SUa produgio quando o prego de venda dos seus produtos € superior ao
SCU preco de custo em servicos produtores e matérias primas, ou restrin-
8indo-a no caso contririo. Sobre cada mercado, faz-se a alta quando a
Procura excede a oferta, e a baixa quando a oferta excede a procura. E
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as pregos correntes de equilibrio sio aqueles, para os quais, em ambos
os mercados, a procura e a oferta de cada produto e servigo sdo iguais,
e em que o preco de venda de cada produto, € igual ao seu prego de
custo em servigos produtores,

Para pir o problema da Capitalizagdo, & preciso supor proprieti-
rios, trabalhadores, e capitalistas que economizam, isto € que, em vez
de procurarem servi¢os consumiveis e objectos de consumo, que absor-
vam todo o valor dos servigos que oferecem, empregam uma parte
deste valor na procura de capitais novos. Em face destes criadores de
economias, devemos supor também certos empresarios que, em lugar
de matérias primas e objectos de consumo, fabricam capitais novos.
Dados, por um lado, uma certa soma de economias, e por outro, certas
quantidades de capitais novos fabricados, estas economias ¢ estes capi-
tais novos, permutam-se sobre um mercado dos capitais novos, e
segundo o mecanismo da alta e da baixa, na proporcio dos precos dos
servigos consumiveis ou produtores destes tltimos, determinados pelos
principios das teorias da troca e da produgio. Daqui resulta a taxa do
rendimenio, igual i relacio entre o preco do servico de um capital
novo e o prego deste capital. Os empresdrios dos capitais novos, como
os de produtos, desenvolvem ou restringem a sua producio, conforme
o preco de venda excede o prego de custo, ou o prego de custo
excede o preco de venda.

Obtida a taxa do rendimento, temos, nido somente o pre¢o dos
capitais fixos novos, mas também o pre¢o dos capitais fixos antigos,
terras, faculdades pessoais, e capitais propriamente ditos; este prego
obtém-se, dividindo pela taxa de rendimento encontrada, o prego dos
servigos destes capitais antigos. Resta somente achar o prego dos capi-
tais circulantes, e saber o que se tornam todos estes pregos, quando o
numeririo serve de moeda, ao mesmo tempo. E este o objecto do 4.7
grande problema da economia pura: a circulagio e a moeda.

Na 42 edigio da sua obra, Walras resolve pela 1.* vez este pro-
blema, fundando-se na consideraciio do encaixe desefado (encaisse dési-
rée). Concebe para isto, os capitais circulantes como prestando o servigo
de aprovisionamento ou em nalureza ou em moeda, € representa estes
servigos como oferecidos exclusivamente pelos capitalistas, ou a titulo
de servigos consumiveis pelos proprietirios, trabalhadores, e capitalista,
ou a titulo de servigos produtores, pelos empresirios. Os precos comren-
tes destes servigos de aprovisionamento, sio assim determinados como
os dos servigos propriamente ditos. E os pregos dos capitais circulantes
e da moeda resultam desta determinaciio, visto serem a relagiio entre o
preco dos servigos de aprovisionamento e a taxa do rendimento liguido.

§ 11.2 — E este o breve resumo da teoria de economia pura, que
Walras definitivamente assentou na 4.* edicio da sua obra. E uma teo-
ria matemitica, isto €, se a sua exposicio pode fazer-se em linguagem
ordindria, a sua demonstra¢io é impossivel sem recorrer s matemti-
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Cas. Assenta toda a teoria da troca, e a teoria da troca é uma teoria
essencialmente matemdtica, como teremos ocasiio de ver.

56 a matemitica pode mostrar-nos: 1.2 qual é a condigio do
miximo de utilidade na troca, e ponanto o ponto de equilibrio possi-
vel; 2° porqué e como, ndo somente na troca, mas também na produ-
$40, na capitalizagio, e na circulagio, se chega a pregos correntes de
equilibrio, fazendo a alta do prego dos servigos, dos produtos e dos
capitais novos, cuja procura excede a oferta, e fazendo a baixa do
Preco daqueles, cuja oferta excede a procura; 3.2 que os problemas da
troca, da produgio, da capitalizagio, e da circulagio, postos pela forma
que indicimos, sio problemas determinados, isto &, expressos em
equacdes cujo nimero € igual ao das incognitas; 4.7 que o mecanismo
da alta e baixa dos precos sobre o mercado, combinado com o facto da
drenagem dos empresirios das empresas que perdem, para as empre-
548 que ganham, ndo é outra coisa, sendo um modo de resolugio, por
lentativas, das equagoes destes problemas.
~ §122 —Tal é a reoria de Walras. Se € certo que a economia matemd-
lica muito tem progredido, depois dele, alargando a esfera do seu estudo,
© lomando-se sucessivamente mais geral e mais precisa, nio o ¢ menos
qQue as conclusoes de Walras, e as bases do seu estudo sobre o caso
Especial da livre concorréncia com pregos e coeficientes de fabricacio
constantes, estio e ficario de pé, como todas as verdades matemiticas.

§ 13." — Na historia da economia matemitica devem mencionar-se
45 celebres polémicas do professor Edgeworth, da Universidade de
Oxford. No pequeno volume intitulado Mathematical Psychics (1881)
defende a aplicacio da matemitica ds ciéncias sociais. No apéndice faz
consideractes de matemdtica pura (unnumerical mathematics) e faz
Uma critica 4 formula de Jevons sobre a troca.

. Nos dltimos anos, o professor Edgeworth, matemitico ¢ economista
ilustre, tem criticado todas as aplicagbes da economia matemdtica, feitas
pelos diversos escritores.

Atacou Walras por ndo ter tomado em consideragio que a disutility
of labour influencia o equilibrio econémico e ter-se limitado a estudar a
utilidade limite ou utilidade final (raridade). E acrescenta que, se as
equactes do equilibrio podem, de facto, resolver-se com o mecanismo
do aumento e da diminuicio dos pregos no mercado, ndo constituem
contudo a via que conduz ao equilibrio, mas sim uma das vias.

Bortkiewicz"' defendeu Walras contra as criticas de Edgeworth,

I Bonkiewicz, Ladislaus Von (1868-1931). Matemitico e estatistico russo, nascido em
5. Petersburgo, terminou os seus estudos em Gottingen, onde se doutorou em 1843 e tor-
fou-ge professor de economia e estatistica na Universidade de Berlim. -4 lef dos pequienos |
Atmeros (1898) sobre o uso da distribuicio do Poisson pam acontecimentos de baixa
requéncia em grandes populagdes, tomou-o famoso, tendo produzido uma vastissima
obra de dominante estatistica e matemdtica.
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Muito mais violenta foi a discussdo entre o professor de Oxford e
Pareto a proposito da lei da procura e da curva dos rendimentos.

No fournal of the royal statistical society (de Setembro de 1896)
Edgeworth di a entender que a formula de Pareto, é aparentemente
idéntica 4 de Pearson. Pareto® refutou essas assercoes de uma maneira
brilhante, mas dspera,

Os principais economistas matemiticos contemporineos sdo: Edge-
worth (Mathematical Psychics, Londres, 1882), Marshall (Principles of
Economics, Londres, 1890), Irving Fisher (Mathematical investigations in
the theory of value and prices, Londres, 1892), J.Lebr (Grundbegriffe
und Grudlagen der Volkswirthschaft, Leipzig, 1893), Barone (muitos
artigos no Giornale degli Economisti, Roma, 1894) e, acima de todos,
Vilfredo Pareto, discipulo de Walras, seu sucessor na regéncia da
cadeira de economia na Universidade de Lausanne, engenheiro e mate-
mitico profundo, sibio completo em toda a acepgio da palavra, autor
do Cours d'Economie Politique, Paris, 1909.

A maioria destes escritores estuda capitulos especiais da economia.
Alguns dedicam-se ao estudo da fixagiio dos pregos, sobre que existe
também um belo trabalho de dois alemies Auspitz e Lieben'; outros
estudam a produgio, a distribuigio...etc.

Fareto, retomando a concepgio geral de Walras sobre o equilibrio
econOmico em toda a sua generalidade, alarga e completa a doutrina
no Cours, e apresenta-a por uma forma nova no Manuel d'Economie
Politigue, dando-nos também o estudo dos monopélios e do colecti-
vismo, que Walras nido fizera,

Com estes Autores, porém, a historia nada ainda tem que fazer. A
exposicdo das suas ideias constitui a parte doutrinal deste trabalho.
Nessa parte vamos entrar,

"2 Pearson, Karl (1857-1936). Pai da ciéncia estatistica, nasceu em Londres e terminou
o8 seus estudos em Cambridge em 1879, Interessou-se pela histéria, filosofia e principal-
mente meatensitica, tomando-se professor de matemdtica aplicada na University, de Lon-
dres. Entre suas miltiplas publicagdes refira-se -The Grammar of Sclence (1892) e
Biometrila (1901).

13 Auspitz, Rudolf (1837-1906) e Lieben, Richard (1842-1919)A contribuicio destes
autores, embora fortemente criticada por Carl Menger, constitui a Gnica em forma mate-
mética da velha escola austriaca, sendo a sua principal obra Jrvestigacdo sobre a teoria
dos pregos. (1889). Empresdrios de sucesso trataram a andlise dos pregos em termos do
equilibrio parcial e mantiveram uma interessante discussio com Walrs a propdsito dos
méritos e limites da andlise parcial da qual este awtor e um critico severo,
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A ECONOMIA PURA SEGUNDO WALRAS



A economia pura segundo Walras

§ 152 — vamos referir-nos primeiro a algumas das concepgoes dos
clissicos sobre a economia politica em geral; delas veremos depois sair
4 concepgido da economia pura. Pretender achar uma definicio de eco-
Nomia politica, que satisfaga todos, € empresa mais dificil do que a
exploragio das riquezas mineiras do fundo do Pacifico. Cada autor dé a
SUd, que afirma naturalmente ser a melhor. E é provivel que todos
tenham razio, dado que cada um é livre de dar as palavras, cujo sen-
tido ndo esti definitivamente fixado, aquele que melhor lhe parece.

Quesnay' e a sua escola consideraram a economia politica o
Loverno natural da sociedade ou fisiocracia. Nio nos deixaram estes
dUtores a sua concepgio sobre a ciéncia social em geral; fazendo da
€Conomia a teoria do governo natural da sociedade, seria interessante
saber o objecto que fixaram a ciéncia social. Numa palavra, esta defini-
40 ¢ evidentemente tio larga, que nela cabe a ciéncia social inteira,
tom todas as suas subdivisoes.

§ 162 — A definigio de Adam Smith, tio conhecida, vai fornecer-
NOS ensejo para certas consideraghes que precisivamos fazer. Smith
define assim a economia: A economia politica, considerada como um
Yamo dos conbecimentos do legislador e do homem de Estado, propoe-se
dois objectos distintos: o primeiro é o de proporcionar ao povo um rendi-
Mento ou uma subsisténcia abundante, ou, para melbor dizer, o de o
Por em estado de poder ele mesmo obter esse rendimento ou essa subsis-
¥encia abundantes; o segundo objecto é o de fornecer ao Estado, ou d
tomunidade, um rendimento suficiente para o servigo piiblico; propoe-
5€, a0 mesmo tempo, enriguecer o soberano e o povo?,

! Quesnay, Frangois (1694-1774). Médico francés, principal figura da escola fisiocri-
lica representou a actividade econdmica em forma de circuito no seu -tablean économi-
qiées. Publicou -Analyse des formules arithmétiques du tableau économigue de la
distribuition des dépenses annuelles d'une nation agricole (1758) e ~Maximes génerales
;’:ESOWHMH dconomigue d'un programme agricole (1760) para além de diversos anti-

€ lextos,

% Smith, Adam (1723-1790), sMngquiry, tnto the Nature and the Causes of the Wealth
Nations, 1776, i 7



26 Antinio Horta Osdrio

Esta defini¢do que, alids ndo traduz, de forma alguma, aquilo que o
proprio Smith escreve na sua obra, pode servir de tipo a uma confusio
muito frequente nas obras de economia e sociologia, e que grande-
mente tem dificultado a constituigio cientifica definitiva de uma e de
outra. Essa confusio consiste em definir uma ciéncia pelas suas aplica-
¢hes praticas.

A geometria estuda as leis da extensdo; estas leis conduzem a resul-
tados preciosos para a arquitectura, a construgio de edificios, a medida
das terras, etc.; mas se um gedmetra definisse a geometria, como tendo
por objecto a construgiio de casas solidas e a medicio exacta dos terre-
nos, ninguém o tomaria a sério. A astronomia di-nos as leis que regu-
lam o movimento dos corpos celestes; estas leis, ou algumas delas, sdo
de inegivel utilidade para a navegacio; mas nunca houve astrdnamo,
que se lembrasse de dizer que a astronomia tinha por objecto fazer
navegar com seguranga, Estas confusbes provém de se ndo fixar com
precisio o campo da ciéncia, separando-o da pritica. Os principios que
fixaremos, tornam Fficil esta operacio: pela anilise e pela abstracgio
vamos decompondo e dissecando os factos e as coisas; a sintese per-
mite-nos descobrir as uniformidades que elas apresentam, isto & as leis
que as regem. Enquanto nos entregamos a uma ou outra destas opera-
coes, fazemos cifncia: observamos, vemos, comparamos, encontramos
uniformidades, descobrimos leis. Nada mais nos ocupa. Que esses fac-
tos ou essas leis possam, de futuro, ser ou nio ser de qualquer utili-
dade, & coisa que de momento nos nido interessa. Basta que estes factos
sejam reais, e essas uniformidades existam, para que o seu estudo seja
cientifico. Depois de as conhecermos, podemos pensar na pritica.

Para isso, teremos sempre de combinar entre si, as uniformidades
determinadas no campo de uma, ou de muitas ciéncias, com as condi-
¢oes concretas do problema. Para construirmos a ciéncia, tivemos de
separar ¢ de generalizar, para descer i pritica, temos de juntar e de
particularizar. A ciéncia é essencialmente analitica; a pritica fundamen-
talmente sintética. O bom marinheiro deve conhecer certas leis astrond-
micas, mas 36 com elas, nio pode dirigir o seu navio; precisa de
conhecer as qualidades deste, a sua forga e a sua estabilidade, as cor-
rentes e os segredos do mar, os sinais atmosféricos, e o caricter dos
homens que comanda.

E juntando tudo aquilo, que s6 isoladamente pode aprender, que
resolveri praticamente os problemas concretos, que continuamente
encontra na direcgio do seu navio.

O médico combina na sua pritica, em parte conscientemente, em
parte sem dar por tal, generalizagdes da anatomia, da fisica, da patolo-
gia, da botinica, da psicologia, com os dados concretos que lhe forne-
cem os antecedentes pessoais ¢ hereditirios do doente, o seu estado
geral, as suas particularidades anatGmicas e psicologicas, o seu caricter,
e a doenga de que o trata; a sintese de todos estes dados regula a sua
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conduta. Mas nem o marinheiro, nem o médico, poderiam chegar a
comandar um navio e tratar um doente, se ndo tivessem separadamente
€studado, uma a uma, as diversas ciéncias, cujas generalizagdes teriam,
mais tarde, de juntar na pritica. E possivel que, ao estudi-las, o mari-
nlheim e o médico Futuros, vissem apenas diante de si a utilidade pri-
lica, que delas, um dia, viriam a tirar. Mas isso ndo lhe tira a sua
Qualidade de verdades abstractas, que em si mesmas nio sio, nem dei-
¥am de ser ateis, contentando-se em serem reais; o marinheiro, ao estu-
dar a geometria, via talvez o futuro navio do seu comando, como o
Médico, ao aprender a botinica, pensava nos doentes, que viria a tra-
tar. Mas nem a astronomia tem por objecto ensinar marinheiros, nem a

dnica instruir os futuros médicos. Uma e oultra sio ciéncias, com o
S€u objecto determinado e distinto, e o seu fim, como o de todas as
Qiencias, € um apenas: conhecer, saber, nada mais.

Adam Smith nio ignorava talvez estas verdades, porque na sua obra

Cd quase sempre estudar cientificamente as leis econdmicas, preocu-
Pando-se pouco com as receitas priticas que a sua definicio permitia
Csperar. Esta definigio foi, no entanto, a fonte de muitas concepgoes
€radas, em que a ciéncia e a arte, a teoria e a pritica, sio lamentavel-
mente confundidas e enredadas,

§ 17.2 — Jodo Baptista Say, que foi o grande continuador e grande
Vulgarizador das doutrinas de Adam Smith, afasta-se radicalmente dele
Na definicio e concepgio da ciéncia econdmica. Para Say o objecto da
CConomia politica -é fazer conbecer os meios pelos quais as riquezas se
Jormam, se distribuem, e se consomem.* E com efeito a sua obra tem
Por titulo: Tratado de economia politica, ou simples exposicdo da
Maneira por que se formam, se distribuem, e se consomem as riguezas.
Esta definicdo, e as divisdes que ela consagra, forma geralmente apro-
Vadas pelos economistas. Sio as que, com mais forte razio, podem
Considerar-se cldssicas. A definicio de Stuart Mill quando diz que os
BConomistas tém por missdo procurar e ensinar a natureza da rigueza,
€ as leis da sua produgdo e da sua distribuicdo’, & idéntica 4 de Say.

Entre estas definigbes e a de Smith, a diferenca & radical. Para este,
4 economia politica, a julgar as suas ideias pela definigio que delas

, €ra uma arte; para Say e Mill a economia era uma verdadeira cién-
Cia natural,

§ 18.2 — O fundador da escola matemdtica, Léon Walras, para quem
4 teoria de Smith era apenas incompleta, acha completamente errGnea
4 concepgio de Say. E é curioso analisar as razdes que levaram este
sibio eminente, que tio bem soube aplicar e desenvolver a concepgio
econdmica de Say e Mill, a rejeitar in limine essa concepgio. A anilise

3 Say, Jean-Baptiste, (1767-1832) | -Cours o Bconomie Politiques, 1828-29,
4 Mill, John Stuart, (1806-1873), «Principles of Political Economy With Some of Their
Application to Social Philosopbye, 1848,



28 Antinio Horta Osdrio

destas razdes pondo-nos em contacto com as ideias de Walras sobre as
relaghes entre a economia pura, a economia aplicada e a economia
social, dar-nos-4 a concepgio pessoal de Walras sobre a economia
pura, que assim veremos pela primeira vez separar-se da concepgio da
economia politica em geral.

Walras acha o ponto de vista de Say comodo, mas falso. Se os
homens fossem animais de uma espécie superior, abelhas exercendo
instintivamente a sua indistria, a exposicio e explicagio dos fenome-
nos sociais em geral, e dos fenomenos de produgio, de distribuicio e
de consumo da rigqueza, em particular, constituiriam, de facto, uma
ciéncia natural, que seria apenas um capitulo da historia narural em
geral, o qual capitulo constituiria a historia natural do homem que viria
em seguida ao da historia natural da abelha. Mas Walras vé entre o
homem e os animais, um hiato profundo e impossivel de transpor, que
faz do primeiro uma pessoa e dos segundos coisas, ao lado das plantas
e dos minerais. Esse hiato marca-o a existéncia no homem da razdo e
da vontade. Em matéria de produgio e de reparicio da riqueza, como
geralmente em toda a matéria de organizacio social, o homem tem a
escolha entre o bem e o mal, e aproxima-se do bem cada vez mais. E
assim que veio do sistema das corporagdes, regulamentos e tarifas, ao
da liberdade da inddstria e do comércio, ao sistema do laisser faire et
laisser passer, e que veio também da escravatura 4 servidio, da servi-
dio ao salariato, as combinagdes mais recentes sido superiores ds anti-
gas, ndo por serem mais naturais, visto que tdo artificiais sdo umas
como outras, mas por serem mais conformes ao interesse e 4 justica. E
somente depois de demonstrar esta conformidade que pode aconse-
lhar-se o laisser faire et laisser passer. E € ainda, como contririas ao
interesse e A justiga, que as combinagoes socialistas, se de facto o sio,
devem ser repelidas. Esta critica tornar-se-i mais compreensivel depois
da exposicio das ideias de Walras sobre as relagbes entre ciéncia, arte,
e moral, em geral, e em especial entre ciéncia econfmica, ou economia
pura, arte economica ou economia aplicada, e moral econémica ou
economia social.

§ 19.2 — Essas ideias podem resumir-se assim: a ciéncia estuda os
factos para diferenciar as ciéncias, devemos pois diferenciar os factos.
Ora os factos de que o mundo & teatro, podem dividir-se em duas
grandes classes: uns ém a sua origem no jogo das forgas da natureza,
que sio forgas cegas e fatais, outros no exercicio da vontade humana,
que & uma forga clarividente e livre. Aos primeiros chama Walras factos
naturais, aos segundos, factos humanitdrios. Entre as for¢as que pro-
duzem os primeiros e a forca que produz os segundos, hi uma dife-
renga profunda: as primeiras sdo forgas cegas e fatais, a segunda
conhece-se a si propria, e dirige-se livremente. Os efeitos das forgas
naturais podem apenas serem reconhecidos, constatados e explicados;
os efeitos da vontade humana podem, além disto, ser governados. Os
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efeitos das forgas naturais serdo objecto de um estudo que se intitulard
Ciéncia pura natural, ou ciéncia propriamente dita; os efeitos da von-
tade humana serio objecto, primeiro de um estudo que se chamari
ciéncia pura moral ou bistoria, e depois, de um outro estudo que se
Intitulard ciéncia aplicada ou arte, quando se trate dos efeitos dessa
vontade exercendo-se sobre as coisas, e ciéncia moral ou moral,
quando se trate dos efeitos da mesma vontade sobre as pessoas. Esta
Gltima distingiio é de uma grande importincia, porque entre os factos
bf«l'mani!drfos, 0s que tém a sua origem na vontade do homem, ha uma
difﬂ‘:“{a fundamental: uns resultam da vontade, da actividade do

em, exercendo-se sobre as forgas naturais, isto €, sio produto das
relaghes entre as pessoas e as coisas; outros resultam da vontade, da
actividade do homem, exercendo-se sobre a vontade e a actividade dos
outros homens, isto &, sio produto das relagbes entre pessoas. As leis
lestas duas categorias de factos sdo essencialmente diferentes; o objec-
o da vontade humana, exercendo-se sobre as coisas, o fim das rela-
¢Oes entre as pessodas e as coisas, ¢ a subordinacio do fim das coisas
40 fim das pessoas; o objectivo da vontade humana, exercendo-se
sobre a vontade alheia, o fim das relagoes entre pessoas, € a coordena-
¢40 dos destinos destas Gltimas. E esta a distingio entre os factos
bumanitarios, que Walras di como base a sua distingdo entre ciéncid
aplicada ou arte, e ciéncia moral ou moral. Chega assim a delimitar os
Critérios a que obedecem as nogdes de ciéncia pura, arte ¢ moral;
€55es critérios sdo o verdadeiro, o titil e o justo.

§ 20.2 — Depais de estabelecer assim as relagbes entre ciéncia, arte
€ maoral, Walras aplica o seu critério i distingio entre economia purd,
Sconomia aplicada, e economia social.

Fi-lo da maneira seguinte.

Define rigueza social como sendo o conjunto de todas as coisas
faras, e declara, bem expressamente, que para ele a palavra rara nio
tem o significado usual oposto ao de vulgar, mas indica apenas a pro-
Priedade de certas coisas que sio ao mesmo tempo tfeis e limitadas
em guantidade. De facto raridade, tal como o define, deduz em
Seguida trés consequéncias, que sdo ao mesmo tempo trés proprieda-

das coisas que formam a riqueza social, e s6 delas: a 1.* consiste
no facto de todas as coisas raras, e sO elas, possuirem valor de troca,
50 € serem susceptiveis de permuta entre si; 2.? no facto de todas as
Coisas raras, e s6 elas também, serem industrialmente produziveis ou
multiplicdveis, entendendo-se, por isto, que s6 pode haver interesse em
dumentar industrialmente o nimero dessas coisas, e nio o das coisas
intiteis ou daquelas que, embora Gteis, existem em quantidade ilimi-
tada; a 3. no facto de todas as coisas raras, e s elas, serem apropri-
veis, isto ¢ poderem constituir o objecto de um direito de propriedade. -
O valor de troca, a indistria, e a propriedade sio pois os és factos
Berais, as trés series ou grupos de factos particulares, que engendra a
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limitagdo na quantidade das utilidades, ou a raridade das coisas, os trés
factos de que toda a riqueza sodial, e a riqueza social apenas, & teatro.

§ 21.2 — Analisando separadamente estes trés factos, Walras vé no
primeiro, e nele apenas, um facto narural o trigo vale 24 francos o
hectolitro; este valor de troca do trigo, ou este prego do trigo, nio
resulta nem da vontade do vendedor, nem da do comprador, nem de
um acordo entre ambos; o vendedor desejaria bem vender mais caro,
mas ndo o consegue porque o trigo ndo vale mais, e porque, se ele pio
quisesse vender a este preco, o comprador encontraria outros que, ao
mesmo preco, lho venderiam; o comprador bem desejaria comprar mais
barato, mas nio o consegue, porque o trigo ndo vale menos, e porque,
s€ se recusar a compri-lo, o vendedor encontrard outros que [ho com-
prem. O valor de troca toma pois, uma vez estabelecido, o caricter de
um facto natural, natural na sua origem, natural nas suas manifesta-
¢oes, € na sua maneira de ser. Se o hectolitro de trigo, e a prata contida
nos 24 francos que lhe correspondem, tém valor, é porque, tanto o trigo
como a prata, sdo raros, isto é dtels e limitados em quantidade, duas
circunstincias naturais. E se o trigo e a prata tém tal valor, um em rela-
¢ido d outra, € porque eles sio mais ou menos raros, isto € mais ou
menos filels, € mais ou menos limitados em quantidade, isto € a relagio
entre os seus valores depende ainda das mesmas duas circunstincias
naturals. Como para Walras, segundo vimos, a ciéncia pura natural ou
ciéncia propriamente dita, estuda os efeitos das forcas naturais, e a pri-
meira das propriedades da riqueza social, o valor de troca, ¢ um facto
natural, na sua origem e nas suas modalidades, Walras € logico cha-
mando economia politica prira 4 ciéncia que estuda o valor de troca e a
troca, e considerando-a um ramo das ciéncias naturais.

Estudando em seguida, o segundo facto, a que nos referimos, e a
que chamamos indiistria, Walras ji ndo vé nele um facto natural, mas
sim, como ele lhe chama, bumaniidrio. O fim da indiistria é a subordi-
nacio do fim das coisas ao fim das pessoas. Este fim consegue-se de
duas formas: ou multiplicando o nimero das coisas dteis e limitadas
em gquantidades, ou transformando em utilidades directas as utilidades
indirectas das coisas, como por exemplo, quando da 13 fazemes um
tecido, e deste um fato, Mas ambas estas coisas a pontade do homem
pode liveemente fazer, ou deixar de fazer, e fazer por uma forma ou
por outra. :

O que dirige essa voniade sio consideragdes de interesse. A teoria
da produgio econdmica da riqueza social, ou da organizacio da indas-
tria na divisdo do trabalho, chama por isto economia politica aplicada.

O terceiro facto, a que nos referimos, a propriedade, fornece o
objecto de uma terceira divisio da economia politica em geral. E ainda
um facto bumaniidrio ¢ nio natural, no sentido de que a vontade do
homem pode livremente reguli-lo. Sem divida, nio depende da von-
tade humana que as coisas dfeis e limitadas em gquantidade sejam
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apropridveis, isto & sejam as (inicas a poder constituir o objecto de um
direito de propriedade. Mas dadas as condigoes naturais da apropria-
§40, depende de nés que ela se faga de tal ou tal maneira, e ndo de tal
Ou tal outra; depende, bem entendido, ndo de cada um de n6s em par-
tcular, mas de todos em geral. E um facto bumanitario, que tem a sua
arigem, ndo na vontade individual de cada homem, mas na actividade
colectiva da sociedade inteira. Vimos que a indistria era também um
facto bumanitdrio, mas entre ela e a propriedade hi uma diferenga
radical, que as separa: na indistria, a vontade do homem € dirigida por
consideracoes de interesse ¢ o seu fim & obter uma subordinagio tio
completa, quanto possivel, do fim das coisas ao fim das pessoas, quer
Pela multiplicacio das coisas Gteis e limitadas em quantidade, quer pela
ransformacio das utilidades indirectas em utilidades directas; na pro-
Priedade, ou apropriagio das coisas Gteis e limitadas em quantidade, a
vontade do homem deve ser dirigida por consideragbes de justica, e 0
%eu fim deve ser uma coordenagio tdo perfeita quanto possivel, dos
df-'sﬂﬂns das pessoas entre si. O estudo da propriedade, ou da reparti-
$40 da riqueza social, & pois um ciéncia moral; o seu critério € justo, e
4 parte da economia politica, que dela deve ocupar-se, chamar-se-a
EConomia social,

_ Temos pois, na economia politica trés divisdes fundamentais deter-
Minadas pelas trés propriedades bisicas das coisas que formam a
fiqueza social: economia pura, ciéncia natural que estuda- a troca ¢ o
valor da troca; economia aplicada, ciéncia aplicada ou arte, que estuda
4 organizacio econdmica da indistria, economia social, ciéncia moral,
que estuda a distribuigio da riqueza ou a propriedade.

Tal € a doutrina de Walras, que forma o objecto da secgio 1. dos
Seus «Elements d'economie politique pure..

§ 222 — Causa espanto que a embrulhada metafisica que vimos de
€Xpor, tivesse nascido no espirito de um dos pensadores mais claros e
Mmais licidos que temos encontrado. Sem pretender critici-la a fundo,
POr nio no-lo consentir o plano do nosso trabalho, devemos no
entanto opor-lhe algumas objecedes fundamentais,

Walras pds mal, e resolveu pior o problema. Comega, de resto, por
Parecer ndo seguir ele proprio a sua divisio: sem pretendermos analisar
0S seus dois livros sobre Economia aplicada e Economia social, porque
0 seu autor ndo chegou a dar-lhes forma definitiva, e sdo mais um apa-
nhado de artigos dispersos em revistas e publicagoes da especialidade,

que propriamente tratados doutrinais metodicos e completos, como
€ a Economia pura, quem ler este Gltimo, ficard com a impressdo que
Walras, definindo a economia pura como sendo a ciéncia da troca e do
valor da troca, é o primeiro a abandonar a sua defini¢iio, para tratar, no
seu livro de economia pura, além da troca, que parecia dever ocupi-lo .
Por completo, a produgdo, que parecia dever entrar na industria, e ter
Portanto lugar na Economia aplicada, e a Capitalizagdo e Circulagdo,
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cujos lugares ndo é ficil definir na classificagdo tripartida de Walras,
mas que, em todo o caso, nio parecem, de forma alguma, poder entrar
no conceito da troca, e fazer portanto parte da economia pura.

Este reparo cai perante uma andlise mais cuidada do pensamento
de Walras. A economia pura é, para ele, a ciéncia da troca; mas a troca
supde duas coisas que se trogquem, e uma proporgio em que a rocl se
faga. A esta proporgio ou relagio chama-se prego. No exemplo que
demos, e em que 24 francos se trocavam contra um hectolitro de trigo,
24 francos representam o prego de um hectolitro de trigo, isto & a troca
fazia-se entre a prata e o trigo, em proporgio tal, que eram precisas 24
unidades de prata chamadas franco, para valerem uma unidade de
trigo chamada hectolitro. Portanto, estudar a troca é estudar os pregos.
Por isso Walras pode definir também a economia pura como sendo a
teoria da determinacdo dos pregos num regime hipotético de livre con-
corréncia absoluta, isto €, num regime tal, que s6 o valor de troca das
caoisas, facto que Walras chama natural, e faz depender da sua utili-
dade combinada com a limitagio na quantidade, determine os pregos.;
neste caso, estudar os pregos, ou proporgio das trocas, é estudar o
valor de troca e a troca, e a economia pura, ciéneia do valor de troca e
da troca, torna-se a teoria da determinagio dos precos: equivale ao
estudo da riqueza social, em si mesma, na sua esséncia, na sua maneira
de ser natural, que consiste no facto de as coisas que a constituem, ou
coisas raras, terem valor de froca, terem prego. Por isto 4 economia
pode também chamar-se feoria da rigueza social,

Mas nem 50 os produtos #m prego; os servigos produlores, isto € os
servigos por meio dos quais os produtos sio obtidos, (servigos das ter-
ras, servigos dos homens ou trabalho, servicos dos capitais ou proveito)
também o tém. A economia pura deve pois determinar, ao lado dos
precos dos produios, o prego dos servigos produtores, e portanio estu-
dar sob esie aspecto, e 56 sob ele, o problema da produgdo. Por outro
lado ainda, os produtos podem ser, ou objectos de consumo, ou capi-
tais. Estes podem ser fivos ou circnlantes. Uns e outros tém frego, € a
economia pura deve determini-lo. Sob este aspecto apenas tem pois de
estudar o problema da capitalizacdo, quando determina os pregos dos
capitais cfrculantes, Logicamente por isso, Walras estuda, na sua Fco-
nomia pura, os problemas da produgdo, da capitalizagdo e da circula-
gdo, considerados sob o ponto de vista abstracto e exclusive da
determinagio dos pregos.

§ 23.2 — Sdo outros 0s reparos que merece a teoria de Walras sobre
a distingiio entre ciéncia, arte, e moral, em geral, e a aplicagio desse
critério 4 economia.

O primeiro que naturalmente nos sentimos tentados a fazer, é sobre
a propria base de que ele parte: a sua divisdo dos factos em naturais e
bumanitdrios, os primeiros com origem nas forcas cegas da natureza, e
os segundos na forga clarividente ¢ livre, que & a vontade humana,
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Conquanto isto se diga num livro saido em 1900, é evidente que tal
ideia gerou-a o cérebro de Walras, muito tempo antes, talvez ao publi-
Gdr a sua 1.% edicio em 1874, quando ainda era mal conhecida a natu-
reza dessa entidade misteriosa — @ vontade bumana —, em volta da
qual tanto belo espirito se perdeu em divagagdes indteis. Walras nio
Podia, em todas as suas afirmagdes, ser o apéstolo do futuro; tinha em
muitas coisas, de sofrer a influéncia das ideias dominantes e assentes
0 seu meio, e a vontade bumana foi, até hi bem pouco tempo, a
forca clarividente e livre, que, ao lado da Razio, outro avatar da psico-
logia metafisica, cavava um abismo entre o homem e o bruto.

Se Walras quisesse apenas separar os faclos em duas categorias,
Pondo num lado aqueles em que o homem tem infervengdo, € no
outro aqueles em que essa intervengio nio existe, nada haveria a opor-
he. Tal classificagiio poderia parecer pueril, mas era legitima. Todas as
Ciaasificacﬂes sdo, de resto, arbitririas, como arbitririo € o critério a
que elas podem obedecer. Unicamente esse critério deve ser preciso e
claro, Se ey guiser classificar todas as coisas existentes no Universo, em
Coisas que sdo gatos, e coisas que ndo sdo gatos, posso livremente fazé-
lo, desde que previamente tenha definido bem claramente o que
tntendo por gato. Se Walras pretendesse apenas dividir os factos, em
fc{crm em que intervém o bomem, e factos em que o bomem ndo inter-
bem, o seu critério seria rigoroso, e a sua classificacio legitima. Cha-
Mando aos primeiros naturais, e aos segundos bumanitdrios, poderia
Pdrecer que considerava o homem fora da natureza, mas esta objec¢do
Seria puramente verbal, e nada valeria, porque qualquer pode dar as
Coisas o nome que mais lhe agrade, desde que lhe defina cuidadosa-
Mente o sentido. Mas o pensamento de Walras nio foi o de dividir os
fafms em dois grupos, conforme neles inferviesse, ou ndo, o homeny;
Ol sim, o de os dividir em dois grupos, conforme eles tivessem, ou
40, origem na vontade bumana. Nio se trata pois de um critério
SERUro e rigoroso, como seria o da intervengdo ou ndo intervengdo
humana. coisa que, pelo menos teoricamente, ¢ sempre determindvel,
Mas de um critério que Walras ndo define, e cuja imprecisio adiante
veremos dar origem 4s maiores confusdes. Por exemplo: as marés sdo
Cvidentemente um facto independente da intervengio humana, enten-

do-se por isto, que o facto a que chamamos maré, poderia muito
bem dar-se, e dar-se-ia decerto, ainda que os homens ndo existissem;
40 contririo as instituigbes politicas sio factos em que o homem inter-
Vem; a cor do ouro é um facto naiural porque o homem nele ndo
Intervém; mas o seu valor & um facto bumanitdrio, porque sem o
homem existir, a palavra valor ndo teria sentido. Ji nido é facil porém,
saber se um facto depende, ou nio, da vontade bumana, mesmo
dando a palavra o sentido que a ciéncia lhe di, e ndo o de forca clari-
Vidente e livre, que Walras lhe atribuia. Por exemplo: o prego do trigo
depende da vontade humana? Nio, diz Walras. E a quantidade produ-
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zida em cada colheita? Depende, até certo ponto, responde Walras. Ora
adiante veremos, que estas duas respostas se contradizem por com-
pleto.

§ 24.9 — A ma orientacio de Walras acentua-se, quando ele passa a
aplicar a sua classificagio dos factos. O seu fim, nio o esquegamos, é
dar-nos a distingdo entre ciéneia, arte e moral. Ora precisamente esta
distingdo nio consegue ele deduzi-la da classificagio donde parte. Em
primeiro lugar, fornece-nos duas espécies de ciéncia, a ciéncia propria-
menife dita que estuda os factos naturais, e a ciéncia pura moral ou
bistoria, que estuda os factos bumanitdrios. Nio nos diz em parte
alguma que distingdo existe entre estas duas espécies de ciéncia, além
da que provem do seu objecto. Ao contririo, parece que as considera
em tudo semelhantes, menos nos objecto de que se ocupam, visto que
as ciéncias propriamente ditas, reconbecem, constatam e explicam os
efeito das forgas naturais, e as ciéncias puras morais ou historia, reco-
nbecem, constatam e explicam os efeitos da vontade humana, Mas se
apenas pelo seu objecto, distingue as ciéncias propriamente ditas das
ciéncias puras morais, nio se compreende bem como pode formar
estes dois grupos, visto que, em cada um deles, existem ciéncias, cujos
objectos diferem tanto entre si, como o objecto das ciéncias do pri-
meiro grupo, difere do das ciéncias do segundo: assim por exemplo; a
fisica e a botinica, ciéncias que parecem dever pertencer ao primeiro
grupo, diferem tanto entre si, quanto ao seu objecto, como a fisica
difere da politica, ou a botinica da sociologia, isto é, como as ciéncias
do 1.2 grupo diferem das do 22 Numa palavra: se, apenas pelo seu
objecto, diferem as duas espécies de ciéncia, que nos fornece, entio
devia logicamente formar tantas espécies de ciéncia, quantas as ciéncias
distintas que existem. Como as palavras nada valem, e as ideias sio
tudo, isto equivaleria precisamente a afirmar que a ciéncia é uma, mas
que a imperfeigio do nosso espirito nos forga a decompd-la em tantos
ramos distintos mas solidirios, quantos os objectos ou factos que que-
remos estudar separadamente. Mas desta forma, |4 se ia essa distingao
que Walras pretende estabelecer entre cifncias naturais, e ciéncias
morais, quando, ao contririo, todos os esforgos dos homens de ciéncia
se afirmam no sentido de integrar as segundas nas primeiras.

§ 252 — Quando da ciéncia pretende separar a arte e a moral,
Walras € ainda mais infeliz.

Parece, antes de tudo, que a arte € a moral s6 podem exercer a sua
acgdo nos factos que dependem exclusivamente da vontade humana:
-quanto aos efeitos das forgas naturais, ndo hd outra coisa a fazer,
senido reconhecé-los, constati-los e explici-los, mas quanto aos efeitos
da vontade humana, hi, em primeiro lugar que reconhecé-los, constati-
-los e explici-los, e, em segundo, que governd-los-. Parece pois que s6
a vonlade humana pode governar-se, ¢ nunca as forgas naturais, que
dela sio independentes. Mas o engenheiro, o médico, o agricultor, e o
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Marinheiro, nido fazem precisamente sendo governar e dirigir, os efeitos

forcas naturais. Se a arte é apenas um conjunto de preceitos, que
devem dirigir a vontade humana, e nio as forgas nawrais, como cha-
Mar 4 engenharia, 4 medicina, i agricultura, 3 navegagio, conjuntos de
Preceitos, com que se governam e dirigem certas forgas naturais? Este
absurdo & de tal ordem que, indiscutivelmente, deve tratar-se de uma
redacgao defeituosa, e ndo de uma ideias do seu autor.

§26.0 — Mas, ao separar arfe de moral, os absurdos multiplicam-se,
¢ entramos entdo em pleno regime da metafisica. Em primeiro lugar,
Walrasg separa as coisas das pessoas, definindo as primeiras como
endo os seres que se ndo conbecem nem se possuem, e as pessoas, os
SETes que se conbecem e se possuem. Como a seguir nos diz que as pes-
S0as sio homens, e as coisas tudo o resto, ficamos sabendo o que
“htende por umas e outras, conquanto, a defini¢io, que delas di, nio
*€ja cientifica, e assente numa proposigio indemonstrivel.

Em seguida diz-nos -que o fim das coisas estd racionalmente subor-
dinado ao das pessoas, que as primeiras ém o direito de subordinar o
ﬁm_dﬂ.s Coisas ao seu proprio-, «que o fim de uma pessoa qualquer ndo
&td subordinado ao de nenbuma outra pessoa!..», etc., para concluir
QU€ a arte estuda os factos que resultam da acgio da vontade humana

T€ as coisas, e a moral os que resultam da mesma acgdo sobre as

Ndo nos demoraremos na critica destas proposigoes; basta repro-
duzi-las para por em foco o seu cardcter metafisico. Nio se trata de ver-
: iras proposicoes cientificas, traduzinde uma relagio qualquer entre
COisas ou factos, e susceptiveis sempre de uma verificacio experimen-
: frata-se de verdadeiros preceitos, que Walras formula livremente,
Porque entende que deve ser assim, como podia formular as proposi-
Opostas se entendesse que o contriro devia ser. Proposigoes des-
135 natureza, fixemo-lo de vez, saem fora do campo da ciéncia; ndo sdo
» Nem mds, nem piores nem melhores do que as proposicoes cien-
tificas; sio aguelas que podem verificar-se experimentalmente; a todas
45 outras, chamemos-lhe como quisermos, mas teremos de dar-Thes um
Oulro nome qualquer, que permita distingui-las das primeiras. Se eu
Armo que a ma moeda expulsa a boa, digo uma coisa que experimen-
@lmente pode ver-se se é verdadeira ou falsa; fago pois uma afirmacio
Clentifica, dando a esta palavra o seu sentido mais lato, isto &, conside-
O ciéncia a observagio dos factos e das suas leis. Mas se eu digo
qu€ a alma humana é imortal, afirmo uma coisa, que pode igualmente
S€r verdadeira ou falsa, mas que, em todo o caso, a experiéncia nio
Pode decidir. O verdadeiro homem de ciéncia nio perde tempo a dis-
CUlir proposigoes desta espécie, nem para pretender provi-las, nem
€om o fim de combaté-las; convencido de que o campo da ciéncia é
M mais vasto do que seria preciso para ocupar uma vida inteira de
trabalho, deixa as pesquisas sobre a verdade ou falsidade das proposi-
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¢Oes insusceptiveis de prova experimental, para os que entendem nio
dever limitar-se ao campo da experiéncia; nem censura os que assim
procedem, nem declara que eles erram; constala apenas que seguem
um caminho, e exploram um campo diferentes dos seus, e procura nio
se misturar com eles; pede apenas que o nio cbriguem a discutir coi-
sds, que a experiéncia ndo possa julgar em Gltima instincia. Da mesma
forma procede quanto aos preceitos e ds afirmagtes dogmiticas que,
na grande maioria dos casos, traduzem a maneira de pensar do seu
autor e nada mais. A ciéncia perante uma afirmagio como, por exem-
plo esta: -amai-vos uns aos outros nada tem a dizer; faz uma vénia e
retira-se. O autor do preceito estava no seu pleno direito de pensar
assim, e de pretender convencer os seus semelhantes de que pensava
como devia. Mas como o seu preceito nada representa de concreto, a
ciéncia nada tem que ver com ele, nem para o defender, nem para o
contestar. Da mesma espécie sio, por exemplo, proposigdes como
estas: <o homem bom deve proteger os bumildes e os fracos; -a piedade ¢
a primeira das virtudes,; -cada um deve lutar para obter o sen lugar no
banquete da vida-; -sefamos fortes e fustos...etc. Grande parte dos dog-
mas socialistas ndao tém maior valor do que estas proposicoes.

As proposigoes de Walras sio exactamente desta espécie: -o fim das
coisdas estd racionalmente subordinado ao das pessoas, -o fim das pes-
sodas ndo esta subordinado ao de qualquer outra pessoae... etc., tradu-
zem maneiras de ver teleol6gicas do seu autor, muito respeitiveis por
cero, mas insusceptiveis de verificagio experimental, e portanto de dis-
cussido cientifica, Deixd-las-emos pois de lado.

§ 27.2 — A aplicacio do critério de Walras ds divisdes da economia,
ndo podia conduzir a resultados precisos. Dentre as trés propriedades
fundamentais da riqueza social, Walras s6 acha natural, isto & indepen-
dente da vontade humana, o valor da troca. Quanto aos factos que
dizem respeito a produgio ou a reparti¢io da riqueza, isto € resultantes
de serem as coisas raras, industrialmente produziveis e apropridveis,
esses sio factos bumanitdrios, porque a vontade humana é livre ao
exercer-se, quer sobre o facto da produgiio, quer sobre o da distribui-
¢ido da riqueza.

Walras foi o primeiro a sentir a instabilidade desta concepcio, e
assim foi-nos dizendo, por um lado, que o ser o valor de troca um
facto natural ndo significava que o homem nio tivesse sobre ele acgio
alguma, mas apenas que, dadas certas circunstdncias determinadas,
que a vontade humana pode regular, esse valor € independente dela, e,
por outro, que a vontade humana era, dirigida, nos factos da indstria
e da propriedade, por consideragtes de interesse, no primeiro caso, e
de justica, no segundo. A primeira destas restricdes equivale a dizer
que o valor, facto natural ou independente da vontade bumana, pode
ser modificado por ela, o que torna a sua independéncia bastante curi-
osa; a segunda equivale a afirmar que a vontade humana, ao dar lfere-
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Mente origem aos factos da indiistria e da propriedade, obedece a con-
sideragdes de viria ordem, o que deixa um pouco comprometida a sua
liberdade, e parece transferir a causa desses factos, para as tais consi-
deragoes dirigentes da vontade, uma das quais, o inferesse, pode consi-
derar-se tio natural como o valor, e a outra das quais — a justiga —
nio se chega bem a saber o que seja. :

Numa palavra; Walras é o primeiro a encarregar-se de deitar abaixo
45 suas afirmagoes.

§ 28 — Analisemos mais de perto o assunto. O trigo vale 24 fran-
€0s o hectolitro; ¢ isto um facto natural e independente da vnnmd:.?

Umana. Mas este facto é consequéncia de uma certa utilidade, combi-
nada com uma certa limitagiio na quantidade existente do trigo. Ora 0
!"nmﬂm pode modificar um outro desses factores: a utilidade, substitu-
Ndo o trigo por qualquer mercadoria andloga, como o centeio, o milho
OU outra qualquer, e a limitagio na quantidade, aumentando ou dimi-
Muindo as suas culturas, O homem pode portanto actuar sobre as cau-
5as do valor, e, por se intermédio, sobre este. Ndo se compreende bem
que Walras, tendo visto esta objecgdo, quisesse ainda salvar o seu
valor, facto natural e independente da vontade humana.

§ 29 — Vejamos agora a inddstria: a vontade humana é livre ao
ransformar industrialmente as coisas. Mas o que a dirige sio considera-
0es de interesse; o seu fim é multiplicar as utilidades limitadas em
Quantidade, e transformar as utilidades indirectas em utilidades directas.

45 €, em todo o caso, certo, que a vontade humana pode fazé-lo ou
o, e por isso se trata de factos bumanitdrios. Seja assim. Mas € inegd-
vel que a limitacio em quantidade de certas utilidades é um facto, a
que Walras nio recusaria 0 nome de natural. Igualmente o é o facto de
¢ertas utilidades indirectas serem susceptiveis de transformagio em uti-
idades directas, Sio estes dois factos naturais, combinados com o

€10, que nio sabemos se Walras chamaria natural ou bumanitdrio,

o homem desejar as coisas que lhe sio directamente ifteis, mas que,
tm todo o caso, ndo depende da vontade humana, que dio origem i
Indistria, isto &, que dirigem a vontade na produgio industrial. O
homem pode produzir ou ndo produzir chapéus; mas é certo que, visto
98 chapéus serem fteis, e ndo existirem em quantidade ilimitada, a
Yontade humana resolverd produzi-los; isto €, dadas certas circunstin-
Cl4s naturais, a vontade tem de obedecer-lhes. Este mesmo raciocinio
Poderia aplicar-se 4 determinacio do valor: dada uma certa existéncia

chapéus e uma certa utilidade, deles, a minha vontade é forcada a
Pagar por cada um 10 francos. O caso é idéntico: dadas certas _circuns-

ias naturais, o valor resulta forcosamente delas; dadas outras cir-
Cunstincias naturais, a produgio industrial é sua consequéncia. Mas ao
Primeiro chama Walras natural, e faz do seu estudo o objecto de uma’

suas grandes divisdes da economia; ao segundo chama-lhe humani-
tirio e faz do seu estudo uma artd
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§ 30.° — Idénticas consideragbes poderiamos fazer a propdsito da
economia social e da justica, agravadas ainda pela indeterminagio
deste termo e de muitos outros. Mas vai longa esta critica, e o espago
falta-nos. O que dissemos basta para fixar que o critério seguido por
Walras nas suas divisbes de economia & mau nas suas bases, mau na
forma da sua aplicagio, e mau nos resultados a que chega. Causa
espanto que o verdadeiro homem da ciéncia, que tio bem soube por
as bases da economia pura, e tdo cientificamente tratou as suas divisdes
fundamentais, tivesse partido de bases tio pouco cientificas®. A leitura
das pdginas que vimos a analisar, e que ocupam a 1. parte do seu
livro, deixa a impressiio de que o seu autor deve venerar a filosofia de
Kant e Hegel, quando, ao contririo, o resto do livro mostra tratar-se de
um verdadeiro sibio, de espirito superiormente culto.

Vamos, pelo nosso lado, abordar o problema, expondo o critério
que deve deduzir-se das obras do maior dos economistas matemiiticos
contemporineos — Vilfredo Pareto.

5 Esta critica implacivel das concepgies de Walras sobre a economia politica em
geral e a economia pura em particular, constitui um dos mais interessantes desenvolvi-
mentos de A Osdrio, ndo se confinando de maneira alguma a uma modesta apresentagio
das obras de Walras e Pareto como sugere no preficio.



CAPITULO 11

A ECONOMIA PURA SEGUNDO PARETO



A economia pura segundo Pareto

§ 31.% — Suponhamos que pretendo determinar a altura média dos

bitantes de um pais. Teoricamente nada existe de mais simples:
1OmMo, um a um, os habitantes desse pais, e determino-lhes a altura;
fago a soma das alturas encontradas, e divido pelo nimero de indivi-
duos, Obtenho assim a média procurada.

Analisemos, porém, os dois processos mentais que, desta forma,
PUs em accio. Os individuos, que medi, tinham, além da altura, muitas
Outras qualidades: uns eram magros, outros gordos, uns louros, outros
Morenos, alguns eram cegos, muitos ndo sabiam ler...etc. Em nenhuma
deﬂ?ﬁ qualidades porém, prendi a minha atengio; dos individuos, que
e iam passando na frente, apenas analisei a altura; daqueles comple-
Xos de qualidades diferentes, a minha atengdo s6 se prendeu com uma

las. A esta faculdade do nosso espirito, que nos permite dissociar de
Um todo complexo uma das suas partes componentes, ¢ analisi-la
“eparadamente, chama-se em psicologia, abstracgdo.

Quando, depois de ter, pela abstracgio, analisado a altura de cada
UM dos habitantes do pais, comparo entre si as alturas achadas, para
Celerminar a sua média, sigo um caminho inverso; em vez de separar,
unto, em vez de dissociar, associo, Ja nio fixo a atengio em qualquer
Parte componente de um todo concreto; prendo-a no conjunto abs-
Ao e imaterial das partes que anteriormente analisei, uma a uma;
V€0 a altura dos habitantes em geral. A este processo de espirito, que
Permite associar e comparar, relacionar numa palavra, coisas ou atribu-
?G;dpmviamenre isolados pela abstracgdo, chama a psicologia generali-

Afdo,

. O espirito humano caminha e progride, estendendo os seus conhe-
Simentos no espago, alargando-os no tempo, e vendo as suas concep-
€0es tormnarem-se cada vez mais precisas, mais gerais, ¢ mais complexas.
A precisio crescente obtém-se pelo desenvolvimento da absfracgdo, é
©5ta faculdade, este poder do espirito, que nos permite uma andlise,
Cida vez mais minuciosa e detalhada, dos factos e das coisas; & por ela
Hue cada dia descobrimos propriedades e coisas novas; é por ela que
Vamos decompondo os todos nas suas partes, estas nas suas e assim
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sucessivamente, descobrindo, a todo o instante, diferencas onde se jul-
gava existirem identidades. Mas se, pela abstracgio, vamos juntando
novos detalhes aos que jd conheciamos, pela generalizagdo, vamos des-
cobrindo lagos e relagbes, até entiio ignoradas, Ambas caminham jun-
tas, As concepgdes humanas, precisando-se, generalizam-se. E como a
complexidade ¢ consequéncia da combinagiio entre a abstracgio e a
generalizacio, como as concepedes sdo tanto mais complexas, quanto
maior nimero de generalidades ¢ especialidades abrangem, podemos
afirmar que o desenvolvimento em complexidade é ainda resultante
dos progressos das duas faculdades que vimos estudando.

Foram estes progressos gue, pouco a4 pouco, permitiram o apareci-
mento de tantas ciéncias diferentes, e, dentro de cada ciéncia, a dife-
renciacio e precisio crescentes das suas partes constituintes; a ele se
deve a nogio exacta da economia pura. Vamos ver como.

§ 322 — Comecemos por dizer que entre a concepgio de economia
pura, que se deduz dos modemos trabalhos da escola matemdtica, e a
concepedo de economia politica em geral, no sentido que vulgarmente
se dd a esta expressdo, ndo hi, como veremos, identidade. Ha, entre
ambas, uma relacio semelhanie 4 que existe entre a meciinica racional
e 4 mecinica em geral. A mecdnica racional & apenas uma parte da
mecinica em geral, mas essa parte domina todas as outras pela sua
generalidade, Foram os progressos da abstracgio e da generalizagio,
que fizeram nascer essa ciéncia: a primeira, decompondo os fendmenos
concretos de movimento nos seus elementos, cada vez mais simples,
até chegar 4 concepgio de pontos materiais sem extensio, a segunda,
generalizando as uniformidades encontradas por meio dessa andlise;
assim se constituiu um corpo de doutrinas, que forma a base da meci-
nica em geral, dando-nos as relagtes abstractas e gerais dos fenémenos
de movimento. A mecinica aplicada, baseando-se nas conclusoes da
mecinica purd, mas tomando em consideragio factos e relagdes |, que
na mecinica pura tinham sido desprezados, fornece-nos uma segunda
aproximacio dos fendmenos reais de movimentos. E a arnte do enge-
nheiro, entrando ainda em linha de conta com os novos factos e rela-
¢ibes concretas, que na propria mecinica aplicada nio podiam ser
considerados, resolve praticamente problemas de movimento e de
forca, aproximando-se assim, o mais possivel, da realidade.

Em ciéncia chama-se a isto o método das aproximagoes sucessivas,
Um exemplo, ainda mais concreto, tomard esta ideia suficientemente
clara. Suptinhamos que se trata de estudar a forma da Terra. Conside-
rando a terra uma esfera, aproximamo-nos mais da realidade, do que se
a representarmos plana, como Anaximene, ou cilindrica como Anaxi-
mandro, Mas, considerando-a uma elipsbide de revolugio, aproxi-
mamo-nos ainda mais da realidade, do que se a considerarmos esférica;
a teoria do elipsdide aproxima-nos, pois, mais da realidade, do que a
teoria da esfera. Mas esta teoria do elipsbide deve hoje abandonar-se,
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Porque a geodesia modemna mostra que a forma do esferéide temestre &
Muito mais complexa. Cada dia novos estudos aproximam mais da ver-
dade. Quando mesmo chegarmos a determinar rigorosamente a forma
exacta da terra, estaremos ainda mais longe do fendmeno concreto,
Porque a astronomia e a geodesia 56 se ocupam da sua forma geral. A
Beografia aproxima-nos mais da realidade, desenhando-nos sobre a
'Bura geométrica, ainda mal determinada, da terra, os mares, 0s conti-
fi€ntes, as ilhas, os rios e as montanhas. A topografia, dando-nos os
fegatos, as colinas, e outras mindcias, aproxima-nos mais ainda do
fendmeno real,

O método das aproximagoes sucessivas, que leva da mecinica raci-
Onal 4 mecdnica aplicada, e desta 4 arte do engenheiro, leva da econo-
Ma pura, i economia aplicada, e desta ds resolugdes praticas dos
€Ndmenos econdmicos.

A economia pura dd-nos a primeira aproximacio do fendmeno eco-
Ndmico, isto é, fornece-nos as suas linhas mais gerais; a economia apli-
Sida aproxima-nos mais dele, entrando em linha de conta com dados e
“onsideracies, que a economia pura tinha desprezado; finalmente, para
Aconselhar a adopgio de qualquer medida econdmica, é preciso apro-
¥mar mais ainda da realidade, aceitando as conclusoes da economia
Purd e da economia aplicada, mas combinando-as com conclusdes for-
Necidas por outras ciéncias, e ainda com os dados concretos do pro-
blemg pratico, que se pretende resolver. O critério é sempre o mesmo:
4 Citneig decompde para analisar; a pritica ou arte, junta e combina,
Aplicando-as aos casos concretos, as conclusoes a que nos levaram os
“Studos cientificos de varia espécie. Um exemplo bem simples pode ser
v Seguinte: o livre cambio produz ou ndo um médximo de utilidade
Beral? E um problema de economia pura. Quais serio os efeitos da
Adopeio do livre cambio, na indastria, no comércio, nas instituicoes
£Conbmicas em geral, do povo que o adopte? E um problema de eco-
Nomia aplicada. O livre cambio deverd decretar-se em Portugal? E um

lema de pritica econémica; para o resolver deverio tomar-se em
Consideracio as conclusdes da economia pura ¢ da economia aplicada,
Para as aplicar aos dados concretos da vida portuguesa; nem s6 a situa-
© econémica do povo portugués deveria entrar em linha de conta; os
hibitas, a5 tradigdes, o caricter, as instituigdes politicas, a situagio geo-
» 45 condigdes do solo e das riquezas naturais, as aliangas inter-
flacionais, as condicoes de toda a espécie dos outros povos, a
Orientacio da politica mundial, e mil outras consideragoes deveriam ser
Atendidas na resolugiio do problema. "

§ 332 — Dizer que a economia pura fornece uma primeira aproxi-
Magdo do fenémeno econdbmico, é muito pouco. E preciso definir
Melhor o seu objecto, explicar claramente em que consiste essa pris
E“-"m dproximagio que ela nos da, concretizar, numa palavra, o seu

m,
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Pareto Fi-lo, dizendo-nos que essa primeira aproximagio do fend-
meno econdmico consiste no estudo do bomo economicus. Em que
consiste essa entidade? Ele mesmo a define nas seguintes palavras:
Comme la mecanique rationnelle considére des points matériels, l'éco-
nomie pure considére I'bomo economicus. Cest un étre abstrait, sans
passions ni sentiments, recherchant en toute chose le maximum de plai-
sir, ne s'occupant d'autre chose gue de trasformer les uns dans les
atutres, les biens économiguies.

O bomo economicus € pois uma abstracgdo. Nio tem existéncia
concreta, e as criticas que 4 escola matemitica ém sido feitas, acu-
sando-a de considerar como existentes, seres que nio existem, mostra
apenas que os seus autores ndo souberam ou ndo puderam compreen-
der o que liam. Os economistas matemdticos nio afirmam que, em
parte alguma deste ou de qualquer mundo, possa encontrar-se o seu
bomo economicus. Negam redondamente tal existéncia, e repetem que
essa entidade, que eles isolam dentro do homem real, tem apenas uma
existéncia ideal, como ideal & a existéncia dos pontos materiais sem
extensio, que a mecinica pura isola e estuda. O homem real realiza
diariamente as mais variadas espécies de acgoes: ora obedece a moti-
vos econdmicos, ora obedece a motivos religiosos, ora a motivos poli-
ticos, ora a4 motivos erdticos, Podemos, por isto, dividir em tantos
Erupos as suas acgoes, quantas sdo as espécies de motivos diferentes,
a que obedecem essas acgdes. Fazemo-lo por meio da abstracgio. De
um todo complexo (os variados motivos das acgbes humanas), separa-
mos idealmente uma parte (os motivos econdmicos), e estudamo-los 4
parte; para o fazermos, idealizamos um homem que 56 a esses motivos
obedeca: € o homo economicus. Podiamos estudar directamente as
acgoes econdOmicas do homem real, sem criar a entidade bomo econo-
miicus; o resultado era exactamente o mesmo; dariamos uma forma
menos palpivel 4 mesma abstraccio. Esta consiste essencialmente e
unicamente, em separar dentre as indimeras espécies de acgdes huma-
nas, uma espécie que adiante determinaremos, e a que chamamos
acgoes econOmicas. Exprime-se exactamente a mesma coisa dizendo:
estudo as acgoes econdmicas e faco abstracgdo das outras, ou dizendo:
estudo o bomo economicus, gue so realiza dcgdes econdmicas,

A escola matemdtica, digamo-lo desde ji, ndo criou o bome econo-
micus, para dele fazer o objecto da sua economia pura. Essa entidade é
muito velha. Nasceu com a economia clissica, e ji Adam Smith,
Ricardo, e os fisiocratas franceses deduziram dessa concepgiio muitas
consequéncias. A escola matemdtica ndo fez mais do que precisar e
definir melhor quais as acgdes do homo economicus, dando forma rigo-
rosa ds leis que regem essas acgoes, e deduzindo destas leis, conse-
quéncias que a economia clissica ndo podia ter descoberto, por serem
incompletos os processos de dedugio que a linguagem vulgar pode
fornecer-nos.
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§34° — Vamos ver quais sdo as acgbes que realiza o homo econo-
Micus, ou, por outras palavras, quais sdo, dentre as acgdes humanas,
2quelas a que a economia pura chama acgdes econdmicas. Pareto clas-
sifica segundo dois tipos gerais, as acgoes humanas: acgoes mio logicas,
€ accoes logicas. Diz-nos ele: Olbemos um bomem bem educado ao
Bhtrar num saldo; tira o chapéu, pronuncia certas palavras, faz certos
S€5los. Se lbe pergumtarmos porque o faz, dird que é o uso. Conduz-se

mesma forma em muitas coisas de maior importdncia. Se ¢ catolico,
€ assiste g miissa, fard cerfos actos -porque se deve ser assime. Justificara
Um grande niimero dos seus actos dizendo -que assim manda a moral-.
Mas Suptinbamos, este mesmo individuo no seu escritorio, ocupado em
comprar uma grande quantidade de trigo. Ja ndo dira que procede

Sla ou daquela maneira, porque tal é o uso, mas a compra do trigo
Serd o tiltimo termo de uma série de raciocinios lagicos, que se apoiam

certos dados da experiéncia; mudando estes dados, a conclusdo
Muda também, e pode acontecer que ele se abstenba de comprar, ou
Mesmo que venda trigo em vez de o comprar.

A primeira espécie destas acgoes chama Pareto ndo ldgicas; 4
egunda espécie, chama accoes lGgicas.

Alguns psicélogos modernos classificam as acgdes humanas em trés
Brupos, conforme o seu grau de consciéncia: acgées inconscientes,
Compreendendo acgoes reflexas e acgbes instintivas, acgdes subconsci-
“nles, abrangendo uma grande parte do campo das ethogoes e dos

dbitos, ¢ acgdes conscientes, aquelas cuja elaboragio interna se faz em
Plena lug, podendo o seu agente seguir, um a um, todos 0s seus ter-
Mos e as suas ligacoes. Sdo as accoes também chamadas racionais. Sio
©Stas dltimas as acgdes ldgicas de Pareto, uma parte das quais forma o
Bipo das acgdes econdmicas.

As accoes lagicas podem ter fins variadissimos: as dcgoes econdmi-
“as sio as acgées lagicas, repetidas, em grande niimero, que executam
5 bomens, para obterem as coisas quie satisfazem os seus gosios.

§ 35 — Tomemos, ao acaso, uma coisa qualquer, material ou ima-
terial. Esta coisa ou tem, ou ndo tem a propriedade de satisfazer qual-
quer desejo, qualquer gosto do homem. Quando esta coisa tem essa
pr_‘-‘Priedncte, costuma chamar-se-lhe @#l, conquinto este termo ndo
S€14 rigoroso, como adiante veremos; por enquanto conservemo-lo.

A utilidade nio é pois, como muitas vezes se julga, uma proprie-
dade objectiva de certas coisas; € uma relagiio entre certas propriedades

€ cenas coisas, e certos desejos ou gostos humanos. O trigo € Gtil para
Um individuo determinado porque, dadas certas propriedades objecti-
vas do trigo, que chamaremos A, e certos gostos ou desejos desse indivi-
duo, que chamaremos B, as propriedades A satisfazem os gostos B. E a
31 relagio entre A e B que chamamos a utilidade do trigo para o indi-
Yiduo- que considerdmos. Se A mudasse e B ficasse o mesmo, a utili-
dade podia desaparecer; se B mudasse, ficando A igual, a utilidade
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podia igualmente desaparecer. Quer dizer que a utilidade depende, a0
mesmo tempo de A e B, isto é, traduz uma relacio entre ambos.

Se pela letra B designarmos, ndo apenas os gostos ou desefos de um
certo homem, que as propriedades A do trigo tém o poder de satisfa-
zer, mas também as acgbes que esses gostos ou desefos levam esse
homem a praticar para obter o trigo, isto é, se pela letra B representa-
mos todas as séries de mudangas e conexdes internas, tanto emocionais
como motoras, que as propriedades A do trigo provocam no individuo
considerado, estudar a relagio entre A e B € o mesmo que estudar as
acgoes desse individuo, a que as emogdes, provocadas pelas proprieda-
des do trigo, dio causa. Ora a relagio entre (A) e (B), vimos que se
chamava a wtilidade do trigo para um determinado individueo. Estudar
a utilidade, equivale, pois, a estudar as acgdes que esse individuo pra-
tica para satisfazer uma certa parte dos seus gostos. Por outras palavras:
estudar as accoes que um homem pratica para obter as coisas que satis-
fazem os seus gostos, equivale a estudar a utilidade dessas coisas para
esse homem. E como aquela espécie de acgdes, Pareto chama, segundo
vimos, acgoes econdmicas, e faz do seu estudo o objecto da economia
pura, nio se contradiz, quando em outros sitios diz que a economia
pura € a ciéncia da utilidade.

§ 362 — Chegou o momento de mostrarmos os defeitos que tem o
emprego desta palavra, e de a substituir por outra,

A palavra utilidade tem, no uso corrente, um sentido que fatal-
mente tende a aparecer-nos diante, sempre que a empregamos: tifil
opde-se a prefudicial, e designa a propriedade de uma coisa, por qual-
quer titulo favorivel ao desenvolvimento ou bem estar de um indivi-
duo, de uma raga, ou de toda a espécie humana. Ora esta propriedade
£ uma coisa muito diferente do que quisemos representar pela palavra
utilidade, ¢ que consistia apenas na relagio de conveniéncia entre as
propriedades de certas coisas, e certos desefos ou gostas de um homem,
legitimos ou ilegitimos, favordveis ou prejudiciais ao desenvolvimento e
bem estar desse homem. Para designar esta relagio, muito diferente da
utilidade, no sentido vulgar desta palavra, Pareto propds o nome, que
tende a tornar-se clissico dada a autoridade do seu criador, de” ofelimi-
dade, do grego wielimoV,

O proprio autor nos fornece alguns exemplos concretos da dife-
renga entre a whilidade e a ofelimidade. -0 ouro tinha uma certa ofeli-
midade para os indio das Antilhas: € duvidoso que algum dia lhes
tivesse sido it e tornou-se-lhes, ao contririo, muito prejudicial, exci-
tando a cupidez dos espanh6is. O diamante serd d#il 4 espécie
humana? Pode igualmente sustentar-se o pro e o contra, Mas ndo pode
haver dividas sobre a sua ofelimidade para um grande nimero de pes-
soas; 0s remédios ndo 1@m nenhuma ofelimidade para a crenga; 1#m
ofelimidade para o homem que sabe, ou acredita que eles o curario. E
se realmente curam, sdo dfels ao homem e A crenga. Aprender a ler nio
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€ coisa ofelima para nenhuma crenga, € € no enlanto coisa extrema-
Mente aiil, Felizmente para a espécie humana, o estudo da ciéncia é
) elimo Para muitas pessoas. Discute-se, é verdade, se esse estudo serd
Wil Mas uma das melhores provas dessa utilidade € talvez a de nela
o acreditarem os ignorantess,

Poderemos ainda acrescentar: o tabaco é ofelimo para os fumado-
fES; mas ninguém chamard sitil ao seu uso.

A morfina é ofelima para o morfindmano, e é-lhe evidentemente
Prejudicial. O revolver que um individuo compra para se suicidar, é-lhe
felimo, nio |he &, evidentemente, sl

_§ 370 — substituiremos pois a palavra utilidade pela palavra ofeli-
Midade. E retomando o curso das ideias, que vinhamos seguindo,
Podemos definir a economia pura como a ciéncia da ofelimidade. :

Foi esta a definicio que Pareto deu no seu Cours d'Economie Politi-
44e publicado em 1896, No seu Manuel d'Economie Politique de 1909,
Precisa e esclarece esta ideia.

A economia pura é o estudo do bomo economicus, ser abstracto
que s6 realiza acgdes econdmicas, isto &, que apenas procura ofelimida-

+ 0 estudo desse ente abstracto equivale pois ao estudo da ofelimi-

dde. Vimos que a ofelimidade era uma relagio de conveniéncia entre
45 propriedades de certas coisas e certos gostos ou desefos humanos,
POr virtude da qual as primeiras satisfazem os segundos. Esta relacio
aduz-se na consciéncia pelo prazer que nos di o consumo dessas coi-
535, 0u pela representacio desse prazer.

Olhando, por isto, apenas, o aspecto subjectivo da ofelimidade
Podemos defini-la: L'ofélimité, pour un individu, d'une certaine quan-
Hité d'yune chose, ajoutée a une autre quantité determinde (gui peut efre
€gale G zéro) de cette chose déja possédeé par lui, est le plaisir qui lui

Hre celle guantité!

E a busca deste prazer, conforme dissemos, o Gnico mobil do bomo
EConomicus; quando consegue obté-lo, o homo economicus satisfez um
80St0; mas em geral, para o conseguir, precisa remover certos obstacu-

r QUe se opdem 4 sua satisfacio. Dizemos em geral, porque ha gos-
108 ou desejos que nenhum obsticulo encontram, nas condicdes
Normais, 4 sua satisfacdo: o gosto de respirar, o gosto de dormir...etc.

3 05 gostos humanos estivessem neste caso, nido haveria proble-
Mas econdmicos por resolver. A economia pura, ciéncia do prazer que
40 homem d4 a satisfagio dos seus gostos, poderia, em rigor, subsistir.
Simplesmente o seu objecto seria bem mais simples do que o é real-
Mente, e o sey estudo nido apresentaria as dificuldades que resultam
Precisamente da opasicio constante, que se di entre os gostos ¢ os
?h?ﬁ'*rufos. Por agora nio trataremos de saber em que consistem estes
Wltimos; basta-nos saber que, pela palavra obsticulos, designamos tudo.

! Manual, pag. 158,
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quanto se opde i satisfagio de um gosto qualquer. Mais tarde precisa-
remos a sua nocao.

Como € evidente porém, que esses obsticulos existem, desde ji
podemos afirmar que o estudo da Economia pura tem de abranger um
estudo dos gostos humanos, e um estudo das varias espécies de obsti-
culos que esses gostos encontram para a sua satisfacio. Este estudo
deveri naturalmente completar-se pelo estudo da maneira porque uns
e outros se conciliam, ou seja pelo estudo do equilibrio econdmico.
Feito isto, a economia pura terd concluido a sua missio.

§ 38." — No entanto, para que este estudo fique completo, a econo-
mia deverd analisar o assunto por trés formas, sucessivamente mais
complicadas, que constituirio outras tantas divisdes fundamentais dessa
ciéncia. Essas partes serdo: uma parte estitica que estuda as condigoes
do equilibrio — uma parte dinimica que estudari o movimento do
fenébmeno econdémico. Ex.: considerando os gostos que o trigo satisfaz,
e chamando obsticulos aos francos que um homem terd de dar para
obter um litro de trigo, serd um problema de esttica a determinagio
do pre¢o médio que o trigo terd, por ex., hoje no mercado. Este prego
representard o ponto de equilibrio, num momento determinado, entre
os gostos dos homens que vieram ao mercado, e os obsticulos que se
opdem d sua satisfacio. Se eu quiser achar a lei da variagio dos pregos
médios do trigo, terei diante de mim um problema de equilibrios suces-
sivos. Se eu quisesse determinar quais as leis que regulam o movi-
mento no sentido da alta dos pregos passa além do ponto de equilibrio
para se tomnar, ele proprio, a causa de um movimento em sentido con-
tririo, como variardo os seus pregos, ripida ou lentamenie, com um
movimento ora acelerado ora retardado, teria diante de mim um pro-
blema de dinimica econdmica.

A parte estitica da economia pura € a mais avancada; poucas
noghes temos sobre a teoria dos equilibrios sucessivos; salve no que
diz respeito ds crises econdmicas, nada absolutamente sabemos da
parte dindmica.

O Manual, de Pareto, a mais moderna das obras da escola matemi-
tica, ocupa-se exclusivamente da pare estitica da economia pura. O
seu fim principal é o estudo do equilibrio econdmico. Ji dissemos que
este estado resultava da conciliagio entre os gostos e os obsticulos;
precisemos melhor esta nogio.

Tomemos um individuo qualquer, tendo certos gostos, e encon-
trando certos obsticulos 4 sua satisfagdo, e vejamos em que consiste
essa conciliagio dos primeiros com os segundos. Exemplifiquemos:
esse individuo, dadas as suas condi¢oes de fortuna, dados os seus gos-
tos ¢ dado um certo prego do pdo, compra todos os dias um quilo
dele; um dia o padeiro recusa-se a vender-lhe mais de 900 gramas, por
ter fala de pdo; mas no dia seguinte, tendo-o novamente 4 descrigio, o
nosso individuo volta a comprar um quilo, nem mais nem menos, o
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Que mosira que as 900 gramas que foi obrigado a comprar na véspera,

9 ndo satisfizeram; em seguida, e mantendo-se sempre as mesmas cir-

Cunstincias, o nosso individuo continua a comprar indefinidamente um

QUI:.ED de pao por dia; Chama-se a isto um estado de equilibrio. O que é

POIs o equilibrio? E o estado que se manteria indefinidamente, se nio
Ouvesse nenhuma mudanga nas suas condigbes.

Outro exemplo: no fim da colheita dois lavradores encontram-se,
um deles com 100 litros de vinho, o outro com 100 litros de trigo; o
Primeiro reconhece que, para viver até i colheita seguinte, poderia
Muito bem beber todo o vinho que possui, € a0 mesmo tempo vé que
lhe falta o trigo para cozer pao. O segundo verifica que lhe ndo seria
Preciso, até a colheita seguinte, tanto trigo quanto possui, mas que, a0
contririo, lhe falta o vinho para o regar. Estes dois individuos encon-
ram-se e comunicam-s¢ mutuamente a sua situacio. Resolvem trocar
entre si o excesso de vinho e de trigo que respectivamente possuen.

MO & precisa uma base para a troca, suptinhamos que combinam
rocar um litro de vinho por um litro de trigo; de resto, o que vamos

izer seria igualmente verdadeiro se a proporgio das trocas fosse qual-
Quer outra, O primeiro individuo bem desejaria que o segundo lhe

S€ uma parte do seu trigo, sem ele ter de lhe dar em troca uma
Parte do sey vinho, e o segundo pensaria da mesma forma; mas & claro
que nem um nem outro estariam dispostos a ceder uma pane do que

Lam, sem coisa alguma receberem em troca. A parte que cada um
teria de ceder, representava para ele o obstdculo que se opunha i satis-

0 do gosto, consistindo no consumo da mercadoria que lhe faltava.
O primeiro individuo, pesando de um lado o gosto que lhe causaria o
I€ar com trigo para cozer pio, e do outro o obstaculo, consistindo no
Sacrificio de ceder uma parte do seu vinho, verificava, por exemplo,
Que o sacrificio para ele representado pela cedéncia de 10 dos seus 100
1tros de vinho, era muito menor do que o gosto que lhe daria a posse
de 10 litros de trigo. Propunha, por isso, a0 outro esta troca, Se o
Segundo individuo pesando pelo seu lado o gosto que lhe daria a
POsse de 10 litros de vinho, e o sacrificio que faria na cedéncia de 10
litros dos seus litros de trigo, achasse o gosto superior ao sacrificio,
dcedia ao pedido do primeiro individuo, e a troca de 10 litros de trigo
Contra dez litros de vinho realizava-se entre ambos. Depois de feita esta
:Jmc"h 0 1.2 individuo ficaria com 90 litros de vinho, e 10 de trigo.
Iimndn novamente o gosto que lhe daria a aquisi¢io de novos 10
I de trigo, e o sacrificio representado pela cedéncia de novos 10
211::59‘3 de vinho, se achasse o gosto superior ao sacrificio, proporia ao

- Individuo uma nova troca; o 2.2 individuo faria, pelo seu lado, o
Mesmo cilculo e aceitaria ou ndo, conforme, pelo seu lado, o gosto
e ‘lh‘-' dava a posse de novos 10 litros de vinho fosse superior ou
ferior a0 sacrificio resultante da cedéncia de novos 10 litros de trigo,
Mas é clarg que quanto menor quantidade de vinho, e maior quanti-
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dade de trigo fosse tendo o 1.2 individuo, mais precioso se lhe ia tor-
nando o vinho que ainda tinha, e menos necessiria uma nova quanti-
dade de trigo. Isto & o gosto que o levava a desejar novas porgoes de
trigo, ia diminuindo, e o obstdculo que ele tinha de vencer para as
obter, ia aumentando. O mesmo ia acontecendo ao 2.2 individuo. Supi-
nhamos que as trocas se tinham feito até ao ponto de cada um dos
individuos ter precisamente 50 litros de cada uma das mercadorias.
Supinhamos que neste ponto, o nosso primeiro individuo, consul-
tando-se, reconhecia que o gosto que lhe daria a posse de uma nova
quantidade de trigo ji ndo er superior ao sacrificio que lhe causaria a
cedéncia de uma nova quantidade de vinho. E claro que, em tal caso,
ndo quereria continuar a troca e dar-se-ia por satisfeito. Neste ponto o
1.2 individuo estaria no estado que chamimos de equilibrio.

§ 40.7 — Quanto ao 2.2 individuo, poderia neste momento estar, ou
ndo estar no mesmo estado de equilibrio. Nada impedia que, ao ver-se
com 30 litros de vinho e outros tantos de trigo, ele quisesse ainda con-
tinuar as trocas, mas que o primeiro se opusesse.

Parece pois que o alcangarem os dois individuos simultaneamente o
equilibrio, € sempre uma questio de acaso. Ora a economia pura pro-
pde-se precisamente determinar as condicdes do equilibrio, ndo s6 nos
casos simples, como € o do nosso exemplo, mas no caso geral que,
veremos, € infinitamente mais complexo, conquanto a base seja sempre
a mesma. Quer dizer que a economia pura nos ensina precisamente a
forma de dar aos problemas do equilibrio uma forma rigorosa, mos-
trando-nos em que caso esse equilibrio pode alcancar-se, € em que
casos ele é, ou pode ser, impossivel. O caso que estuddmos, & precisa-
mente um daqueles em que o equilibrio simultineo dos dois individuos
pode ser impossivel, como vimos, Porque motivo acontece isto? E qual
a forma de transformar o caso de equilibrio impossivel num outro em
que os dois individuos atinjam com certeza o equilibrio simultanea-
menie? A estas perguntas s a economia pura, auxiliada pela matema-
tica, pode responder. S3o mesmo as questoes desta natureza, que
principalmente obrigam ao emprego do método matemitico, visto s0
pela matemdtica elas poderem ser resolvidas. No caso abstracto de dois
individuos, ainda poderia talvez encontrar-se uma solugio, sem auxilio
de matemitica.

Mas o caso geral, de muitos individuos e muitas mercadorias é que,
sem ela, se ndo pode tratar.

Vamos ver porqué, e como,

§ 41. — Hi uma ciéncia que estuda precisamente quais sio as con-
digdes necessirias e suficientes para determinar um problema. Chama-
se dlgebra. Nesta ciéncia as condigdes chamam-se equagdes, e as
quantidades a determinar, incognitas. Contam-se as condi¢des (equa-
¢oes) distintas, isto €, diferentes umas das outras. Se uma delas & con-
sequéncia das outras, deve por-se de lado. Contam-se também as
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Quantidades a determinar (incognitas). Se os dois nimeros sdo iguais, o
Problema admite uma solugio rigorosa. Se o nimero das condigoes
(Equacﬁesj € maior que o das incégnitas, o problema pode ser, ou

Erminada oy impossivel. Se o niimero de condighes é menor que-o
das incognitas, o problema é sempre indeterminado, isto &, admite
solugdes em nimero ilimitado,

Sdo estes principios que vio mostrar-nos porque razio 0 nosso pro-
blemza podia ser impossivel, e qual a forma de o transformar num pro-
blemg d'fﬂf:rlnin,a-:k:. isto &, que modificagoes precisamos immduzu—lhje
p“‘"'_‘ O transformar num caso em que 05 dois individuos atinjam o equi-
librio ao mespq tempo, :

§ 42° — No nosso exemplo pretendiamos satisfazer duas condi-

. @ primeira era que o primeiro individuo, ao terminar a troca do
w"?m Pelo trigo, estivesse no ponto de equilibrio, isto &, nem desejasse
mais vinhg € menos trigo, nem mais trigo € menos vinho, A segunda
1. que, nesse mesmo momento, o segundo individuo atingisse uma
Suacio andloga, isto €, estivesse também no seu ponto de equilibrio.

Por outrn lado, com estas duas equagoes ou condigoes, prel:eqdla-
Mos achar uma dnjca incognita que era o namero de litros de vinho
Cedidos Pelo primeiro, ou o nimero de litros de trigo cedidos pelo
S€Bundo. Dizemos ou, porque bastaria conhecer uma destas quantidade
Para conhecer a outra, visto termos admitido que as trocas se fariam na
PIoporcio de 1 litro de vinho para 1 litro de trigo; é claro, portanto,
€, conhecido o ntmero de litros de vinho cedidos pelo primeiro
ndividuo, ipso facto, conheciamos o nimero de litros de trigo cedidos,
M Uoca, pelo segundo, Quer dizer, que na realidade s6 uma destas
duantidades teriamos de determinar. No nosso problema tinhamos,
Pois, duas condicoes e apenas uma incognita. E este, como vimos, um

€M que o problema pode ser, ou determinado ou impossivel,
€t dizer que, se por acaso, no momento em que o primeiro indivi-

40 se declarava satisfeito, o segundo o estivesse também, o problema
€1 determinado, Mas se o segundo individuo ndo estivesse contente,

°9 Navia maneira alguma de o satisfazer, a nio ser descontentando o
Primeiro, Quer dizer, que o problema da satisfagdo simultinea dos
% 1510 €, 0 problema do equilibrio do sistema, era impossivel.

Qual a maneira de o tornar nao s6 possivel, mas rigorosamente
determinados Muito simplesmente, Visto termos observado que tinha-
Mos duas Cquacoes a satisfazer, trata-se de modificar o enunciado do
g;‘:m?ﬂ'ﬂ de forma a ter duas incognitas a achar, em vez de uma 56
s 4 1850 0 que ¢ preciso? £ preciso que, quando conhecermos o

Mero de litros de vinho cedidos pelo primeiro individuo, nao fique-

onhecendo, ipso facto, o nimero de litros de trigo cedidos pelo
i ndo, Dua?a forma ji teremos duas incognitas 2 -:;iﬁtt_rmmar* 1.:. o

4Mero de litros de vinho cedidos pelo primeiro individuo; 2.2, o

Nlimero de litros de trigo dados, em troca, pelo segundo. Mas para isto,
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& preciso que ndo fixemos a proporgio em que o vinho e o trigo serdo
trocados um pelo outro, alids, conhecida a quantidade do primeiro,
logo ficaria conhecida a quantidade do segundo, isto &, s6 haveria de
facto uma quantidade a conhecer. Quer isto dizer: ao enunciarmos o
nosso problema, admitimos que os dois individuos tinham previamente
fixado a proporgio de 1 litro de vinho por um litro de trigo, nas trocas
que iam realizar. E preciso deitar fora esta suposigio, que alids so fize-
mos para simplificar, de momento, o raciocinio que famos fazer, mas
que de resto nem corresponde i realidade porque, no caso da livre
concorréncia, (0 nosso exemplo esti neste caso), as proporgdes nas
trocas ou pregos, sio determinadas ao mesmo tempo que as quantida-
des trocadas, isto €, figuram no namero das incognitas, € ndo no dos
dados do problema. Devemos pois admitir que os nossos dois indivi-
duos se aproximavam um do outro, o 1.2 tendo 100 litros de vinho, e o
2.2 100 litros de trigo, ambos desejando possuir a mercadoria que lhes
faltava, mas evidentemente resolvidos a comprar mais ou menos dessa
mercadoria, conforme o seu prego fosse mais ou menos elevado, isto €,
conforme fosse maior ou menor a quantidade que teriam de dar do seu
vinho ou do seu trigo para obterem uma dada porgio do trigo ou do
vinho que lhes faltava. Comegavam, pois, por debater entre si esse
preco. Tomavam uma base qualquer para a discussio, visto que natu-
ralmente sem esta base, a discussio sera impossivel, pode, porém, essa
base ser qualquer, sem influir numa linha do que vamos dizer; supi-
nhamos que a base da discussio entre os nossos dois individuos era,
por exemplo, o preco ao qual, no ano anterior, eles tinham feito negd-
cio. Suponhamos que este prego era o de 1 litro de vinho por 1 de
trigo. A este preco o primeiro individuo declarava ao segundo que
estava disposto a ceder 50 litros do seu vinho por outros tantos de
trigo. Se os desejos do segundo individuo fossem precisamente estes, a
troca fazia-se logo, e os dois individuos ficavam ambos no ponto de
equilibrio. Mas podia muito bem acontecer que, ao prego de 1 litro de
vinho por 1 de trigo, o segundo individuo ndo estivesse disposto a
ceder mais do que 30 dos seus litros de trigo. Se o primeiro individuo
aceitasse esta proposta, o segundo individuo ficava contente, isto €, em
equilibrio, mas o primeiro € que nio ficava, visto que a esse prego lhe
convinham 50, e nio apenas 30 litros de trigo. Como resolver o pro-
blema? O primeiro individuo, pesando bem o gosto pela aquisigio do
trigo, € o desgosto pela cedéncia do wvinko, isto &, o obstdculo a essa
aquisigiio, resigna-se, para ver se obtém ao menos 45 litros de trigo, a
dar 12 decilitros de vinho por cada litro de trigo, isto &, faz a alta do
prego do trigo, € a baixa do preg¢o do vinho. O segundo individuo, a
este novo preco, ji transige em ceder até 35 litros de trigo, mas recusa-
se a ceder maior quantidade. O primeiro individuo ainda nio fica con-
tente, visto que a0 novo prego que ofereceu, desejaria comprar 45 litros
de trigo, e ndo apenas 35. Comparando, porém, de novo, mentalmente,
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3 situagio em que ficaria aceitando esta Gltima proposta do segundo
dividuo, e aquela em que ficaria se obtivesse ao menos 40 litros de
80, embora com maiores sacrificios do seu vinho, acha melhor esta
Segunda, e oferece ao segundo individuo comprar-lhe 40 litros do seu
Tigo, a0 prego de 15 decilitros em vinho por cada litro de trigo. O
>¢8undo individuo, pesando por seu turno os seus gostos, verifica que,
A @l preco, Jhe convém, ndo apenas ceder 40 litros do seu trigo, mas
mes'.m 45. Declara isto ao primeiro individuo. Mas este, que muito
I S€jaria ter obtido os 45 litros de trigo, ao prego de 12 decilitros por
1o, isto €, dando por eles 54 litros do seu vinho, niio estd disposto a
PaBd-los na proporgio de 15 decilitros por litro, isto €, a privar-se de
67,5 litros do seu vinho, e poranio recusa a contra-proposta e insiste
113 compra de 40 litros de trigo. Mas o segundo individuo comparando,
POr seu tumo, o situagio em que ficaria desta forma, com a que lhe
poultaria se, por exemplo, conseguisse levar o primeiro individuo a
ﬁ{'ar:ihe com 43 litros de trigo ao pego de 14 decilitros de vinho por
am litro de trigo, acha melhor esta segunda. Faz, pois, por seu tumo a
Preco do trigo, e alta do vinho, e faz esta nova proposta ao
“¢Bundo individuo, Vio assim debatendo o preco e alternado ao
TESMO tempo as quantidades pedidas e oferecidas, até que forgosa-
fente hio-de chegar a um prego em que os dois individuos, dados os
05 € as quantidades, a que chegaram, se encontram gfnb-us satisfei-
+ 519 €, no ponto de equilibrio. Neste momento, e so nele, a troca
walizaser, Prego ¢ as quantidades a trocar, foram pois determinadas
duultaneamente pela condigio dupla do equilibrio dos dois indivi-
dl!ns‘ As incognitas eram duas: o prego e uma das quantidades trocadas
(vm“.que 4 outra resultava destas duas, ou as duas quantidades troca-
Yisto que o preco era a relagio entre ambas); as condigdes ou
ﬁqum €ram também duas: a obtengio do equilibrio pelo primeiro
ndividug, e 4 obtengio do equilibrio pelo segundo. As condigdes eram
l‘amas £Oomo as incognitas. O problema era perfeitamente determinado,
€ admiyjg fatalmente uma solugio exacta. .
§ 4%‘:' — Esta longa exposicio demonstra-se em poucas l1n]:|as Com
? Auxilio da matemdtica, Essa demonstragio iremos di-la mais tarde;
52’ 180ma pretendemos apenas dar uma ideia, sem recorrer a formulas,
-0 mais simples de equilibrio econémico na troca: o de dois tni-
°08 individuos com duas Onicas mercadorias. Neste mesmo ¢aso, em
que, por abstracgio (visto que na realidade tal caso dificilmente poderi
dar"‘fel considerimos apenas os elementos, por assim dizer, indispen-
f-"-'e:s no fendmeno da troca, vimos que s6 a matemdtica pode dizer-
08 em que condi¢des se trata de um problema determinado, e quais
“Quclas em que o problema nio tem solugio, ou admite um nimero

%L A. Os6rio faz notar a necessidade da condigio fundamental de auséncia de qual-
ransaccio fora do equilibrio para que este sefa alcangado no processo de troca.
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ilimitado delas. Seria talvez possivel, no entanto, resolver este caso sem
matemitica. Mas se passarmos para o caso geral, em que os permuta-
dores sdo numerosissimos, e variadissimas as mercadorias que trocam
uns com o0s outros; se ao lado dos individuos que se limitam a trocar
mercadorias, considerarmos aqueles que as produzem, ou transfor-
mando-as materialmente, ou transportando-as no espaco, ou ranspor-
tando-as no tempo, se, ao lado dos que produzem mercadorias,
considerirmos os que produzem os meios para as obter, ou criadores
de economias, se in mente virmos todos estes individuos, buscande
cada um a satisfagio dos seus gostos pela mais ficil remogio dos obstd-
culos, discutindo entre si, influenciando-se mutuamente sem muitas
vezes o saberem; os que frocam perturbando os que produzem e
sendo perturbados por eles; uns e outros afectando os que economi-
zam e sofrendo também a sua influéncia; se por um segundo, em
suma, podermos abracar toda a enorme vastidio e a imensa complexi-
dade do fendmeno econdmico, em que o todo depende de cada parte,
e cada uma destas de todas as outras, mesmo reduzindo-o aos seus ele-
mentos abstractos mais simples — os gostos humanos e os obsticulos
que esses gostos encontram —, compreenderemos que a logica vulgar
& absolutamente impotente para nos dizer quais as condigbes necessé-
rias e suficientes para que o problema do equilibrio geral seja determi-
nado, e que s6 essa logica especial que se chama a logica matematica
pode permiticq-nos a determinagdo das condigbes rigorosamente preci-
sas para que as incognitas do problema possam achar-se. Essa l6gica
especial lembra-nos a todo o instante, esse principio, que jd vimos ser
indispensdvel conhecer, mesmo no caso abstracto mais simples que &
possivel imaginar, e sem o qual o caso geral do equilibrio &, com mais
forte razio, inabordivel, esse principio € que, para determinar um
nimero qualquer de incognitas, & necessirio € suficiente poder pdr um
nimero exactamente igual de condigbes ou equagdes distintas, nem
uma a mais, nem uma a menos. No caso geral em que estas condiges
si0, como veremos, numerosissimas, sO a matemdtica pode dizer-nos
quantas as incognitas que, por meio delas, podemos determinar,
liviando-nos assim de pretender, como fazem muitos economistas,
achar, na melhor boa fé, duas incOgnitas com uma equagdo, ou resol-
ver sistemas impossiveis, em que as equagoes excedem as incognitas a
determinar. Poderemos por isso, com o auxilio dessa 16gica, pbr o pro-
blema do equilibrio geral com todo o rigor tedrico dos problemas da
mecinica ou da astronomia. E dizemos fedrico, porque se os sistemas
de equagdes mecinicas e astronGmicas admitem solugdes priticas, o
sistema das equagdes econdmicas ainda ndo atingiu esse estado. Vere-
mos mais tarde as dificuldades que a isso, por enquanto, se opdem. Tal
facto ndio tira, porém, ds demonstragdes tedricas o seu rigor. As ciéncias
avangam, passo a passo; antes de conhecer-lhes todos os mistérios, ¢
fazer delas alavancas para a solugiio dos problemas priticos, € preciso
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-las construido com o maijor rigor, assentando-lhes cuidadosamente
0s alicerces. A escola matemtica procura precisamente firmar bem os
alicerces da cigncia nova; para isso emprega todos os métodos -::ierltiF_-
98, € nio faz questio deste ou daquele. O seu fim é conhecer as uni-
f‘fm‘lidades ou leis dos fenémenos econdmicos; quando o método
IS1rico a pode auxiliar, prolongando-lhe no passado as experiéncias
. Presente, emprega o método histérico; quando a indugio Ihe & pre-
“1%, emprega o método indutivo, mas nem por isso abandona o dedu-
o quando este lhe parece necessirio; se a logica vulgar lhe basta,
©Mprega 2 logica vulgar, porque ndo deseja voluntariamente complicar
45 Coisas, antes o seu fim ¢ tomd-las claras e compreensiveis; mas ndo
€ Sua a culpa de que os fendmenos de que se ocupa a economia pura,
08 fendmenos abstractos da ofelimidade, traduzindo-se no conflito
entre os gostos e os obstdculos, donde resulta o equilibrio, tenham uns
POm 0s outros, nio simples relagoes de causa e efeito, para as quai.!‘ a
logica Vulgar basta em geral, mas sim relagdes de mutua dependéncia,
Perante as quais a logica vulgar é insuficiente, e que s6 podem tradu-
?”'5,‘3 lum sistema de equacdes simultineas, isto é, por meio de uma
‘€oria matemrica,
nvolveremos esta ideia da mutua dependéncia dos fenémenos
Condmicos e da sua influéncia no método a seguir para o estudo des-
%€ fendmenos, no capitulo 4.% por agora quisemos apenas aproveitar
0 exemplo que fomos levados a dar, do caso tipico mais simples do
“Quilibrio econémico na troca, para mostrar que mesmo nele, a logica
Malemitica se torna, se ndo absolutamente indispensivel, pelo menos
MUt atil para uma clara compreensdo do problema. Nio queremos,
POreém, abandonar a exposigio que vinhamos fazendo.
3 442 — Vimos como a economia pura, ciéncia da ofelimidade, &
levagy estudar os gostos humanos e os obsticulos que estes encon-
M, & como este estudo a conduz ao estudo do equilibric econdmico;
sibemgg dgora que, por esta expressio, devemos entender o estado em
A€ os movimentos que os gostos tendem a produzir, sio anulados
Pelos obsticulos que se opdem d sua satisfagdo. Por exemplo: um
Omem tem um certo desejo de comprar mais uma certa porgio de
Pdo, parq juntar ao que jd possui; mas o sacrificio que teria de fazer,
;‘-‘m ‘uaisquer outras ofelimidades, para poder realizar essa compra, é
8ual a0 gosto que dela lhe vira; o nosso homem ndo compra mais
i Por outro lado, sabe que, vendendo uma centa porgdo do pdo que
i I, poderia comprar certas ofelimidades; mas o gosto que, da posse
u s, lhe viria, era igual ao sacrificio que teria de fazer para ceder
M3 parte do sey pio; ndo lhe vale portanto a pena vendé-lo; se o
19550 homem nao compra portanto mais pdo, nem vende parte do seu
Pdo, & Porque, dadas as circunstincias existentes (intensidade e nata-
€24 dos seus gostos, pregos do pido e das outras mercadorias, seus
Meios de fortuna..etc) o pido que ele possul, ndo é nem demais nem
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de menos; € exactamente a porgio que lhe convém, € aquela que ele
desejaria ter sempre, enquanto nio mudasse as condigdes em que se
encontra; este individuo estd, quanto 4 mercadoria pdo, no ponto de
equilibrio.

O estudo da ofelimidade, que se traduz no estudo dos gostos e dos
obsticulos, fica, pois, completo, quando se tiverem formulado as leis e
condi¢oes do equilibrio economico.

E este o objecto do Manual de Vilfredo Pareto.

§ 452 — A economia pura, assim concebida, pode considerar-se um
capitulo da psicologia: & uma espécie de mecinica racional dos desejos
humanos, Tal concepgio pode, porém, dar origem a um reparo que &€,
desde ji, conveniente esclarecer: se a economia pura estuda a meci-
nica dos desejos, nio se compreende bem que espécie de acgoes
humanas estio fora do seu campo, porque todas elas, desde a mais
insignificante i mais complexa, nido fazem mais do que traduzir desejos
do seu autor: a simples aguisicdo de uma laranja, é uma ac¢io econd-
mica, conforme a definicio que demos, porque evidentemente se trata
de uma -acgdo ldgica cujo fim é obler wma coisa que satisfaz um goster,
mas quando vamos visitar um amigo, que ndo vemos hd muito, parece
que se trata também de uma acgdo ldgica, cujo fim é obter uma coisa
(a presenga desse amigo) capaz de satisfazer um gosto nosso. A visita a
um amigo € pois uma acgio econdmica? Os actos de heroismo que um
soldado pratica, pensando na Legiio de Honra que espera obter, sio
acgbes econdmicas? O trabalho e as lutas que um homem de Estado
trava para conseguir um beneficio para o seu pais, unicamente movido
pelo desefo de obter a aprovacdo geral, e de causar a felicidade dos
seus administrados, € uma acgio econdmica? Os estudos do sibio, que
deseja o progresso da cifneia, e talvez também a fixagio do seu nome
na memoria dos homens, sdo actos econdmicos? Mas neste caso todas
as acgbes humanas, sem excepgio, entram para dentro da economia
pura: o bomo economicus, em vez de ser uma parte do homem real,
que 56 por abstracgio dele podemos isolar, passa a ser o proprio
homem real, em tudo e sempre movido por um desejo qualquer: a eco-
nomia pura, capitulo da psicologia, absorve todos os ramos da ciéncia
social: a moral, o direito, a politica, as cerimdnias...etc. O seu objecto
torna-se tdo vasto, que os seus contornos se perdem e diluem; trans-
forma-se na ciéncia das acgoes humanas em geral.

§ 46.° — Nesta observagio hd um certo fundo de verdade, que con-
vém pdr em evidéncia. Em todas as acgdes humanas, voluntirias e
conscientes, ldgicas na frase de Pareto, existe realmente um lado eco-
nomico, que muitas vezes tem uma impornincia secundaria, ao lado de
outros aspectos que mais ferem a atengio, mas que nem por isso deixa
de existir sempre; toda a acgdo consciente e voluntiria é precedida por
uma avaliacdo interna, ripida ou lenta, seguida pela atengio em todos
05 5eus [ermos, Ou em parte semi-consciente ou inconsciente, dos moti-
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vos opostos que tendem a fazer-nos praticar, ou a desviar-nos de prati-
Car essa accdo; estes motivos sio a representacio mental das conse-
quéncias que resultario da pritica ou ndo pritica do acto considerado;
4 representacio destas consequéncias pode ser mais ou menos exiensa,
mais ou menos abstracta, e até mais ou menos exacta, conforme as
experiéncias do individuo € o seu poder de representagio mental; seja
porém como for, & cento que, dentre as consequéncias representadas,
uma parte seri agradiavel ao individuo e outra parte desagradavel;
suplinhamos que todas as consequéncias de um certo acto sio repre-
sentadas como agradiveis, e como desagradiveis todas as consequén-
Cias da nio pritica desse acto: € evidente que, se nos for possivel, nio
deixaremos de o praticar; pode porém acontecer, e acontece quase
Sempre, que entre as consequéncias representadas como devendo
resultar da pritica de um cerio acto, uma pare é agradivel e outra
desagradivel. Se a resultante é uma representagio agradivel, o homem
Sente-se levado 4 pritica desse acto; mas s6 o pratica se essa resultante
for superior 2 resultante oposta, isto &, 4 resultante das representagtes
agradiveis e desagradiveis ligadas 4 nio pritica desse acto. Por exem-
plo: se pensarmos em dar um passeio, as representagdes dos estados
agradaveis e desagradiveis que dele nos resultario, chocam-se por ins-
lantes no nosso espirito; o problema serd de resto posto por nos, em
harmonia com os dados de momento; o nosso estado de disposigio, a
beleza do dia, a companhia que levarmos, o local onde iremos, tudo se
combina de forma a fazer que, em dltima andlise, desejemos ou ndo

jemos ir passear, conforme a resultante dos estados representativos
dgradiveis e desagradaveis for um prazer ou uma dor, Se a resultante

um prazer, desejamos o passeio; mas se, por outro lado, medindo
05 prazeres que nos resultariam de ficar em casa, encontramos uma
fesultante tal, que o prazer assim obtido nos parega maior do que o
obtido pelo passeio, ficamos em casa.

A representagio de um facto agradével, origina na consciéncia uma
forma fraca da sensagdo real de prazer que esse facto nos dard. A este
&stado representativo de um prazer futuro chama-se desejo. Os actos
voluntirios sio, pois, a consequéncia Gltima de uma avaliagio interna
de desejos opostos e traduzem sempre o predominio momentineo de
um dentre eles. Se por acgdes economicas entendemos aquelas que o

Omem pratica para satisfazer os seus gostos ou desejos, temos de
reconhecer que em todas as acgdes humanas, conscientes e voluntirias,
um aspecto econdmico, que ndo € possivel esconder, isto €, que
todas as acgoes logicas, sem distingio alguma, sio, na sua origem,
Acgdes econdmicas?,

~ * Uma tal concepgdo onde as acgdes logicas sio econdmicas parece dificilmente con-
Clliivel com a de Pareto citado na p. 47 onde as acgdes econdmicas sio apresentadas
oMo sendo um sub-conjunto das acgdes logicas.
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§ 47.2 — Deixando este aspecto que é o mais geral do problema, e
aproximando-nos mais dos seus elementos, chegimos 4 mesma conclu-
sdo. Entre as accdes vulgarmente chamadas econdmicas, e todas as
outras espécies de acgbes, ndo hd, quando as encarimos sob o ponto
de vista dos seus motivo determinantes, isto é dos desejos humanos,
distingdo alguma, qualitativa; hd simples diferengas quantitativas. No
exemplo, que demos, de um caso de troca de trigo e vinho, os mativos
determinantes do acto econdmico que considerimos, eram, por pare
do dono do vinho, o desejo de possuir trigo, e por parte do dono do
trigo, o desejo de possuir vinho; ambos eles pesavam, no acto da troca,
as representagdes das sensagdes futuras agradiveis, que haviam de pro-
duzir-lhes respectivamente o trigo e o vinho que iam adquirir, € com-
paravam-nas com as representacdes das sensacdes futuras
desagradiveis, que lhes resultariam da perda de uma pane da mercado-
ria que possuiam. Quer dizer: comparavam as suas sensagdes em
momentos diversos e condicoes diferentes, e escolhiam dentre essas
condighes, aquela que lhes parecia dever produzir-lhes uma sensacio
mais agradivel.

Tomemos agora estes mesmos dois individuos em qualquer dos
miltiplos e variados actos da sua vida; em todos, encontraremos sem-
pre uma comparagio prévia de sensagbes ou emogdes representativas,
e uma deliberacio no sentido da sensacio ou emocio representativa
mais intensamente agradivel, isto &, mais desejdvel, mais ofelima...

Notemos que dentro desta férmula, cabem os mais variados moti-
vos de acgdes, exactamente como na nogio de ofelimidade. Nio é for-
coso que gualquer dos nossos individuos ao tomar uma qualquer
deliberacio, seja levado unicamente pelo seu interesse pessoal; pode
ser levado pelo interesse alheio ou adoptar qualquer outra regra de
conduta; a Gnica proposigio que desejamos assentar, & que as delibera-
¢oes humanas sdo sempre precedidas de uma comparacgio entre sensa-
goes ou emoghes representativas € que o acto nido faz mais do que
traduzir a maior ofelimidade da sensagio ou emogio que dele deve
resultar, isto de harmonia com a regra adoptada na comparagio das
sensagoes ou emogoes, sefa qual for essa regra. Se um dos nossos dois
individuos fosse, por exemplo, muito caritativo, e no regresso a casa
encontrasse no caminho um pobre faminto, podia muito bem acontecer
que desse uma parte do trigo que vinha de comprar. Neste caso, a
comparagio interna estabelecia-se entre a ofelimidade das emogdes
representativas agraddveis que ao nosso individuo causariam, por sim-
patia, as emogoes agradiveis igualmente representativas, que o con-
sumo do trigo lhe daria se, em vez de o dar, o levasse para casa e 0
consumisse ou empregasse de qualquer outra forma.

Enquanto, por essa comparagio, o nosso individuo sentisse que,
dando mais um bocadinbo de trigo ao pobre, obtinha para si um
acréscimo de prazer simpitico superior ao prazer perdido deixando
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de consumir esse novo bocadinbo de trigo, ia dando trigo. Mas
quanto mais trigo ele ja dando ao pobre, menor se ia tornando o pra-
Zer que, por simpatia, lhe iam causando as sucessivas emogoes agra-
diveis do pobre, porque este dltimo ia realmente sentindo acréscimos
de prazer, cada vez menores, @ medida que maior quantidade de
trigo ia possuindo; a emogio simpitica experimentada pelo dador,
simples reflexo da do pobre, ia pois diminuindo com ela. Mas, por
outro lado, quanto mais trigo o nosso homem ia cedendo, mais lhe
custava ceder uma nova porgio; quer dizer que o prazer representa-
tivo a que ele renunciava, ia aumentando. Desta forma, se a emogio
agradivel ia diminuindo, e a desagradivel aumentando, chegava um
momento em que ambas se contrabalancavam na anidlise introspec-
tiva; era esse o ponto de equilibrio, em que o nosso individuo parava
com as ofertas de trigo, que supusemos ir fazendo sucessivamente.
Compreenda-se, de resto, que esta suposicdo foi feita apenas para
melhor poder decompor o fenfmeno nos seus aspectos sucessivos.
Nada impedia que o nosso individuo fizesse a comparagio uma vez,
€ desse logo ao pobre a porgio que, para ele, correspondia ao ponto
de equilibrio.

Veremos mais tarde que este fendmeno se representa por umal
equacio, cujo enunciado &, que no ponto de equilibrio as afelimidades
elementares divididas pelos pregos (ponderadas), sdo iguais. Nio deseja-
mos, porém, tocar em pontos que mais tarde tencionamos desenvolver.
Basta-nos compreender, ¢ para isso damos o exemplo que vimos de
ver, que o processo mental, que precede um acto por toda a gente
considerado como econdmico, como & a troca entre duas mercadorias,
€ exactamente da mesma espécie do que precede um acto que habitu-
almente nio costuma fazer-se entrar no grupo das acgdes econdmicas.

§ 482 — Se acompanharmos o nosso individuo nos mais variados
actos da sua vida, chegamos sempre 4 mesma conclusdo; nas eleigbes,
0 nosso homem vota num candidato e ndo noutro, porque a soma de
vantagens que lhe resultam, ou ele pensa que hio-de resultar-lhe, da
eleicio do primeiro, excede as que lhe traria a eleicio do segundo.
Estas vantagens podem ser quaisquer, conforme a regra de comparagdo
de sensagies que o nosso bomem seguir, pode escolher o primeiro can-
didato, porque pensa que ele ajudari o triunfo de uma ideia politica
qualquer, que o nosso homem desejaria ver triunfar, sem outro inte-
resse; pode escolhé-lo porque ele lhe prometeu melhoramentos para a
Sua terra, ou porque lhe comprou o voto mais caro do que o contririo
desejava comprar-lho, ou porque odeia este tltimo; o motivo & indife-
rente. Basta fixar que o nosso homem, no momento de meter a lista na
urna, foi impulsionado pela emogio representativa mais forte, isto €,
Mais ofelima, e que o seu acto foi precedido de uma comparagio
interna de ofelimidades, como o tinha sido o acto da troca, € como o
fora o acto da esmola dada pobre.
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Ninguém considera o acto de votar como uma acgiio que entra no
grupo das que vulgarmente se chamam econdmicas, e no entanto, na
sua origem interna, essa acgdo ndo difere qualitativamente da acgio
econdmica, como tal mais indiscutivelmente caracterizada.

A conclusdo a que chegamos €, pois, perfeitamente legitima: em
todas as acgdes logicas, isto €, conscientes e voluntirias, hi um aspecto
economico que ndo & possivel esconder, isto &, todas as acgoes sio, na
sua origem, acgdes economicas, tais como as definimos: -aquelas que o
homem pratica para satisfazer os seus gostos ou desejos-.

§ 49. — A economia pura estuda, pois, fodas as accdes humanas?

Aceitemos a dificuldade de frente, em vez de pretender tomei-la; a
economia pura assenta em certos principios tdo gerais, que de facto,
dentro deles cabem todas as formas da actividade humana. Isso ndo a
impede de, postos esses principios, estudar especialmente a sua aplica-
(0 a4 uma parte das acgoes humanas, sobre a qual, no estado presente
da ciéncia, essa aplicacio comega a poder fazer-se, ao passo que sobre
as restantes acgoes humanas, os principios gerais embrulham-se ¢ com-
plicam-se de tal forma, com outros principios de virias espécies, que
um estudo rigorosamente cientifico &, por enquanto, impossivel.

A economia pura poderd ser, amanhi, a ciéncia das accoes huma-
nas em geral, capitulo imenso da psicologia, do qual as ciéncias sociais
serdo apenas uma subdivisio; por enquanto tem de ser mais modesta
nas suas pretenses?.

Vejamos até onde elas podem ir.

§ 50.2 — Pela palavra froca, designa-se o acto de ceder a outrem
uma dada quantidade de uma dada coisa, recebendo, em vez dela, uma
outra quantidade de uma outra coisa qualquer. A troca, reduzida aos
seus elementos mais simples e, por assim dizer, indispensiveis, supde
pois: dois individuos, duas mercadorias, e uma relagio quantitativa
entre as unidades de uma e de outra, que se permutam.

Pela palavra produgdo podemos designar trés coisas, aparente-
mente muito diferentes, mas andlogas no fundo: 1.3, a transformagio
material, por exemplo, o acto de transformar o trigo em pdo, a li em
tecidos, a erva dos prados em pio; € este, e s6 este, o sentido vulgar
da palavra produgio; 29, a transformagio no espago; por exemplo, o
acto de transportar um saco de café desde o Brasil até i Europa. Este
acto transformou esta mercadoria muito especial -café no Brasik, nesta
outra muito diferente: -café na Euwropa; evidentemente, para um euro-
peu, esta altima pode ser Gtil, ao passo que a primeira 0 ndo é com
certeza; 3.9, a transformacdo no tempo: por exemplo, o acto de trans-
formar a colheita de trigo, disponivel neste instante, numa outra
colheita disponivel dentro de alguns meses, o que se consegue, ven-

* Bsta concepglo demasiado geral da economia pura constitui, provavelmente, a
coniribuigio menos esclarecida de A. Os6rio no presente trabalho.
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dendo a primeira, guardando o dinheiro, e comprando com ele a nova
colheita; é claro que o dono do trigo fari estas operagoes quando delas
tirar qualquer vantagem; sem isso, limitar-se-ia a guardar o trigo no
celeiro, e disporia dele, quando lhe aprouvesse; em todo o caso,
quando as fizer, terd, de facto, transformado um bem presente num
bem futuro. Inversamente, poderia consumir actualmente uma colheita
50 pronta dentro de alguns meses, vendendo-a antecipadamente, e gas-
tando o produto da venda; s6 o fard também, quando tiver necessi-
dade, mas quando o faga, terd, de facto, transformado, pelo se acto, um
bem futuro num bem presente.

Os elementos indispensiveis para se dar um acto de produgio, sob
qualquer destas trés formas, sdo pois: um produtor, duas mercadorias
que se transformam uma na outra, ou materialmente, ou no espaco, ou
no tempo, e uma relagio quantitativa, segundo a qual essa transforma-
¢do se faz.

Entre a froca e a produgdo ha de comum que, em ambas, se renun-
cia a uma dada quantidade de uma coisa, para obter uma dada quanti-
dade de outra.

O elemento quantitativo ¢ pois inseparivel das nogoes de troca e
de produgio, o que tem uma enorme importincia, como veremos
daqui a pouco.

§ 519 — A froca ¢ a produgdo ndo ocupam toda a actividade do
homem, mas apenas uma parte dela, isto é, dentre as acgbes humanas
$6 uma parte tem por fim realizar actos de troca ou de produgio. Esta
Proposicio que parece axiomitica, merece no entanto ser analisada.

Dentre as coisas, que podem constituir a matéria de um desejo, isto
€ ofelima, uma parte pode, e outra parte nio pode, dar origem a0
fenémeno da troca. A causa esti em que pode haver coisas que sejam
56 ofelimas para o seu possuidor, e para mais ninguém, e em tal caso,
€ claro que nio podem dar origem ao fendmeno da troca, porque nin-
Buém as desejari senio o proprio que as possui, e porque outra hi
que, nio podem materialmente trocar-se; uma laranja, um livro, uma
vidgem, sio coisas que, dados os gostos de muitos homens, encontra-
0 com certeza mais de uma pessoa, que estard disposta a dar por elas
qualquer coisa; mas a posse de um objecto, sem outro valor que nio
Seja o de representar uma recordacio qualquer — uma rosa murcha
Para um namorado, o retrato de uma pessoa querida, a coroa de laran-
jeira de uma noiva — sdo coisas ofelimas para uma pessoa, mas abso-
lutamente iniiteis para toda a gente. Estas coisas s6 podem dar origem
a0 fenémeno da troca, quando se ndo encontrem em poder das Gnicas
Pessoas para as quais sio ofelimas. Por outro lado, hid outras que,
embora podendo materialmente falando, trocar-se; estio neste caso as
qualidade pessoais, uma boa saiide, a forca e a agilidade no homem, a
beleza e os atractivos de uma mulher, os prazeres intimos que nos cau-
sam a pritica de uma acgio que julgamos boa por qualquer titulo, a
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consciéncia do cumprimento do dever (apenas para algumas pessoas, €
conforme a nogdo que do dever possam formar), a sensagio do nosso
valor pessoal, etc,

Todas estas coisas, muitas das quais podem ter em ceros casos,
uma ofelimidade superior 4 de todas as coisas ofelimas, ndo podem, no
entanto, obter-se por troca, nem dar-se em troca. E pois evidente que
nem todas as ofelimidades podem dar origem ao fendmeno da troca.

§ 52.2 — O mesmo podemos dizer da produgio. Nem todas as coi-
sas ofelimas podem ser produzidas, isto &, obtidas quer por meio de
transformacido material, quer por meio de transformagio no espago,
quer por meio de transformagdo no tempo: todos os prazeres internos,
dependentes do exercicio e da combinagio das nossas proprias activi-
dades, reais ou representativas, das nossas tendéncias instintivas, das
nossas recordagdes etc, estio neste caso. Nio se produz o afecto
paternal, e as ofelimidades que certos actos adquirem, por forga desse
sentimento. Ndo se produz a emogdo tdo complexa, mas ofelima,
ligada por certas pessoas 4 posse de uma condecoragio. Nio se produz
um bom passeio ao campo, num dia de sol, coisa evidentemente ofe-
lima para muita gente. Ndo se produzem os prazeres, de viria ordem,
materiais ¢ morais, que dependem do instinto sexual;, e no entanto
todos sabem que enorme parte da vida humana é subordinada a satis-
facdo desse instinto. Nio se produz esse prazer intenso que nos di a
consciéncia do nosso valor pessoal; e no entanto o desejo de alcangar
este prazer € muitas vezes o mobil Unico da actividade de certos
homens, e sobre todos exerce maior ou menor influéncia. Hi coisa
mais ofelima do que a alegria de viver, emogio indefinivel, que nem
todos conhecem, que, mesmo os que a conhecem, s6 experimentam
raras vezes, e que deve depender de um funcionamento momentanea-
mente quase perfeito dos orgdos da vida vegetativa, combinado com
muitos factores de ordem moral?

E no entanto, é evidente que esta emogdo ndo pode obter-se por
um ou muitos actos de produgdo.

Resumindo: por meio da produgio s6 obtemos coisas, quer pela
transformagio material, quer pela transformagio no espago, quer pela
transformagdo no tempo, de outras coisas. E como nem sb coisas o
homem deseja, muitos dos seus desejos ndo podem ser satisfeitos por
actos de produgao,

§ 53¢ — Combinando a matéria dos dois §§ antecedentes, vemos
que, nem todas as ofelimidades podem ser obtidas, quer por actos de
troca, quer por actos de produgio. Mas o homem busca satisfazer igual-
mente todos 05 seus desejos, sejam de que natureza forem. A sua acti-
vidade & constantemente solicitada pela procura de todas as
ofelimidades. E como s6 uma pane das ofelimidades podem obter-se
por actos de troca e por actos de produgdo, estas duas operagoes ocu-
pardo apenas uma parte da sua actividade.
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Esta parte da sua actividade € ainda muito extensa, e a economia
pura estd longe de conhecer, por enquanto, as suas leis dinimicas. Mas
conhece as suas leis estiticas, isto &, determina com o maior rigor,
quais as condigbes necessirias e suficientes para que se produza o
equilibrio na troca e na produgdo. Estuda, pois, por enquanto, apenas
um aspecto de uma parte das suas acgoes humanas.

Comega por isolar pela abstracgio, uma parte da actividade
humana, dentre as mil maneiras, que esta actividade toma ao manifes-
tar-se; essa abstracgdo di-lhe as nogoes de troca e de produgdo. Em
seguida, ainda por abstracgiio, decompde em parnes sucessivas os feno-
menos continuos, de natureza dindmica, que sdo a roca e a produgiio;
€ destas partes sucessivas, destes aspectos abstractos, comega por estu-
dar um apenas, o aspecto do equilibrio, aquele em que os desgjos
humanos, que sdo a origem desses dois fen6menos, exactamente com-
pensados pelos obsticulos que se lhes opdem, ddo aos dois fendbmenos
0 seu aspecto que seria definitivo se tanto os desejos como os obsticu-
105_- nio fossem essencialmente instiveis, o que altera continuamente as
condigoes de equilibrio, e da ao fenémeno o seu aspecto dindmico,
Cujas leis a economia pura ainda nido conseguiu determinar.

Dir-se-i que desta forma, a economia pura sai para fora do mundo
real. Indubitavelmente, conquanto seja da realidade que ela tira os prin-
Cipios em que assenta as suas dedugoes; a mecinica racional, e todas
s ciéncias puras estio, pela mesma razio, fora da realidade. E no
entanto é da realidade que saem, e sio o mais poderoso dos instru-
mentos para conhecer, cada vez mais a fundo, a propria realidade.

§ 54 — Resumamos: As accoes humanas conscientes e voluntirias
%40 de uma infinita variedade ¢ complexidade, mas ha entre todas em
frago comum, uma uniformidade que podemos considerar a lei mais
Zeral dessa actividade; e € que todas as acgdes conscientes e volunti-
rias, desde a mais simples 4 mais complexa, traduzem sempre o predo-
minio momentineo de um desejo qualquer. As leis da actividade
consciente do homem #m de resultar, pois, das leis que regem os dese-
198 humanos, ou leis da ofelimidade. Deve haver uma pare da ciéncia
Pura que estude estas leis: serd a econdmica, ou economia faird.

Mas os desejos humanos sio, como as acgdes humanas, de uma
variedade e de uma complexidade que parecem desafiar qualquer ani-
lise; s6 por meio de abstraccdes sucessivas, conseguiremos talvez apro-
Ximar-nos dos seus elementos, para poder, pouco a pouco, ir
formulando as suas leis. A primeira abstracgio leva-nos a separar den-
re todas as acgdes humanas, uma parte a que chamaremos dctos de
roca e de produgdo, a segunda leva-nos a considerar apenas um dos
dspectos destes fenomenos, aquele em que os desejos ou gostos
tncontram compensagio exacta nos obsticulos que se lhes opdem,
numa palavra, em que os fenémenos dindmicos da troca e da produgio
8¢ imobilizam, teoricamente, no estado de equilibrio.
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§ 552 — No estado actual da ciéncia s6 este aspecto € susceptivel
de um estudo rigoroso.

E porqué?

Porque a maior dificuldade que oferece o estudo dos actos huma-
nos ¢ dos desejos que lhes dio causa provem, em parte da sua grande
complexidade, que alids € comum a todos os fendmenos concretos, e
em parte do caricter vago e impreciso dos seus elementos. Os desejos
humanos, quando dio causa a qualquer acto consciente e voluntirio,
sio quase sempre a resultante de mil tendéncias diferentes, em que os
instintos, as disposicoes hereditirias, os efeitos da educacgio e dos hibi-
tos, a influéncia do meio fisico e social, se complicam e conjugam, ora
opondo-se ora fortalecendo-se, com as circunstiincias de momento,
com a disposigio fisica e moral do agente, com os sentimentos, as
ideias e os gostos dos individuos que o rodeiam, com as ideias e for-
mulas que a tradicio manteve, numa palavra, em que o nimero de for-
¢as componentes € tdo grande, e cada uma delas tdo imprecisa na sua
acgio, que se a resultante se 1€ quando o acto é praticado, no estado
actual da ciéncia & impossivel prevé-la. E quando a resultante da com-
binagio de muitas forcas nio pode prever-se, é porque a ciéncia nio
legrou ainda determinar a forma e a propor¢io em que essas forgas
estio combinadas,

Mas quando consideramos unicamente os actos de ftroca e de pro-
dugdo, e sobretudo quando os consideramos exclusivamente sob o
aspecto estitico do equilibrio, estudamos a oposigio entre os desefos
ou gostos, e os obstdculos, na sua forma abstracta mais simples. As
razdes sio as seguintes: 1.%: o desejo que move o homem, tanto no
acto da troca como no da produgio, consideradas sob o seu aspecto
mais geral, € apenas o de possuir, para uso proprio ou qualquer outro
fim, uma dada quantidade de uma dada mercadoria; o desejo, assim
reduzido por abstracgio ao seu tipo mais simples, € preciso, & cerfo, e
esta precisdo, junta com a circunstincia de poder esse desejo aumentar
ou diminuir, ser maior ou menor, permite-nos considerd-lo uma quanti-
dade e submeté-lo ao cilculo algébrico; 2.* porque os obsticulos, que
a0 desejo se opdem, quer na troca quer na producio, sio também, por
abstraccio, redutiveis a elementos precisos: na troca esses obsticulos
provém dos gostos alheios, e do facto de ser limitada a quantidade da
mercadoria a repartir; na produgiio provém, ou do facto de nio poder
obter-se a mercadoria desejada, sem empregar outras, ou do facto de
nido estar essa mercadoria disponivel no local ou no tempo em que
desejariamos té-la. Hi ainda os obsticulos que provém da organizacio
social (direitos alfandegarios...etc.) mas destes podemos ndo nos ocu-
par em economia pura; o seu lugar € na economia aplicada, visto
serem forgas perturbadoras, estranhas ao proprio fenémeno; 3. porque
estudamos os gostos e os obsticulos, assim reduzidos aos seus tipos
mais simples, apenas no momento em que se equilibram, isto €, ndo
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procuramos sendo determinar as condigoes suficientes e necessdrias
para que os movimentos, que os primeiros tendem a produzir, sejam
exactamente contrabalancados pela reacgio dos segundos. Desta forma
80 consideramos certos gostos, cuja natureza especial, permite sub-
meté-los ao cilculo, e os obsticulos que esses gostos encontram, Além
disso, por segunda abstrac¢io, s6 consideramos uns e outros num
momento determinado.

§ 562 — A mecinica racional dos desejos humanos, ou teoria da
ofelimidade, de que todas as ciéncias sociais ndo serdo mais do que um
ramo, tem de comegar por aqui, para poder pouco a pouco, ir esten-
dendo e generalizando o seu campo de acgiio. A propria teoria do
equilibrio estitico ndo estd ainda completamente conhecida. Terd de
estudar-se depois a teoria dos equilibrios sucessivos e a teoria do equi-
librio dinimico, em que comega a entrever-se um principio semelhante
40 de d'Alembent em mecinica, para em seguida, de generalizagio em
Beneralizagio, ir estendendo, por meios que ainda nem sequer entreve-
mos, as suas aplicagoes aos diversos ramos da ciéncia social. No dia em
que tal se conseguir, a ciéncia social ficard definitivamente constituida,
como hoje o estio a mecinica e a fisica.

§ 57. — Uma dltima observagio.

Dias quatro divisoes clissicas da economia — a produgio, a circula-
o, a distribuicio, e o consumo — s6 falimos da primeira, acrescen-
fando-lhe a troca. A razio € a seguinte,

A teoria da circulagio entra, parte na teoria da troca e parte na da
Produgio, conforme a definimos. O consumo nada tem com a econo-
mia pura, devendo ir para a economia aplicada. Quanto i distribuigdio,
O seu estudo assenta em bases essencialmente diferentes das que a
economia pura pode, no estado actual da ciéncia, empregar; na econo-
mia pura, vamos dapenas comparar sensagoes do mesmo individuo em
momentos diferentes, o que nos permitird, como veremos, a aplicagio

cilculo algébrico, e nos levard a conclusoes rigorosas; as teorias da
distribuigio assentam todas essencialmente na comparagio de sensa-
¢Oes de individuos diferentes, e procuram determinar as condigbes em
que os homens devem estar colocados, uns em relagio aos outros, se
S€ quiser atingir certos fins. Este estudo € ainda hoje um dos mais
Imperfeitos da ciéneia social, e sem negar que a economia pura possa
um dia aplicar-lhe os seus processos rigorosos de estudo, ndo nos
Parece que esse momento tenha chegado.



CAPITULO IV

NECESSIDADE DO METODO MATEMATICO



Necessidade do método matematico

§ 589 — As discussdes sobre 0o método a empregar em qualquer
Ci€ncia sdo estéreis e inlteis: os bons métodos conhecem-se, como o0s
bons operirios, pela obra que produzem. O fim da ciéncia é o conheci-
Mento da verdade; todos os meios sdo bons, desde que a aproximem
do seu fim.

Nio vamos, por isto, demonstrar que um qualquer método é
melhor ou pior do que outro; todos sio igualmente bons e necessdrios.
Vamos apenas mostrar a legitimidade, ¢ mais do que a legitimidade, a
hecessidade do emprego do método matemitico no estudo da econo-
Mmiz pura. K

A ciéncia € apenas o estudo dos factos, e das suas uniformidades
Ou leis. Todas as ciéncias sio, por isto, essencialmente experimentais,
NO sentido de que € da realidade que elas tiram as suas bases, e € a
realidade que, em Gltima instincia, confirma definitivamente, ou destroi
sem piedade, as suas conclusoes.

Para estudar os factos e as suas leis, o espirito humano pode seguir
dois caminhos opostos; chamam-se indugdo e dedugdo. O primeiro é o
Processo intelectual pelo qual se tiram da observagio dos fenémenos as
uniformidades que eles apresentam, isto &, as leis que os regem; o
Segundo € o processo intelectual, pelo qual das verdades gerais ou leis,
estabelecidas pelo primeiro processo, se tiram todas as consequéncias
ogicas. No 1.2 caso, partimos da realidade, mas afastamo-nos dela cada
Y€z mais, subindo de generalizacio em generalizagio; no segundo vol-
WMmos para trds, e, sem seguir exactamente o mesmo caminho que

: seguido, porque nesse caso chegariamos ao ponto de partida,
€ @ dedugio seria inatil, seguimos outros caminhos semelhantes, que
N0s levam a pontos que ainda nio conheciamos. Se entre os fenémenos
A, B, C, D, descobrimos um tra¢o comum qualquer, uma uniformidade,
Uma lei, praticamos a indugio; quando em seguida buscamos deduzir

lei, as relacoes que devem existir entre os fenomenos E, F, G, H,
Praticamos a dedugio. E se realmente encontramos entre estes fenome-
105 as relagoes, que a lei descoberta fazia prever, concluimos, até prova
€M contririo, que tanto a indugio como a dedugdo foram bem feitas, e
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que & verdadeira a lei ou uniformidade que descobrimos. O método his-
torico, o método estatistico...etc., sio varedades do método indutivo; o
método matemdtico é uma variedade do método dedutivo.

§ 59.2 — Chamaremos [dgica 4 ciéncia que estuda os processos ¢
suas lei, que o espirito humano segue, quer na indugio quer na dedu-
¢lio. A matemdtica é uma parte da logica dedutiva; de certos principios
de uma generalidade, mas cuja base Gltima €, ou deve ser sempre, a
experiéncia, a matemdtica deduz, por processos, que apenas pelo seu
rigor se distinguem dos processos ordindrios de dedugio, todas as con-
sequéncias nelas contidas. Todo o raciocinio matemdtico pode reduzir-
se i forma de um silogismo, em que hi uma premissa maior — a
verdade ou verdades gerais de que partimos —, uma premissa menor
— a demonstragdo de que o caso que analisamos, se contem ou resulta
da verdade ou verdades gerais, de que partimos — e uma conclusio —
que & verdadeira a proposigio que pretendiamos provar. Todas as liga-
goes deste silogismo se distinguem das de um silogismo vulgar, apenas
pelo seu rigor absoluto, pelo que se chama o seu caricter de necessi-
dade. As matenviticas puras, que estudam apenas as relagdes abstractas
das quantidades e das grandezas, encadeiam todas as suas conclusdes
com um rigor tal que, admitida a verdade ou verdades gerais, que sdo o
seu ponto de partida, todas as conclusdes sdo rigorosamente necessd-
rias, pelo menos enquanto as leis logicas do espirito humano forem o
que sdo hoje. Euclides pds os seus postulados ou axiomas indemonstri-
veis, e deles deduziu toda a sua geometria; esta ciéncia, como todas as
outras conquanto menos do que as outras, tem progredido desde que
Euclides a fundou; e no entanto, todas as verdades que ela até hoje tem
assente ¢ demonstrado, estavam implicitamente contidas nos postulados
de que partiu o seu fundador, de forma tal, que & possivel remontar de
cada uma dessas verdades ao seu ponto de partida, subindo, um a um,
os degraus que 14 conduzem. Nunca alguém pés em davida o rigor das
ligagtes entre cada um desses degraus; essas ligagdes apareceram sem-
pre ao espirito humano, desde Euclides até hoje, como necessdrias, por-
que resultam da sua propria maneira de ser, da sua esséncia dindmica,
perdoe-se-nos a expressdo, cuja negacdo o espirito humano nio pode
conceber. Negou-se sim, a verdade de um dos postulados, ou verdades
indemonstriveis (todas as tentativas de demonstragio tém falhado até
hoje), de que partiu Euclides. Esse postulado foi enunciado por Eucli-
des da seguinte maneira -por um ponto de um plano si pode fazer-se
passar uma paralela a uma recta dada. Os gedmetra Lobatchevsky! e

1 Lobachevski, Nikolai Ivanovich (1792-1856). Matemdtico russo, fundador do sistema
geometria ndo-Euclediana, nasceu em Nizhni-Novgorod (Gorki) estudou na Universidade
de Kazan, ai ensinando a panir de 1812 onde foi professor até 1846 e reitor de 1827 a
1846, Dos seus trabalhos destaca-se -Novos fundamentos para a geometria: (1835-38) ¢
«Pangeometria - (1855)
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Bolyai?, o 1.2 russo e o 2.2 hingaro, demonstraram hid pouco, e quase
simultaneamente, que todas as tentativas para demonstrar o postulado
de Euclides sio infteis, porque esse postulado é indemonstrivel. Ao
mesmo tempo Lobatchevsky, aceitando todos os outros postulados de
Euclides, mas substituindo o que acima indicimos, por este outro: -por
um ponto de um plano podemos fazer passar uma infinidade de parale-

a uma recta dada-, construiu com rigor igual ao de Euclides, uma
Outra geometria, cujas conclusdes e teoremas se afastam radicalmente
dos que conhecemos. O geémetra Riemann?, sacrificando ndo s6 o pos-
M£adu a que nos referimos, mas também este outro: -por dois pontos
Rao é passivel fazer passar mais do que uma recta-, construiu uma outra
8cometria, igualmente rigorosa, no encadeamento dos seus raciocinios
€ leoremas, mas diferindo tanto da de Lobatchevsky nas suas conclu-
sdes, como esta difere da de Euclides. Por exemplo: A soma dos trés
angulos de um tridngulo &: igual a dois rectos na geometria de Euclides,
mais pequena do que dois rectos na de Lobatchevsky, maior do que
dﬂfls rectos na de Riemann. Mas o que nunca se negou, nem discutiu,
foi o rigor dos processos de ligagio entre todas as proposigoes de cada
uma destas geometrias; a base tem variado e pode variar, o processo, 0
taminho seguido nas dedugbes sucessivas tem continuado sempre
kflaﬂgivel no seu absoluto rigor. Se € certo que a experiéncia parece

r-Nos que o espago, em que vivemos, &€ um espaco euclidiano, €
Possivel admitir, a0 menos logicamente, o contririo. O que nio pode-
mMos, nem mesmo logicamente, é por em divida o rigor das dedugoes
Matemdticas, sem, por isso mesmo, supor que as leis logicas do nosso
£5pirito deixaram de ser aquelas a que ele obedece,

§ 60.2 — Aprofundemos um pouco a razio disto.

Podemos comparar o homem a um aparelho de infinita delicadeza
€ complexidade, que, a todo o instante, regista numa sequéncia conti-
nua e ininterrupta, ceras impressdes que o mundo externo lhe produza,
€ Centas outras que resultam da sua propria actividade interna fisica ou
PSicquica (mantemos estas duas palavras s6 por serem usuais, sem pre-
endermos indirectamente introduzir qualquer hipotese sobre a natu-
€za dos fenémenos psiquicos, como distinta da dos fendmenos
181c0s). Destas impressoes que o nosso aparelho regista, isto €, de cuja

o * Bolyai, Janos Gedmetra hiingarn, procurou construir o que chamou -cifncia abso-
ta do espago contribuindo pari a criagio de uma geometria ndo-euclediana. Publicou
;‘;ﬁ::]’;;:"!tks num apéndice ao tratado «Tentanen- publicado por seu pai; Farkas Bol-
i Riemann, Georg Friedrich Bermhard (1826-1866). Matemdtico alemio exercendo
Brande influéncia na geometria e teoria das fungoes. Filho de um pastor de Hannover
mﬂw de 19846 a 1851 nas universidades de Gintingen e Berlim. Entre os seus traba-
A refira-se g dissenagio de doutoramento -Fundamentos para uma feoria Geral da
Mgdo de uma viaridvel complexa (1851) ¢ <Sobre a bipdtese constituinte dos Funda-
Mentes da Geometria- (1854), este Gltimo em apoio da geometria euclediana.
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passagem guarda qualquer trago, uma parte nio chega a aparecer
diante dessa espécie de visdo interna, que se chama -consciéncias; outra
parte, a0 contririo, passa por diante desta visdo, e forma, o que chama-
mos -estados de consciéncia.. Sdo estes estados de consciéncia a maté-
ria prima de toda a vida intelectual do homem. £ da sua comparagio e
combinagio, que, pouco a pouco, tém saido as mais altas concepgoes,
aquelas que constituem o orgulho dos seres humanos.

Como? De uma maneira aparentemente muito simples, conquanto
de uma infinita complexidade nas suas aplicagbes,

Essa nossa visdo interna, a que chamimos «a consciéncias, nio se
ocupa apenas em zer, isto €, em senlir, os diferentes estados, que lhe
vdo resultando das sucessivas impressdes externas ou internas, que vio
afectando. Faz mais do que isso: compara estes estados uns aos outros:
diz-nos que o estado(A) é igual ao estado (B), e que este é diferente do
estado (C); que o estado (D) apareceu depois do estado (E) ou ao
mesmo tempo que ele. Numa palavra, a consciéncia relaciona entre si
os diversos estados de consciéncia. E 4 representagio mental que
resulta do trabalho interno do estabelecimento destas relagdes, 4 com-
paragdo, numa palavra, dos estados de consciéncia, chama-se -percep-
¢do- (muitos chamam-lhe -ideia., outros <apercepgio-...etc. O nome é
indiferente).

Quando afirmo, por exemplo: - tenho diante de mim um livro.,
comparo, em primeiro lugar, o estado de consciéncia, que me resulta
das impressoes visuais e ticteis (se forem precisas para confirmar as
visuais), que me sio produzidas por um determinado objecto que
tenho diante, estado este bastante complexo e que € a sintese das
varias impressoes de cor, forma, dimensdes, e outros atributos do
objecto que me fere a vista, com o estado de consciéncia representa-
tive e abstracto, que me resulta da minha experiéncia passada, e que
eu costumo traduzir, quando dele me ocupo, pela palavra livro. Quer
dizer: a minha afirmagdo, traduzindo a minha -percepgdos, -ideig-, ou
como queiram chamar-lhe, € o resultado de uma comparagio interna
entre dois estados de consciéncia, um presente, outro representativo, e
da verificacio da sua conformidade ou semelhanca. Mas no exemplo
que démos: «tenbo diante de mim um livro. Quando digo: «tenbo
diante de mim um livro-, nio me limito a constatar que um certo
objecto € um livro; reconhego também, e afirmo, que esse objecto esti
diante de mim, isto &, afirmo uma relagio de coexisténcia entre o
objecto que estou vendo e a minha propria pessoa. Esta afirmagio é o
resultado de uma comparagdo interna entre o estado de consciéncia
complexo, que me é produzido pelo objecto que tenho diante de
mim, e o estado de consciéncia ainda mais complexo que alguns psi-
cologos chamaram -a consciéncia do ew, e que € afinal a consciéncia
da nossa propria existéncia, como ser distinto dos outros, e da verifica-
¢do de que entre ambos esses estados se di uma relacio de coexistén-



A Matemdtica na Economia Pura: a Troca, Capitulo IV 73

Fia no tempo. A minha afirmativa stenho diante de mim um livros,
implica, pois, duas ideias ou percepgoes distintas, cada uma das quais
Ndo € sendo a resultante da comparagio entre dois estados de consci-
€ncia: a percepgio de que um determinado objecto & um livro, resul-
tando da comparagio interna, sob o ponto de vista da semelhanga ou
diferenca, entre o estado de consciéncia que me é produzido por esse
objecto, e o estado de consciéncia que traduzo pela palavra «fivro; e a
Percepglio de que esse objecto estd diante de mim, o que resulta da
comparagio interna, sob o ponto de vista da coexisténcia ou da
sequéncia, entre o estado de consciéncia que me é produzido pelo
objecto, e o estado de consciéncia que me resulta da sensagio da pro-
Pria existéncia.

Mas a nossa vida intelectual nio assenta toda apenas no estabeleci-
mento de relagdes entre estados de consciéncia; abrange também o
estabelecimento de relagoes entre estas relagoes, e doutras entre aque-
las, subindo assim gradualmente, até atingir as mais altas generalizacdes

ciéncia, que ndo sio mais do que relagoes entre outras relagdes ji

uma enorme generalidade.

§ 612 — Neste trabalho de comparagio de relagoes, dois podem ser
05 caminhos seguidos: a comparagdo directa e a comparagdo indirecta.
Quando comparamos directamente duas relagoes entre estados de cons-
CGi€ncia, ndo saimos, em rigor, do campo da percepgio, porque sendo
512 a comparagio enire dois estados de consciéncia, e sendo uma rela-
¢40 entre dois estados de consciéncia, um novo estado de consciéncia,
C‘?“‘Fﬂl‘ar duas relagdes &, em rigor, comparar dois estados de conscién-
Cld, isto €, a percepgio deve abranger todas as operaches mentais em
que directamente se comparam e relacionam estados de consciéncia ou
relagtes entre eles.

Mas quando deixamos a comparagdo directa para entrar na indi-
recta, abandonamos a simples percepgdo, e entramos no campo do
Taciocinio. Por meio deste o espirito humano compara e relaciona esta-

0s de consciéncia e relagoes entre eles, que directamente nio eram
“Ompariveis. Podemos portanto defini-lo: -0 estabelecimento indirecto

Wma relagdo definida entre duas coisas. Por que processo se conse-

Bue este resultado? De uma s6 maneira possivel. Se uma relagio entre

Uas coisas ou entre duas relaghes, nio pode estabelecer-se directa-
Mente, a Gnica forma de a determinar é por meio de relagbes directa-
Mente conheciveis ou ji conhecidas. Se o estado de consciéncia ou
relacio entre dois estados de consciéncia, a que chamaremos (A), ndo

e directamente comparar-s¢ com o estado de consciéncia ou rela-
¢40, a4 que chamaremos (B), mas existe um terceiro estado de conscién-
12 ou relagio (C), com a qual (A) e (B) sdo directamente compariveis,
Podemos achar a relacio entre (A) e (B), por meio das duas relagoes
Conhecidas entre (A) e (C) e entre (B) e (C). Por exemplo: queremos
Conhecer a relagio entre (A) e (B), e vemos que nido podemos directa-
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mente relacionar, na nossa consciéncia, os dois estados ou as duas rela-
ghes entre estados, que essas letras representam. Mas ao mesmo tempo
vemos que nos € Ficil relacionar (B} com (C) e (A) com (C). Vemos,
por exemplo que:

B=C
A=C

Daqui concluimos logo que:
A=B

E evidente que esta conclusio supde a existéncia previa no nosso
espirito do axioma: -duas coisas iguais a uma terceira sdo iguais entre
si». Ndo trataremos neste momento de averiguar a origem deste axioma,
a que muitos chamam infuigdo do nosso espirito.

Basta-nos assentar em que, no processo mental que vimos de indi-
car, estabelecemos, de facto, indirectamente, uma relagio de igual-
dade entre os dois estados ou relagdes (A) e (B), mercé de duas com-
paraghes prévias entre (A) e (C) e entre (B) e (C). Da mesma forma, e
pelo mesmo processo, teriamos chegado a esta outra relagio entre (A)
e (B)

A>C
C>B

Portanto:
A>B

A isto se chama um raciocinio.

Ainda podia fazer-se por outra forma geral, que vamos indicar, sem
descer a mintcias que nos afastariam muito do nosso objecto.

Se ndo houvesse um terceiro estado ou relagdo (C) com a qual (A)
e (B) fossem directamente compariveis, mas houvesse dois outros esta-
dos ou relagoes (C) e (D), com cada uma das quais fossem respectiva-
mente compariveis (A) e (B), sendo a relagio entre (C) e (D)
conhecida, era também possivel, pelo seguinte processo, determinar a
relacio entre (A) e (B).

Suponhamos, por exemplo, que

AwC
B=D
C=D
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Concluiriamos:

A=B
Suponhamos que

A>B

B=<C

cC=D
Concluimos:

A>D

Seja este exemplo concreto: pretendo determinar qual de duas
Mmontanhas afastadas ¢ a mais alta. Nio posso, evidentemente, no
estado actual dos nossos meios de acgdo, arrancar uma das montanhas
P13 a por ao pd da outra, e em seguida ver qual € a mais alta.

Nem que pudesse consegui-lo me valeria a pena fazé-lo, porque
tenho um processo indirecto muito simples para comparar essas alturas,

lho um ponto de referéncia comum, tanto quanto possivel igual
Para as duas montanhas — o nivel do mar, por exemplo. Em seguida,
Meco directamente a altura da 1.' montanha, quer dizer, relaciono
directamente o cume da montanha com o nivel do mar, e encontro,
Por exemplo:

A = 2,000 metros
Em seguida fago o mesmo para a outra montanha, e encontro:
B = 1.800 metros

Resta-me comparar directamente os 2000 metros com os 1800
Melros, e como vejo que a primeira quantidade de metros é maior,
toncluo que

A>D

S10 €, que a primeira montanha & mais alta. ;
Estas nogoes gerais devem bastar-nos para compreender em que
onsiste essencialmente o processo mental que chamamos -raciocinio.
. §622 — Vejamos a que espécie de raciocinios se chama sracioci-
RIos matemdticos-.
_As relagoes objectivas entre as coisas sio de muitas espécies: certas
COI5as tém a mesma grandeza que outras, ou uma grandeza maior ou
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menor que elas, isto €, ocupam O Mesmo espaco ou um espago maior
ou menor; quer dizer, entre certas coisas podem existir relagdes que
chamaremos de -coextensdo- ou de -ndo coextensdaco-. Outras coisas
existemn ao mesmo tempo, ou existiram antes, ou vém a existir depois
de outras; entre estas coisas hd relagdes de -coexisiéncia- ou de -ndo
coexisténcig-. Oultras coisas sdo, ou ndo sdo iguais; entre elas hid rela-
coes de -identidade de natureza- ou de -ndo identidade de natureza-,
Outras coisas sdo finalmente apenas parecidas ou nio parecidas; entre
elas hi relagoes de -semelbanga- ou de -diferenga-.

Sdo estas as diferentes espécies de relagbes objectivas entre as coi-
sas. Como os nossos estados de consciéncia sio um reflexo dessas coi-
sas, as relacoes entre eles devem acompanhar diferentes espécies de
relagdes entre as coisas. E de facio as relagbes entre os nossos estados
de consciéncia sio precisamente das espécies que acabamos de indicar,
como existindo objectivamente entre as coisas. Hi apenas uma outra
espécie de relacoes entre os nossos estados de consciéncia, que, em
rigor, ndo € mais do que uma espécie das relagdes de -semelbanga e
de -diferenga-, mas cuja natureza & mais subjectiva do que a das rela-
¢hes que indicimos, e que por isso € conveniente lembrar 3 parte. Sio
as relacoes de -cofmfensidade ou de -ndo contensidade entre os esta-
dos de consciéncia e as suas relagdes. Se dermos uma pequena pan-
cada sobre um tambor, e logo a seguir outra com toda a forga, sentimos
que a segunda impressio que recebemos & mais intensa do que a pri-
meira; entre esses dois estados de consciéncia estabelecemos interna-
mente uma relagio de «ndo cointensidade-. Se ao lado de uma mancha
de tinta violeta, pusermos uma outra, de um tom igualmente violeta,
mas um pouco menos carregado, senfimos que a relagio de diferenca
entre os dois estados de consciéncia que nos produz a visdo alternada
das duas manchas de tinta, é menos intensa do que a relagio de dife-
ren¢a entre uma mancha de tinta preta e outra branca ou vermelha.
Entre as duas relagdes de diferenca, hi portanto uma relagio de «ndo
cointensidade. O contririo sentimos, respirando duas vezes o mesmo
perfume, ou ferindo duas vezes, com a mesma forga, a mesma tecla de
um piano; entre esses estados de consciéncia estabelecemos relagdes
de -cointensidade.

Esta espécie de relagdes ¢ mais subjectiva do que as outras que
indicimos, por isso que ndo é sendo a tradugdo, na consciéncia, da
intensidade comparada dos nossos estados internos, e das relagoes
entre eles, conquanto evidentemente a maior ou menor intensidade
desses estados ou relagdes dependa, em dltima andlise, da natureza e
intensidade das excitagbes externas ou internas que os fizeram nascer.

§ 63.9 — Estas relagoes entre os estados de consciéncia e entre as
suas relagoes, sio-nos revelados pela imiuigdo, isto &, por um pro-
cesso interno que ndo pode decompor-se em partes: dois estados de
consciéncia ou duas relagoes entre eles, parecem-nos iguais, desi-



A Matemdtica na Economia Pura: a Troca. Capitulo IV "

guais, semelhantes ou diferentes, mais intensos ou menos intensos,
Porque os sentimos como tais, e por nenhuma outra razio. E preciso
ne entanto ndo confundir a frfuicdo que nos faz sentir as relagdes
entre os estados de consciéncia, com a percepgdo que € o acto de
classificar um certo estado ou relagio num grupo de estados ou rela-
¢oes ji conhecidos. Quando ouvimos dois sons diferentes ou vemos
duas cores diferentes, o nosso primeiro acto mental é a sensagio de
uma diferenga entre os sons e as cores, porque, se quiséssemos expli-
car essa sensagdo, nenhuma outra razdo poderiamos dar, senio a de
que «tinbamos seniido essa diferenga-. Mas logo a seguir a esta intui-
¢do, e tio a seguir e ela que é dificil separar, mesmo pela andlise, os
dois actos, deu-se no nosso espirito um processo de classificacdo, que
nos faz conhecer que aquela relacio sentida, € igual a uma outra
Espécie de relagoes, que ji tinhamos anteriormente sentido, e a que
tinhamos dado o nome de relagdes de diferencga. Esta classificagio
leva-nos a afirmar ou a pensar que os dois sons sio diferentes. E este
acto de classificacio de relagoes, esta assimilagio de uma relagio sen-
lida neste instante, a uma outra jd anteriormente conhecida, que nos
Permite afirmar que entre dois estados de consciéncia, ou entre duas
Coisas, existe uma dada relagdo. E € a isto que chamamos -percepgio-.

5 era-nos preciso lembrar que o acto de -percepgio- é precedido,
embora imediatamente, porque a classificagio que ele supde, é ins-
Wntinea, pela intuigdo da relagio presente entre dois estados de
tonsciéncia.

Posto isto, estamos preparados para ver que diferenga existe entre
08 raciocinios matemdticos e os raciocinios vulgares.

§ 642 — As diversas relaghes entre as coisas a que nos referimos,
Ndo aparecem todas 4 consciéncia com a mesma precisio € o mesmo
figor. Assim, por exemplo, a relagio de coextensdo entre duas coisas
€-nos dada por uma intuigio de absoluto rigor: colocando duas linhas
40 lado uma da outra, podemos ver com a maior precisio que elas
530 iguais (esta precisdo ¢ evidentemente relativa aos nossos apare-

05 de visdo), mas j4 ndo podemos, se uma das linhas for maior do
que a outra, ver com precisio em quanto ela excede a outra. O (inico
Meio que temos para fazer esta determinagio com rigor € o de dividir
35 duas linhas em pequenas partes iguais, e ver, em seguida, quantas
Partes contem a linha maior, e quantas contem a linha menor; volta-
MOs assim 4 intuicdo de coextensdo para poder atingir um resultado
f8Oroso. Da mesma forma, podemos saber com a maior precisio que
duas coisas coexistem, mas ji nio podemos, quando uma coisa segue
4 outra, determinar com rigor, pela simples intuigio directa, qual o
Niervalo que as separa. Da mesma forma, reconhecemos com uma
Precisio perfeita, a igualdade de natureza nas coisas, que sio suscep-
liveis de uma comparagio quantitativa: uma linha recta € igual a outra,
Uma superficie a outra superficie, e um cubo a outro cubo; podemos



. Antinio Horta Osdrio

comparar qualquer destas coisas com as da sua espécie, mas nio
podemos comparar a recta com o cubo; da mesma forma percebemos
que um tempo se nio pode comparar com um peso, Ou com um
metro. As intuigdes de <identidade de natureza- sio, pois, tio rigoro-
sas e precisas como as de -coextensdor e as de-coexisténcia-. Mas fora
destas, ndo temos nenhuma outra que seja perfeitamente definida; as
nossas intuigdes e percepeoes de intensidade e de qualidade dos sons,
das cores, dos sabores, dos cheiros, das quantidades de peso e calor,
da duragio relativa, etc., sio imprecisas e sem rigor. Por conseguinte
aqueles raciocinios, em que s6 tenhamos de servir-nos das intuigées e
percepgoes de coextensio, de coexisténcia, e de identidade de natu-
reza, terio, por forga, uma precisio e um rigor, que nunca poderio
ter aqueles que assentem em qualquer das outras espécies de instru-
COes,

Ora precisamente, os raciocinios matemiticos servem-se apenas
daquelas trés espécies de intuigdes, ou directa ou indirectamente. Se
tomarmos, por exemplo, a mais simples expressio matemtica, a afir-
macio da igualdade de duas grandezas:

A=B

vemos que esta afirmagio implica trés coisas: em primeiro lugar, que A
e B sdo coexistentes, alids ndo poderiam estar presentes & consciéncia,
de maneira a ser possivel verificar que entre essas duas grandezas se
da a igualdade — em segundo lugar, que sio grandezas da mesma
espécie, isto €, de natureza idéntica ou homogénea, porque se uma
fosse uma extensdo, e a outra uma superficie, ndo seria possivel esta-
belecer, entre ambas, qualquer relagdo quantitativa — em terceiro
lugar, que estas grandezas ndo sdo guaisquer grandezas, homogéneas,
mas grandezas de extensdo linear, porque s6 estas sdo susceptiveis da
justaposi¢io perfeita, que permite determinar a igualdade precisa, por-
que sO estas 1ém entre si uma igualdade, que pode ser verificada,
vendo se elas podem fundir-se numa identidade, como duas linhas
matematicas iguais colocadas uma sobre outra. Assim, a ideia quantita-
tiva primordial reine, nas suas formas mais perfeitas, as intuigoes de
scoextensdo-, de -coexisténcia- e de -identidade de natureza.. E
nenhuma outra intuigio estd nela implicada. Em todas as proposigoes
matemdticas, da mais simples 4 mais complexa, encontramos, a cada
passo, estas trés intuigdes. Na geometria é evidente que temos sempre
diante dos olhos as nogdes de coextensdo, de coexisténcia e de «identi-
dade de natureza: a todo o instante afirmamos a coextensio ou ndo
coextensdo de duas ou mais coisas da mesma natureza, que coexistem,
ou 4 coexisiéncia ou ndo coexisténcia de coisas da mesma nalureza,
coextensas ou ndo coexlensas.
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65.2 — Vamos mostri-lo num exemplo dos mais simples.
Consideremos o teorema seguinte; -Duas reclas que interceptam

Segmentos proporcionais de duas outras convergentes, sio paralelas-.
Tomo duas rectas convergentes AC e BC.

£ D 5 v

[ 3

FlG. 0

Escolho uma extensio qualquer Cc, que marco sobre CA, e que
'omo para unidade. Tomo, em seguida, duas unidades a partir do
Ponto C e sobre a recta €A, determino o ponto D. Tomando quatro
Unidades sobre a mesma recta, determino o ponto F. Em seguida,
Yomando sucessivamente 3 e 6 unidades sobre a recta CH, determino os
Pontos Ee G. Os pontos D, F, E, G, limitam segmentos das rectas con-
Vergentes, que contém, a partir do ponto €, respectivamente 2, 4, 3 € 6
Unidades de extensdo linear.

Por uma série de raciocinios, que ndo precisamos expor neste
Momento, demonstra-se que se, na figura anterior, os segmentos das

Uas reclas convergenles sio proporcionais, isto é, se;

2+4 =346

35 duas rectas DE e FG sio paralelas. Notemos, porém, o seguinte facto:
Uma vez feita a demonstracio de que, na figura anterior, com a relagio
de proporcionalidade dos segmentos, coexiste a relagio de paralelismo
das rectas, que os interceptam, imediatamente julgamos o caso demons-
Wado para todas as outras figuras semelbante, isto €, concluimos que
sempre se dari a mesma relagiio de coexisténcia entre o paralelismo das
€ a proporcionalidade dos segmentos, Donde nos vem esta cer-

'€2a? Vem-nos do facto de sabermos que, na nossa demonstragio, ape-
Nos servimos daquelas intuigdes do nosso espirito, que se nos
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apresentam como sendo as tnicas cujo rigor absoluto ndo conseguimos
negar. Uma dessas intuicbes foi a de identidade de natureza entre as
coisas cujas relagbes determindmos. Que coisas foram essas? Foram as
unidades de exiensio, Cc, que tomidmos para ponto de partida. A nossa
intuicio de que estas unidades sdo todas da mesma natureza, e que da
mesma natureza serdo todas as outras unidades de extensio, de que, de
futuro, viermos a servir-nos, impde-se-nos como tendo o cardcter de
necessaria. Assim como sentimos que entre um peso € um cheiro, ndo
hi identidade de natureza, assim somos constrangidos a pensar que
entre uma extensdo linear e outra extensio linear hi, e haveri sempre,
essa identidade. Mas ndo foi esta a Gnica intui¢io de que nos servimos
na nossa demonstragiio; servimo-nos também da de coextensdo, em pri-
meiro lugar quando determindmos as unidades contidas em cada um
dos quatro segmentos das duas rectas convergentes, porque essas uni-
dades foram determinadas como tendo rigorosamente a4 mesma exten-
sio linear, e em segundo lugar, quando vimos que as duas rectas
passando pelos pontos D, E F, G, eram paralelas, isto €, estavam colo-
cadas uma em relagio 4 outra de forma tal, que entre elas se mantinha
sempre a mesma distdncia, isto &, que todas as perpendiculares tiradas
de uma para outra, tinham entre si relagdes de coextensdo. Além destas
duas intuigdes, servimo-nos também da de coexisténcia, quando verifi-
cimos que, com a relagio de proporcionalidade entre os segmentos,
coexistia o paralelismo das duas rectas que os interceptavam.

Assim, as Gnicas fnfiicoes, ou relagoes entre estados de consciéncia,
conbecidas por um dcto interno insusceptivel de decomposicdo, que
foram implicadas na nossa demonstragio geométrica, foram as de coex-
tensdo, coexisténcia e identidade de natureza. E foi por nos termos
apenas servido destas trés intuigdes, Gnicas que 4 nossa consciéncia
aparecem como rigorosas, que concluimos naturalmente que a relagiio
de coexisténcia encontrada, uma vez, entre duas relagdes geométricas
ou de espacgo, (a proporcionalidade dos segmentos, e o paralelismo das
rectas), se verificard sempre que sejam idénticas as unidades que tome-
mos (isto € que sejam também unidades de extensio linear).

Devemos lembrar que na anilise, que vimos de fazer, nos nido ocu-
pdmos da série de actos mentais, por meio dos quais verificimos, na
figura dada, que o paralelismo das rectas e a proporcionalidade dos
segmentos coexistem. Apenas quisemos frisar que esses actos mentais,
fossem eles quais fossem, apenas implicavam intuigdes de coextensio,
de coexisténcia e de identidade de natureza. E € porque estas intuigoes
sdo as (nicas que A nossa consciéncia aparecem como rigorosas, que a
conclusio, que uma vez atingimos, nos aparece como devendo ser a
mesma, sempre que forem idénticos os dados do problema, isto é, que
NOSs aparece COmMo Necessaria.

§ 66 — Quando as proposigies sio numéricas, e quando, como
acontece frequentemente no cilculo, a duragd@o é um dos elementos
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que entram no problema, parece que a coexisténcia nio pode ser
implicada nele, como parece nio o poder ser a coextensdo, quando a
Jorga ou o valor (este Gltimo caso diz-nos especialmente respeito),
fazem parte dos elementos cujas relagoes buscamos indirectamente
determinar por intermédio dos raciocinios matemdticos. Parece, por
1510, que podemos formular raciocinios matemiticos sem empregarmos
as intuicoes de coexisténcia e de coextensdo, e servindo-nos apenas da
simples intuigio de identidade de natureza entre os elementos compa-
rados

_Niu € assim. O que se di sio simples ilusdes, que resultam do
Caracter abstracto dos sinais numéricos ou algébricos. Estes sinais repre-
Sentam apenas unidades iguais, e grupos de unidades iguais, de qual-
quer ordem e natureza, e parecem assim ser absolutamente inde-
Pendentes do espago e do tempo. Na realidade ndo o sio. Se formos
©studi-las na sua origem, vemos que as unidades de tempo, de forga,

& valor, e de velocidades, que podem ser, e sdo indistintamente subs-
Utuidas pelos sinais algébricos nos problemas de natureza matemdtica,
4 que as suas relagoes dio origem, foram primeiro medidas e calcula-

Por meio de unidades iguais de espago.

A igualdade dos tempos conhece-se, ou verificando a igualdade dos
©Spagos percorridos por um movel que caminha a uma velocidade
“Onstante, ou pela queda de quantidades iguais de areia ou dgua, isto
.Es pela transformagiio do espago cheio em espago vazio. As unidades
1Buais de peso foram conhecidas por meio de uma alavanca de bragos
‘E'fli_lis (balanga). Os problemas de estitica e de dinimica nio foram pri-
Mitivamente resolvidos, sendo por meio da substituigio de quantidades

forgas por extensoes de linhas. Os valores comerciais 10 exXpressos
POr meio de unidades que eram e sido, na realidade, pesos definidos de
Metal; sdo, portanto, assim como as unidades de peso, redutiveis a uni-
dades de extensio linear. A temperatura é medida por meio de exten-
S0€s iguais tomadas sobre a coluna mercurial. Desta forma, e

Straindo do sentido que actualmente ligamos aos sinais algébricos, &
'E""qfnte que as unidades do cilculo, aplicadas a nido importa que
“Species de grandezas, substituem, na realidade, unidades de extensio
'n?arr e 2 ideia de coextensdo encontra-se, assim, no fundo de todos os
Fciocinios matemdticos.

O mesmo podemos dizer da ideia de coexisténcia. Os sinais algé-

COS, & mesmo numéricos, sio puramente representativos, ¢ podemos
Portanto consideri-los como tendo uma existéncia ficticia, absoluta-
?‘Emﬁ' independente de qualquer nogio de coexisténcia, que supoe
Orgosamente a existéncia real e simultinea de, pelo menos, duas coi-
Sas. Mas a isto pode responder-se o seguinte: uma de duas: no
Momento de fazermos qualquer raciocinio matemitico Ou Nos reportd-
Mos conscientemente is coisas representadas pelos sinais algébricos,
Que empregamos, e nesse caso as igualdades ou desigualdades afirma-
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das sdo aquelas, ou iguais dquelas, que foram precedentemente obser-
vadas entre coisas coexistentes, ou deixamos de pensar nas coisas
representadas e nos limitamos a considerar as relagdes entre os sinais
que empregamos, e nesle caso estes sinais t8m de coexistir perante a
nossa consciéneia, para que possamos determinar-lhes as relagbes
mutuas. De facto, os fendmenos de movimento e de sucessdo nio
podem ser tratados quantitativamente, sendo pela substituicio de gran-
dezas coexistentes a grandezas que niio o sdo. As grandezas relativas
de dois tempos, ndo sendo directamente compariveis, tém de ser indi-
rectamente determinadas comparando os espacos que atravessa um
ponteiro, durante os dois tempos, isto &, comparando grandezas coexis-
tentes.

Por conseguinte, e abstractamente, podemos considerar o cilculo
em geral, como um meio de comparar e de relacionar indirectamente
grandezas que ndo coexistem, ou ndo sio homogéneas, ou em gue se
dio estas duas coisas ao mesmo tempo, substituindo-as, em primeiro
lugar, por outras grandezas que coexistem € que sdo homogéneas, e
passando em seguida destas Gltimas para as grandezas originais.

§ 67.2 — Sem estendermos esta andlise, que nos levaria muito
longe, basta-nos fixar que os raciocinios matemdticos, usando e enca-
deando apenas as trés Gnicas intuigdes que a nossa organizagio mental
nos mostra terem um caricter de rigorosa precisio quantitativa, e nio
se servindo nunca de outras percepgdes e intuigoes, em volta das quais
gira, de resto, a maior parte da nossa actividade mental didria, mas cuja
imprecisio gquantitativa, e muitas vezes mesmo qualitativa, somos os
primeiros a conhecer, sio 0s (nicos que nos levam a conclusdes, cuja
rigorosa encadeacdo com as premissas postas, 0 nosso espirito ndo
chega sequer a poder negar.

O ideal da ciéncia em geral, e de cada ciéncia em especial, deveria
ser, por isto, o de conseguir dar a todas as suas proposicoes a forma
matemiitica. 56 entio, se os pontos de partida de cada raciocinio fos-
sem rigorosamente verificados, as conclustes da ciéncia poderiam atin-
gir aquela precisio, que permitiu a Leverrier!, pantindo da simples
observagio de certas perturbagbes na Orbita de Urano, descobrir, no
seu gabinete, que o sistema solar devia conter ainda um novo planeta,
cuja massa, velocidade e passagem num momento determinado, por
um ponto determinado da via lictea, pode anunciar com absoluto

rigor.

¥ Leverrier, Urbain fean Joseph (1811-1877). Astrdnomo francés que previu a existén-
cia do planeta Neptuno. Nasceu na Nomandia e estudou na Ecole Polytechnique interes-
sando-se pela quimica e pela astronomia tomando-se professor desta matéria naquela
Ezcola em 1937 e foi director do Observatdrio Astrondmico de Paris de 1854 a 1870 ¢
posteriormente de 1572 até 3 sua morte. A% suas teorfas e tibuas foram publicadas nos
volumes -1V & X-XIV dos <Annales de I Observatoire de Paris.,
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§ 68.2 — Os tratados modernos de economia matemitica nio
€mpregam apenas o método matemitico; servem-se muitas vezes do
: histérico, quando precisam prolongar no passado as experién-
clas do presente, do método indutivo em geral, do método estatistico,
do método dedutivo vulgar. S6 empregam o método matemitico,
Quando o julgam indispensivel. A escola matemitica nio se opiie, pois,
outras escolas, nem o método matemitico exclui os outros métodos;
fcrescenta-se a eles e nada mais’.

As obras de economia matemdtica nio se ocupam, de resto, apenas

EConomia pura; inserem estudos de economia aplicada, e a anilise
Matematica possivel, e até indispensavel, no campo abstracto da econo-
T2 pura, toma-se de uma aplicagio cada vez mais dificil 2 medida que
oS vamos aproximando do aspecto concreto dos fendmenos. Desen-
Volveremos mais tarde esta ideia. Por agora, desejamos apenas fixar
qUe a escola matemitica, levando a sua andlise do fenémeno econé-
MICo, no seu aspecto abstracto, a um ponto que ndo poderia atingir-se
€M 0s poderosos recursos da anilise algébrica, nio abandona por
forma alguma os outros métodos de investigacdo cientifica, antes os
“mprega continuamente, a lado do método matemitico. O proprio

dlras, cujo tratado de economia pura é quase inteiramente ocupado
Pela teoria matemitica do equilibrio econémico no caso da livre con-
corréncia absoluta, com pregos e coeficientes de fabricacio constantes,
®Studa nesse mesmo tratado, vérios pontos que ndo podem considerar-
€ como pertencendo 4 economia pura.

Pareto, no seu Cours publicado em 1896, dedica uma pequena
Parte do seu livro ao estudo da economia purd, e todo o resto a estu-
':!D? de economia aplicada (capitais, pessoas, moeda, capitais territo-
fais, Produgio, comércio, crises, etc.). No seu -Manuak, publicado hi
UM ano, o Gltimo e o mais objectivo dos tratados de economia matemé-
B4, dedica a maior parte a0 estudo da economia pura, como teoria
abstracta da ofelimidade na troca e na produgio, mas ainda assim ndo
abandona de todo a economia aplicada, dando-nos um estudo sobre a

“lagao, em que combina a matéria dos dois capitulos do livro 3.2

S€u Cours, com bastantes desenvolvimentos e alguns cortes, apre-
Séntando o problema por uma forma nova e original, um estudo sobre
95 Capitais territoriais e mobilidrios, terminando por um estudo sobre o

O econémico concreto, em que a chamada questio social é

iy com relevo e vigor, No apéndice do seu Manual, Pareto di-nos a
Onstracio matemitica da sua teoria da ofelimidade, mas ndo nos

+ Nem podia dar, sob forma matemdtica, a sua teoria da populagio, a

L :
5 Observe-se o tom maoderado e conciliador com que A. Osbrio se refere aos méto-
5 MAo-matemdticos, admitindo a complementaridade metodoltgica. Este capitule sobre
do métado matemdtico constitui indiscutivelmente uma das suas mais inte-

fessantes contribuigdes nesta obra.
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sua teoria sobre os capitais territoriais e mobilidrios, e as suas conclu-
soes sobre o fendmeno econdmico concreto. Quer dizer que todos
estes estudos foram por ele feitos e seguidos, sem o auxilio da anilise
matemiitica, que alids, no estado actual da ciéncia, nio pode ainda apli-
car-se-lhes a ndo ser num ou noutro ponto de detalhe, e apenas com o
auxilio dos processos logicos correntes, indutivos e dedutivos.

§ 692 — E no campo da economia pura que o método matemitico
encontra a causa e a possibilidade actual da sua aplicagio.

Vamos ver porqué.

No capitulo anterior vimos que a economia pura, como ciéncia abs-
tracta da ofelimidade, poderi e deverd abranger um dia o estudo de
todas as acgdes humanas, sob o ponto de vista das suas causas subjecti-
vas, mas gue, no estado actual da ciéncia, esse estudo tinha de limitar-
se 205 actos chamados de froca e de produgdo.

A economia pura é pois, por enquanto, a teoria abstracta da troca e
da producio consideradas sob o ponto de vista mais geral, como sim-
ples manifestactes da ofelimidade. Mas por ser uma ciéncia abstracta, a
economia pura nio deixa de ser uma ciéncia experimental. E 4 reali-
dade que vai buscar as suas premissas, e os principios gerais de que
parte, e sobre os quais assenta todas as suas dedugdes, sio simples
generalizaches dos factos reais, embora reduzidos pela abstracgio aos
seus elementos mais simples. Nio € a observagio que nos fornece o
tipo abstracto dos fendmenos da troca e da produgio, porque o mundo
dos factos reais ndo é feito de abstracgdes. Esses fendmenos aparecems-
nos, praticamente, enredados e embrulhados com muitos outros das
mais variadas espécies, e s6 pelo processo mental que nos permite
desagregar de um todo certas partes e estudd-las separadamente, pode-
mos chegar a isolar os elementos essenciais desses dois fendomenos,
para em seguida podermos procurar as suas relagdes e as uniformicda-
des ou leis que essas relagdes apresentam,

Nio € culpa do homem de cifncia que essas relagdes sejam desta
cu daquela natureza, nem na sua mio estd o alterd-las para lhes facili-
tar o estudo. Se o tipo dessas relagdes torna o seu estudo nito dificil,
a ciéncia pode lamenti-lo, porque melhor seria que esse estudo nio
apresentasse dificuldades, mas nio tem outra coisa a fazer sendo tratar
de vencé-las em vez de procurar oculti-las. Se, para as vencer, tiver de
empregar processos e métodos de dificil manejo, se tiver mesmo de
recorer a esse monstro do Apocalipse que se chama a matemdtica, nio
tem oulra coisa a fazer sendo aceitar os factos como eles sio, e estudar
o monstro antes de emitir voto sobre os fendémenos que deseja conhe-
cer; para fazer vinho de uvas € preciso ter uvas, o que nio impede que
se faca vinho com magas, péras, e até...com dgua; simplesmente & pre-
ciso distinguir o primeiro dos segundos.

§ 702 — Ora as relagoes entre os fendmenos econdmicos sio do
tipo geral das relagbes entre os fendomenos sociais, isto €, de mitua



A Matematica na Economia Pura: a Troca, Capitulo IV 85

dependéncia, e nio apenas de causa e efeito. As pessoas, que ndo fize-
Tm nunca o estudo das ciéncias naturais, tém dificuldade em conceber
outras relacdes entre os fendmenos, que nio sejam de causa e efeito. E
Natural que assim acontega. A relagio de causa e efeito vé-se se entre
08 fenbmenos A por um lado, e B € D por outro, existe essa relagio, &
ficil compreender que ela se traduz no facto de a existéncia de A fazer
Mascer B € D, e correlativamente, de o desaparecimento de B € D ser
devido ao desaparecimento de A. Mas quando entre A B € D existe
Uma relacio de mutua dependéncia ja ndo é facil segui-la com o pensa-
Mento. Sabe-se que A influi em B C e I3 mas cada um deste fenéme-
NOS por seu turno influi em A, e em cada um dos outros; € como estes
€Xercem por seu turno influéncia sobre os restantes, cada fendmeno
Vem a exercer influéncia sobre si mesmo. Tudo isto é vago, é impreciso
€ €14 muito longe da sedutora clareza das relagdes de causa e efeito.
180 influi também para que o espirito humano busque instintivamente
Crar entre os fenomenos relagdes de causa e efeito, que os tornam apa-
rentemente claros e compreensiveis, conquanto nos déem deles nogdes
€madas, que se afastam da realidade. $6 o estudo das ciéncias naturais
€Nsing que é preciso acautelar-se contra certas tentagoes: olhemos, por
exeémplo, uma estrela dupla; é formada por duas estrelas que se
Movem em tomo de um centro de gravidade comum; 0 movimento de
cada estrela estd rigorosamente em relagio com o da outra; mas nio
Pode dizer-se (pelo menos com o sentido habitual) que o movimento
Primeira estrela é a causa do movimento da segunda, ou que o
Movimento desta é a causa do movimento da primeira; entre os dois
Movimentos existe uma relacio de mutua dependéncia. A biologia ofe-
fece-nos um grande nimero de observagoes semelhantes: os centros
Nervosos trabalham porgue o coragio lhes envia sangue a cada pulsa-
(Ao, mas estas pulsagdes sdo por seu turno devidas 4 acgio de cenos
Cenlros nervosos; os pulmées trabalham porgue todos os outros orgdos
ham, mas nenhum destes trabalharia se os pulmées deixassem de
trabalhar,
§ 712 — Onde melhor se vé esta espécie de relagbes é entre os
fenémenos sociais, Quer comparemos as sociedades aos organismos
» como faz Spencert, quer a sistemas de pontos materiais, como
Propoe Pareto, certo é que o todo, que se chama uma sociedade,
Cxcede todos os outros em complexidade. As suas partes sio inumeri-
Veis, apresentam umas com as outras as mais variadas relagoes, e influen-

: Spencer, Herbert (1820-1903). Filésofo e clentista inglés, nascido no Midlands, exer-
:f'" notdvel influéncia no desenvolvimento de miltiplas dreas do conhecimenio
Urante o séc, XIX, designadamente na biologia, psicologia, sociologia e antropologia
def : um posicio geral evolucionista. Trabalhou nos caminhos de fermo e tomou-se
Subdeditor do Economist. Entre as suas obras déstaca-se «Social Statics (1850), Privciples
o Psychology. (1855), «First Principles- (1862), +Principles of Sociology» (1876-1896).
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ciam-se mutuamente por todas as formas possiveis. O progresso inte-
lectual modifica pouco a pouco as ciéncias, as industrias, a ane, a reli-
gido, os costumes, o direito e todas as mil formas da actividade social;
por seu turno as sucessivas transformagdes de cada uma destas activi-
dades, ao mesmo tempo que vio alterando cada uma das outras, vio
reagindo sobre o progresso intelectual, que parecendo ser a sua causa,
€ simultaneamente a sua consequéncia. As modificacdes graduais dos
sentimentos humanos, vio acompanhando sempre os sucessivos pro-
gressos da inteligéncia; ao mesmo tempo que exercem influéncia sobre
ela, sdo influenciados por ela; os efeitos sociais das sucessivas transfor-
magoes emocionais, sdo o inumerdveis como os gfeifos do desenvolvi-
mento intelectual; mas cada um desses efeitos se torna a causa de uma
nova transformagio emocional, que por seu umo, gera um novo gfeiio,
e assim sucessivamente. Entre as transformacgdes econdmicas hi igoal-
mente uma estreita relacio de miitua dependéncia.

§ 728 — Aproximemo-nos da realidade por meio de um exemplo
concreto: consideremos o facto da abertura de um novo caminho de
ferro. Se em primeiro lugar, quiséssemos seguir os antecedentes afasta-
dos do facto, ver-nos-famos imensamente embaracados: os progressos
intelectuais sucessivos que levaram a aplicagio da forca do vapor ds
locomotivas e d construgiio dos caminhos de ferro, desafiam qualquer
enumeragio. Examinemos alguns dos seus antecedentes proximos:
devemos colocar, em primeire lugar, as riquezas de toda a espécie, da
regido que o novo caminho de ferro vai servir, e portanto todas as cau-
sas que deram origem a essas riquezas. Se quiséssemos desfiar, uma a
uma, todas estas causas, jd ndo teriamos pequeno trabalho; todos os
factores econdmicos locais teriam de ser encarados: a populagdo, as
riquezas naturais, o desenvolvimento das industrias, os costumes, os
capitais de toda a espécie, etc...Além disso, cada um destes factores
teria de ser olhado, nio apenas em si, mas nas suas relagdes com os
factores econdmicos do mundo inteiro: se uma determinada regiio ndo
poder produzir sendo borracha, a empresa que se propunha construir
um caminho de ferro para servir essa regido, olhard, ndo apenas as
condigdes locais, mas também a situagido geral da borracha nos merca-
dos de todo o mundo, as suas aplicagbes actuais e o possivel desenvol-
vimento e aumento de cada uma delas, e as suas possiveis aplicagdes
futuras. Por aqui serd levada a estudar muitos aspectos do problema
econdmico universal, e cada um destes aspectos deverd assim colocar-
se entre os antecedentes (causas na linguagem vulgar) da construgio
do caminho de ferro, visto que dependeri em parte deles a construgio
do novo caminho de ferro. Mas nio dependeri apenas deles.

A maior ou menor disponibilidade de capitais exerceri também
influéncia, o que significa que a exercerio todos os factores, e ndo sdo
poucos, que tm influéncia no desenvolvimento ou na diminui¢io da
capitalizagio. As causas que influem na taxa média do juro entrario
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mbém em linha de conta: é evidente que, se os capitais encontrarem
facil colocagio, rendendo 6%, nenhuma empresa irdi empregi-los num
Cminho de ferro, de que se esperam apenas 5%; mas se a taxa média
de juro nio exceder 4%, a construgdo do caminho de ferro, que se cal-
cula render 5%, torna-se ji uma empresa tentadora. Entre os anteceden-
tes da construgio devemos ainda colocar o cardcter mais ou menos
tmpreendedor e aventureiro dos homens gue tentam a empresa; muita
Bente prefere colocar as suas economias em fundos do Estado ou
Papeis de grande garantia ¢ pequeno juro, a empregi-los em accoes de
€mpresas industriais de garantia inferior, mas podendo dar um juro
Muito alto; outras pessoas preferem o contririo. A empresa de constru-
¢30 do caminho de ferro terd tantas mais probabilidades de ir avante
quanto mais elevado for o nimero de individuos da 2. espécie, o que
qQuer dizer que entre os seus antecedentes ou causas, devemos também
Mencionar o caricter de certos individuos. O maior ou menor desen-
Volvimento local e mundial de todas as industrias acessorias — fabrica-
€40 de rails, travessas endurecidas, de miquinas, de tenders, de vagdes,
€ de tijolos, exploragio das carreiras de pedra, das minas de carvio, e
de ferro, — as facilidades ou dificuldades na importagio e no trans-
Porte de wodos estes materiais, a maior ou menor oferta, € portanto o
Custo, do trabalho, tudo devera ser pesado e medido, fazendo portanto
Parte dos antecedentes da construgio. Suptinhamos esta decidida, e
Comecada.
Vejamos os fendmenos a que di origem.
O aumento na importagio das madeiras de construcio, ou na
“Xploragio das matas, a exploragio das carreiras de pedra, das minas
carvio e de ferro ou sua importagio, serio a primeira consequén-
Cid; estes factos fazem nascer uma grande quantidade de empresas
SSpeciais e formam novas classes de operdrios — condutores, chau-
urs, colocadores de rails...etc.; por aqui influem na distribuigio do
trabalho e no custo dos saldrios, vindo assim a construgiio do caminho
ferro a alterar e modificar os factores, que tinhamos visto fazerem
Parte das suas causas. Acabada a construgio os fenémenos, a que ela
Cdusa, tornam-se mais numerosos e complicados: a organizagio de
todos os neg6cios € mais ou menos alterada: a facilidade de comunica-
Permite a cada um fazer por si, o que dantes era feito por procu-
fagio; estabeleceram-se agéncias onde anteriormente ndo realizariam
fenhum lucro; fazem-se vir as mercadorias das grandes casas produto-
ras afastadas, em lugar de as comprar nas casas de retalho proximas, e
Certos produtos consomem-se a distincias que, dantes, nunca pode-
fam vencer. A rapidez e a barateza dos transportes tendem a especiali-
“ar, mais do que nunca, as diversas industrias locais, e a restringir cada
tentro de produgio aos produtos que mais facilmente ai sio produzi-
. A rapidez da circulagio tende a igualar os pregos, e, em média, a
abaixi-los; poe os diversos artigos ao alcance daqueles, que, anterior-
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mente, ndo chegariam a poder compri-los; por aqui aumenta o bem
estar geral. Ao mesmo tempo, viaja-se mais; pessoas que dantes, ndo
sairiam da sua terra, percorrem o mundo, alargam os seus conhecimen-
tos, desenvolvem a sua inteligéncia, e modificam a sua maneira de sen-
tir. As cartas e as noticias chegam mais depressa; o pulso da nagio
bate mais ripido.

A literatura barata das livrarias dos caminhos de ferro, os anincios
nos carros, encontram novos meios de difusio; ambas facilitam novos
progressos. O organismo social tornou-se mais heterogéneo em conse-
quéncia de profissbes novas que nele aparecem, e muitas das antigas
ocupacoes especializaram-se e definiram-se; os pregos mudaram por
toda a parte; os que compram e os que vendem, alteraram mais ou
menos a forma dos seus neg6eios, isto €, todos sofreram qualquer influ-
€ncia nas suas acgoes, NOs Seus Pensamentos ou Nas sUas emogoes.

Numa palavra: a construgio do caminho de ferro, alterou as condi-
goes econtmicas e sociais do pais inteiro, e por seu intermédio, de todo
o mundo; o trabalho, as industrias, a capitalizacio, a taxa de juro, o
caricter e desenvolvimento do povo, tudo o que tinha sido a sua causa,
& por seu turno modificado pela sua reaccio. Entre todos estes fendme-
nos estabelece-se assim, por seu intermédio, uma relagdo de mitua
dependéncia em que nio & possivel destringar as causas, nem determi-
nar os gfeitos. Sabe-se que entre um grupo imenso de fendmenos existe
uma relagio tal que cada um deles depende de todos, e todos depen-
dem de cada um. Daqui se conclui que uma modificacio, trazida a
qualquer dos elementos deste sistema, que Pareto compara a um sis-
tema de pontos materiais, deve repercutir-se sobre todos os outros, e,
por seu intermédio, causar em si mesmo uma modificagio derivada,
que de novo se repercute, e assim sucessivamente, Entre os fendmenos
assim associados, di-se uma relacio de matua dependéncia.

§ 738 — A relacio de mitua dependéncia entre um grupo de fend-
menos A, B, C, D..pode ser quantitativa, qualitativa ou, em parte da
1.3, e em parte da 2.* espécie. E quantitativa quando a influéncia
mitua dos fendmenos se traduz por modificagdes na sua grandeza ou
quantidade; & gualitativa sempre que as acgbes ¢ reaccdes mituas
afectam a natureza dos fendmenos, sem que essa influéncia possa
reduzir-se a uma alteragiio quantitativa, No exemplo que demos, pode
considerar-se quantitativa a mitua influéncia que entre si exercem o
barateamento e a rapidez do trifego, e o desenvolvimento da importa-
cido e da exportacdo das localidades servidas pela linha férrea; mas nio
& possivel, no estado actual da ciéncia, ligar por meio de uma relagio
gquantitativa, a matua influéncia que liga o barateamento dos transpor-
tes com virias modificagdes no cardcter, nos hibitos, e no desenvolvi-
mento intelectual do povo; sabe-se que essa mitua influéncia existe: o
gosto pelas viagens desenvolver-se-d e trard consigo muitas consequén-
cias, mas nio & possivel, por enquanto, ligi-las entre si e com o baratea-
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mento das passagens por meio de relagoes quantitativas. Desta forma,
dlgumas das relagoes, que unem entre si todos os fendmenos ligados
Pela construgio do caminho de ferro, sio quantitativas, e como tais,
susceptiveis de medida, e outras sio simplesmente gualitatives.

£ O predominio desta Gltima espécie de relagbes nos fenémenos
S0CIAIs, junto com a sua imensa complexidade, que toma impossivel,
POr enquanto, a aplicagio do cilculo algébrico ao estudo dessas rela-
Coes. Poderio algum dia as relagoes qualitativas reduzir-se a simples
influéncia quantitativas, tornando assim possivel o estudo rigoroso de
todos os problemas sociologicos? E problema dificil de resolver no
estado actual da ciéncia.

A nbgio da mitua dependéncia vai permitir-nos precisar a nogio

equilibrio, a que ji fizemos referéncia no capitulo anterior, prepa-
fando-nos para, em seguida, vermos por que motivo & indispensivel o
€mprego do cileulo no estudo dos equilibrio econmicos.

§ 742 — No capitulo anterior definimos o equilibrio: «0 estado que
5€ manteria indefinitivamente, se nio houvesse nenhuma mudanga nas
EUH_S condi¢ctes-. E démos, a seguir, dois exemplos concretos dos casos
mais simples do equilibrio econdmico. Por meio das nogdes que vimos

desenvolver, podemos precisar esta ideia. Suponhamos que os fend-
Menos unidos entre si por uma relacio de mutua dependéncia sio A,

C, D, E.Como, por definigio, cada um destes fenomenos exerce
influéncia, directa ou indirectamente, quantitativa ou qualitativa, sobre

um dos outros, que por seu tumo a exercem sobre ele, podemos
COmparar o conjunto a um sistema de pontos materiais, influenciando-
¢ mutuamente. Cada um destes ponios é o centro de uma forga;
Quando, da sua acgio e reacgio mitua, resulta a imobilidade do sis-
'ema, diz-se de uma maneira geral que este esti em equilibrio. Da
Mesma forma definiremos um estado de equilibrio social ou econémico
quele em que os fendmenos conjugados 4, B, €, D, E..exercem entre
Sl uma acgio e reacgiio tais, que dessa mutua influéncia resulta a imobi-
!'z-ﬂi‘ﬁﬂ'du fenomeno total, isto &, resulta um estado que continuard
indefinitivamente o mesmo, enquanto ndo houver qualquer mudanga
nas condigoes ou forgas que o determinaram.

Hi uma forma de equilibrio, a que os matemiticos franceses cha-
Maram egquilibrio mével, e em que a imobilidade do agregado coexiste
€om o movimento das suas partes. O exemplo mais simples € o do
Pedo; no momento em que cai no solo, animam-no trés movimentos

los; o primeiro a desaparecer é o movimento horizontal sobre o
S0lo; o segundo é o movimento que se chama expressivamente o bai-
lado, depois destes dois movimentos terem desaparecidos, o pedo:
Parece imoével, e no entanio anima-o um movimento de rotagio bas-
fante ripido; o fodo ndo tem movimento em relagio ds coisas que o

iam, mas as suas parles conservam esse movimento, A este estado
chama-se um estado de equilibrio mével.
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Os equilibrios econdmicos e sociais sio deste tipo. Os fentmenos
entre si ligados por uma relagdo de matua dependéncia, podem conser-
var o seu movimento e a sua oscilagdo; basta, para que consideremos o
equilibrio atingido, que esses movimentos e essas oscilaghes se contra-
balancem, de forma a que o fenémeno total mantenha indefinidamente
um certo estado,

§ 75,2 — Reportemo-nos ao exemplo que démos no § 38.° do capi-
tulo anterior. E o caso mais simples da troca: dois individuos e duas
mercadorias, Vimos, nesse exemplo, que cada individuo atinge o equili-
brio quando os seus gostos ou desejos sio exactamente contrabalanga-
dos pelos obstdculos que se lhe opoem, de forma a que o individuo se
encontra num estado tal, que ele nio procurari sair enquanto nio
mudar gqualquer das condi¢tes do problema. O equilibrio de cada indi-
viduo € pois a consequéncia de uma relagio entre os seus gostos ou
desejos A, e os obsticulos B. Até aqui a mitua dependéncia & pouco
visivel; nada nos diz que os desgjos influam nos obstdculos, ou estes
nos primeiros. Mas onde comega a aparecer, ¢ quando olhamos, nao
apenas o equilibrio isolado de cada um dos individuos, mas o equili-
brio simultineo dos dois, isto &, o equilibrio na troca que eles realizam.
Aparece entdo, com a maior evidéncia, a mima influéncia entre os dois
equilibrios individuais. Ao seguir os debates sucessivos dos pregos e
das quantidades trocadas, vimos que cada um dos individuos podia
encontriar o equilibrio em viras posigdes, mas vimos também que,
enquanto qualquer dessas posigoes nio fosse simultaneamente de equi-
librio para o outro individuo, este nio permitia que o 1.7 se fixasse
nela. Comegimos, por exemplo, por ver que ao prego de 1 litro de
trigo por 1 de vinho, o 1.2 individuo atingia o equilibrio se conseguisse
trocar 50 dos seus litros de vinho, mas o 22 a este prego, atingia o
equilibrio cedendo apenas 30 e nio 50 litros do seu trigo. Quer dizer
que ao prego de 1 litro de vinho por 1 de tigo, a procura do trigo era
superior 4 oferta. O 1.2 individuo via-se obrigado a fazer a alta do
trigo, isto € a modificar o seu equilibrio, contentando-se com menos
algum trigo, e resignando-se a ceder proporcionalmente maior quanti-
dade de vinho. Qual a causa desta sua mudanca? Foi o facto do
2.9 individuo ndo querer fazer-lhe a vontade, isto &, foi porque o equili-
bric do 2.2 individuo se nio harmonizava com o seu. O equilibrio do
2.2 individuo causon pois uma modificacio no equilibrio do 1.2 Mas
esta modificagio tornou-se logo, por seu turno, a causa de uma outra
modificagio no equilibrio do 2.2 individuo. Vimos que, quando o
1.2 individuo faz a alta do trigo, isto &, se resigna a compri-lo mais
caro, 0 2.2 individuo, visto que as condighes mudam, muda também o
seu ponto de equilibrio. Ao prego de 1 por 1, nio cedia mais do que
30 litros do seu trigo. Mas quando o 1.7 individuo oferece comprar-lho
ao prego de 12 decilitros de vinho por 1 litro de trigo, ji lhe convém
ceder 35 litros.
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Quer dizer: 0 seu ponto de equilibrio foi reflexamente modificado
Pela alteragio que ele proprio tinha causado no equilibrio do 1.2 indi-
Viduo. A consequéncia tormou-se causa.

: Mas a reaccio continua. O 12 individuo ao modificar o seu equili-
O, esperava conseguir que a alteragio produzida no equilibrio do 2.2
fosse bastante para lhe permitir obter, ao novo prego, 45 litros de trigo,
O que o contentaria, isto é, estabeleceria um novo equilibrio entre os
S€Us gostos e os obsticulos. Mas vé que, muito embora tivesse modifi-
Cado o equilibrio do 2.¢ individuo, este ndo vai além da cedéncia de 35
10 de trigo. Transige por isso novamente, e faz ainda a alta do trigo,
feSignando-se, portanto, a um novo estado de equilibrio. Oferece com-
Prar o trigo, ao preco de 15 decilitros de vinho por 1 litro de trigo, e
Pﬁ""ﬂ Para conseguir o equilibrio a esse prego, 40 litros de trigo. Quer
dizer: o 22 individuo, que tinha sido causado pela primeira modifica-
o feita pelo 1.2 individuo, tormnou-se ainda a causa de uma nova
modificagio introduzida pelo 1.2 individuo no seu estado de equilibrio,
Ao novo prego, o 2.2 individuo oferece 45 litros de trigo, em vez de 40
que lhe pedem. O seu novo ponto de equilibrio torna a oferta superior
4 procura, Isso obriga-o a fazer a baixa do trigo, isto €, a modificar
dinda uma vez o estado de equilibric do 1.2 individuo, que por seu
Umo, reagiri sobre ele, e assim sucessivamente. Entre o equilibrio dos
individuos di-se pois uma acgiio e reacgio mituas, que pouco a
POUCo, no caso da livre concorréncia, conduzem ao equilibrio do sis-
tema, isto &, a0 equilibrio na troca que eles realizam. Hi, numa palavra,
ehire esses dois equilibrios uma relacdo nitida de mima dependéncia.

L por uma série de acgdes e reacgdes mituas que o equilibrio total
¢ dlingido. Este tltimo persiste enquanto os dois equilibrios individuais
Continuam; mas qualquer alteracio em um dos elementos destes, reper-
Cute-se imediatamente, por uma série de acgoes e reacgdes mituas, ¢
Vem assim a alterar o equilibrio total do sistema.

§ 762 — O caso de dois individuos trocando entre si duas Gnicas
Mercadorias, é evidentemente um caso ideal, sem a mais pequena reali-
dﬂd{: concreta. As pessoas que frocam entre si mercadorias, sio inume-
ﬁ""—‘ISE como inumeriveis sio as mercadorias trocadas. O equilibrio de
“ada individuo tem pois de estabelecer-se, nio apenas pela compara-

Interna de duas ofelimidades, mas sim pela de muitas: cada homem
Precisa de alimento, e de muitas espécies de alimentos, de vestudrio,

habitacio...etc. Por outro lado, o equilibrio geral na troca depende
d"f:' equilibrio simultineo de todos aqueles que trocam. E como as eon-

» que determinam o equilibric de cada individuo, influem pelo

nismo que indicimos, no equilibrio de todos os outros, que por
SeU o lhe retribuem essa influéncia, numa série de acgdes e reac-
Coes matuas, vemos que o equilibrio geral na troca, €, ao mesmo
'empo, a causa e a consequéncia dos diversos equilibrios individuais,
1810 €, liga-se a eles por uma relacio de miitua dependéncia.
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§ 77.2 — Nio & wdo ainda. Entre as coisas que se lrocam, umsa
parte pode ser usada mais de uma vez sem ser destruida: sdo os capi-
tais compreendendo, segundo a classificagio de Walras aceite por
Pareto, as lerras, as pessoas, e os capilais propriamente difos; oulra
parte & destruida com o primeiro uso, e compreende os objectos de
cONsSuMo e as matérias primas, que sio coisas malteriais, e 0s servigos
ou usos dos capitais, que sio quase sempre coisas imateriais, e gue
podem ser de duas espécies: servigos consumiveis, quando sio usados
directamente, e servigos produtores, quando sio usados para produzir
outras coisas. Por exemplo: um lavrador tem terras bastantes mas fal-
tam-lhe miquinas para as lavrar; froca mil metros quadrados da sua
terra por uma charrua, que lhe permite lavrar o resto; rocou um capital
por outro capital. Em seguida faz uma plantacio de trigo. No fim da
colheita reserva para si parte do trigo que lhe parece indispensavel
para seu sustento até i colheita seguinte, ¢ vé que lhe sobram por
exemplo, 10000 litros.

Troca dois mil por duas charruas e correspondentes juntas de bois:
rocou um objecto de consumo — o trigo — por um capital. Outra
parte do seu trigo troca-a por adubos com que espera fertilizar a sua
terra: trocou um objecto de consumo por uma matéria prima — O
adubo. Com outra parte do seu trigo compra o direito de abrir um
caminho através a propriedade de um vizinho: trocou um objecto de
consumo, pelo servigo consumivel da terra do vizinho. Com outra parie
do seu trigo paga virios trabalhadores que vém, no ano seguinte,
ajudi-lo na lavoura; trocou um objecto de consumo pelo servigo produ-
for dessas pessoas. Finalmente com a parte, que ainda lhe resta, com-
pra durante o ano, a carne, o leile, o vesiuirio e o calgado: trocou um
objecto de consumo por outros objectos de consumo. Numa palavra:
todas as mercadorias, em geral, compreendendo os capitais, os seus
servigos produtores, os seus servigos consumiveis, as matérias primas, €
os objectos de consumo, sio continuamente permutados entre si. (Este
servigo faz-se em geral por meio da moeda, da qual, por enquanto,
queremos abstrair).

Estas nogoes levam-nos a estudar o nosso lavrador sob um aspecto
novo para nds. O nosso homem troca o seu trigo por muitas coisas
muito diferentes; parte delas consome-as ele proprio: (alimentos, vestu-
drio, tabaco, servigo de criados, direito de passagem pela terra do vizi-
nhe, eic.); mas uma outra parte emprega-a na continuagio ou no
desenvolvimento da sua producdo (servigo das charruas que comprou,
dos trabalhadores a quem paga, adubos, sementes...etc.). 5do estas Glti-
mas coisas, dentre as que ele compra, que, combinadas com outras que
ele proprio possuia (servigo das suas terras, seu proprio trabalho...etc.).
lhe permitem a continuagio da sua industria. O lavrador ndo é pois
apenas um consumidor, exerce também a fungiio econdmica de combi-
nar os servicos de certos capitais de natureza varia, com certas maté-
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fas-primas, obtendo por essa combinagio um produto qualquer, que
10 nosso exemplo € trigo. Aos que desempenham esta fungio, cha-
Mam Walras e Pareto empresdrios; o lavrador € um empresario agricola,
tomo hi outros empresarios de comércio, empresirios fabris...etc. O
que nos importa fixar é que o nosso lavrador nio consome tudo
qQuanto compra; parte das coisas que adquire emprega-as na sua produ-

©. E portanto, a0 mesmo tempo, um consumidor de centas coisas, e
Um produtor de outras.

Como consumidor, ji desenvolvemos, no capitulo anterior, a
aneira como ele raciocina no acto da troca: supondo que tem na mao
Uma qualquer mercadoria, e que dela vai dando porgoes sucessivas, em

de outras porgoes sucessivas de outra mercadoria que vai rece-

ndo, convém-lhe continuar a troca enquanto um nove bocadinbo da
Mercadoria que recebe (exprimiremos isto por meio de um diferencial)
Valer para ele mais do que o bocadinbo da sua, que é obrigado a ceder
€M troca. Mas como a mercadoria que ele recebe, se lhe vai tornando
Cada vez menos preciosa, 4 medida que maior € a quantidade dela que
M possui, o que torna cada vez menor a ofelimidade dos novos bocadi-
08 sucessivos que vai recebendo, e, por outro lado, como cada vez
Mais preciosa se |he vai tornando a sua, 3 medida que diminui a quan-
lidade que dela possui, o que torna cada vez maior o sacrificio que lhe
CUSta a cedéncia de novos bocadinhos, chega um momento em que o
Que o individuo ganha em ofelimidade, obtendo uma nova pequena
POr¢io da mercadoria que recebe, é exactamente igual ao que perde
€m ofelimidade pela cedéncia da porcao da sua mercadoria que tem de

€m troca, Nesse ponto o consumidor pdra, porque, se continuasse a

» tomegaria a perder, visto que a ofelimidade que ia buscar pas-
Vi a ser menos intensa do que aquela que tinha de ceder.

Este & o seu ponto de equilibrio, em que os seus gostos, satisfeitos
Pela ofelimidade que ele ganha, sio exactamente contrabalangados
Pelos obstaculos, que sdo a causa da ofelimidade que ele perde.

O consumidor, no acto da troca, compara portanto apenas ofelimi-

‘f"—‘sr isto &, tendo na sua frente uma balanga em cujos pratos coloca
015 desejos diferentes, mas entre si relacionados de forma que,
Quando um aumenta, o outro diminui, vai tirando de um prato e pondo
0 outro, até que o fiel da balanga esteja ao centro. Ai pira, e
Enquanto as condi¢bes ndo mudarem, nenhum desejo sente de mudar.
Estd em equilibrio.

§ 782 — Até aqui temos aproximadamente andando em volta destas
Nocies. Mas temos agora de estender a nossa anilise.

Como consumidor, o nosso lavrador é-nos ji conhecido. Mas como
Produtor de trigo, isto ¢, como empresdrio agricola, que raciocinios
%erdo os seus, ao ter de ceder uma parte do seu produto? Certamente
Que na balanga da troca, continuard a pér no prato dos gostos 0s acrés-
Cimos de ofelimidade, isto &, de prazer, que lhe resultario da aquisigio
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das coisas que recebe em troca do seu trigo; mas no prato dos obsticu-
los nio pde decernto os sacrificios que lhe vai custando a cedéncia de
sucessivas porgoes de trigo, visto que, por hipotese, supusemos que ele
tinha posto de lado todo o trigo que lhe era preciso para seu consumo
até 4 colheita seguinte, o que quer dizer que o resto lhe nio & preciso
para coisa alguma, isto €, nenhum sacrificio faz deixando de o possuir.
Se aplicissemos ao produtor os principios que regulam a conduta do
simples consumidor, ndo tendo para ele nenhuma ofelimidade toda ou
parte da mercadoria que produz, nada perderia cedendo-a, e portanto
nacda deveria exigir em troca: o produtor devia dar os seus produtos.
Mas como a realidade nos mostra que assim ndo acontece, e as cién-
cias, mesmo abstractas, devem ser tiradas da realidade, temos de procu-
rar por outro lado os principio a que obedece o produtor, e em que
condighes se estabelece o seu equilibrio.

§ 79.2 — Notemos, em primeiro lugar, que o nosso lavrador, pard
obter a sua colheita de trigo gastou o servigo das suas terras, o servigo
dos seus capitais mobilidrios, e o servico de virias pessoas, incluindo a
sua; e empregou virias matérias primas como sementes, adubos...etc.

Cada uma destas coisas, que ele gaston na producio, representa um
sacrificio de ofelimidade sem parte directa, quando as coisas ou os ser-
vigos empregados eram directamente consumiveis, e em parte indi-
recto, quando essas coisas ou servigos ndo eram directamente
consumiveis, mas podiam servir para obter ofelimidades directas. E
claro portanto que o nosso lavrador, ao trocar o seu trigo, ndo se resig-
nard a obter por ele menos ofelimidades do que aqguelas a que renun-
ciou, por té-lo produzido. Se a isso se vir obrigado, por ndo encontrar
quem lho tome em tais condigbes, restringiri no ano seguinte a sua
produgio, e reduzi-la-i, sendo preciso, i quantidade indispensiavel para
seu proprio consumo, empregando nesse caso d4s matérias primas e ser-
vigos de que pode dispor, em qualquer outra espécie de produgdo. Ha
portanto um limite para aquém do qual, o produtor ndo poderi nunca
encontrar o equilibrio; esse limite é determinado pelo que chamaremos
«0 custo de produgio em ofelimidades..

E evidente que o produtor tentard por todas as formas obrigar os
consumidores a segui-los para além desse ponto, isto &, procurard
obter, em troca dos seus produtos, o maier nimero possivel de ofelimi-
dades, ou seja 0 miximo lucro. O éxito das suas tentativas dependerd
do estado econdmico em que ele viver. Se esse estado for de livre con-
corréncia, o produtor ndo conseguird nunca afastar-se muito do ponto
limite de equilibrio, em que o custo de produgio iguala o peco da
venda; se por acaso o consegue, vé imediatamente que outros produto-
res comegam empregando no fabrico do seu produto, os servigos pro-
dutores que tinham disponiveis ou aplicados em qualquer outra
empresa menos lucrativa. Essa afluéncia de concorrentes nio pode dei-
xar de determinar, pelo excesso da oferta, a baixa do prego do pro-
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duto, que, muitas vezes, vai mesmo além do ponto limite de equilibrio,
€m que esse preco iguala o custo da produgdo. Mas, quando isto acon-
lece, muitos produtores, que ndo podem perder, desaparecem; outros
m para outro lado os servigos produtores de que dispoe; desta
forma a oferta diminui, o preco sobe, e dé-se uma nova oscilagio com-
Pensadora. Assim, no estado de livre concorréncia, o equilibrio do pro-
'_dumr oscila continuamente em torno do ponto determinado pela
igualdade do custo de produgio e do prego de venda, ou termos nos-
%05 conhecido, do ponto em que o produtor recebe, em troca do seu
Produto, a mesma soma de ofelimidade que nele empregou. Se em vez
do estado de livre concorréncia, o produtor gozar um monopélio qual-
quer, ji o seu procedimento serd outro. O seu fim serd ainda e sempre,
- f{btﬁ‘“'}‘ﬁﬂ da maior soma de ofelimidades, traduzida no ganho da
Malor quantidade possivel de numeririo (padrio de valor); mas os
que empregara serdo diferentes.
ndo, dentro de certos limites, impor ao mercado a sua von-
tadf_? sem perigo de se ver imitado por outros, s6 se considerari em
“quilibrio no ponto em que, dadas todas as outras condigdes que
Podem influir no problema, o seu lucro for o maior possivel; é claro
9ue para isto ndo bastard elevar as cegas o pego do seu produto. Se o
» arriscar-se-ia a que ninguém lho comprasse, o que reduziria os
S€Us lucros a coisa alguma; o seu trabalho consistirdi em combinar o
Preco e as quantidades produzidas, de forma a conseguir para si, em
Gltima andlise, o médximo lucro traduzido na maior soma de numerdrio
g“,"h& Serd esta a condigdo que determinard o seu estado de equili-
brio, como produtor.
Quer, em todo o caso, o produtor viva num estado de livre concor-
Féncia, quer usufrua qualquer monopélio, certo é que as condigdes
Eminantes do seu equilibrio, como produtor ou empresdrio, se ndo
confundem com as que determinam o equilibrio do simples consumi-
dor, que di uma coisa em troca de outra, e que encontra o equilibrio
;;’nggmu. em que a ofelimidade que perde, iguala a ofelimidade que

§80.2 — Ora o nosso lavrador, era, como vimos, por um lado con-
Simidor de certos servigos consumiveis, e de certos objectos de con-
SUmo, e por outro, produtor de um objecto de consumo — o trigo.

O seu desejo serd, evidentemente, o de se satisfazer o mais possi-
vel, tanto como consumidor, como na sua qualidade de produtor. Mas
Omo as condigdes, a que obedece a satisfagio de consumidor, sio

crentes das que regulam a sua satisfagio como produtor, © nosso

&M procurard, tanto quanto possivel, satisfazé-las todas simultanea-
Mente,

Notari porém que, muito embora distintas, as condigtes do seu
“quilibrio, como consumidor e como produtor, ndo sio independentes
Umas das outras. Nota, por exemplo (e para isso ndo precisa possuir
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um cérebro de Newton) que quanto maior for o seu lucro final como
produtor, tanto maiores serio as suas satisfagdes como consumidor; se
no fim da colheita [he tiverem sobejado 10000 litros de trigo, o nosso
lavrador fumard tabaco bom e tanto quanto lhe apetega; vestir-se-4 com
boas fazendas e terd Optimo calgado; mas se no ano seguinte obtiver
apenas 5000 litros de trigo, e nido tiver mudado o preco deste, nem ©
dos outros artigos, o nosso homem passard a fumar menos e pior, nio
teri tdo bons fatos, e mudardi de sapateiro. Ora como o lucro da sua
produgiio dependerd evidentemente de todas as condigbes que deter-
minam o equilibrio por ele atingido como produtor (estado econdmico
de livre concorréncia ou de monopolio, prego de venda do seu pro-
duto, preco e quantidades dos servigos de todas as espécies emprega-
das na produgio, quantidades produzidas...etc.), € evidente que estas
condi¢oes exercem influéncia sobre as suas satisfagoes de consumidor,
isto &, contribuem para determinar o ponto de equilibrio em que, nesta
qualidade, se deterd. Mas, por outro lado, as satisfagdes que o nosso
homem experimentard, como consumidor, isto €, as condigdes que
determinam o seu equilibrio de consumidor, ndo deixario de exercer
influéncia sobre as condigdes da sua produgiio; quanto melhor ele se
alimentar, vestir, e tratar, isto &, quanto maior o nimero de certas ofeli-
midades consumir, tanto maior é a sua capacidade de trabalho produ-
tor; mas também é certo que quanto maior quantidade consumir, para
seu uso proprio, dos servigos de todas as espécies de que pode dispor,
tanto menor desenvolvimento poderd dar 4 sua produgdo: se uma parte
das suas terras as aplicar em jardim de recreio, de parte dos seus traba-
lhadores fizer criados e jardineiros, a sua produgio ressentir-se-a fatal-
mente; se, em vez de comprar charruas, comprar automoveis, pode ver
a sua produgio de todo paralisada. Desta forma, o nosso lavrador reco-
nhece que, se o produtor exerce influéncia sobre o consumidor, este
lhe paga na mesma moeda, e que para conseguir a maior soma de bem
estar compativel com as suas circunstiincias, isto €, um méximo de ofe-
limidade, tem de pdr o problema da sua maneira de viver (em termos
econOmicos: do seu equilibrio geral) de forma a atender simultanea-
mente, conciliando-as e combinando-as entre si, numa relagio de
mitua dependéncia, todas as condigfes que determinam o seu equili-
brio de consumidor e o seu equilibrio de produtor ou empresdrio,

§ B1.2 — Quer isto dizer: mesmo que consideremos, por abstracgio,
um individuo isolado de todos os outros, ndo € possivel resolver o pro-
blema econdmico da sua existéncia, sem entre si, combinar e ligar numa
relagio de mitua dependéncia, condigbes e fendmenos muito numero-
sos € variados: ofelimidade de todas as mercadorias consumidas por esse
individuo, quer como proprietirio, trabalhador ou capitalista, quer como
empresirio, quantidade, natureza e prego de todos os servigos produto-
res empregados por esse individuo, quando seja um empresirio...etc.
Como muitos destes factores siio, por seu tumo, a consequéncia de
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Oulros, o ndmero de elementos que teriamos de combinar, para obter
Uma imagem do equilibrio de um s6 individuo, seria tio grande que a
Propria linguagem wvulgar € a primeira a nio poder dar-nos dela uma
representacio exacta.

Deixando o nosso exemplo de um individuo isolado, tentemos dar
Uma ideia, embora vaga e incompleta, porque outra ndo & possivel dar
€om a linguagem wvulgar, das condigoes que determinam o equilibrio
€conémico geral na troca e na produgio.

§ 822 — Suponhamos um grande mercado, onde se compram e se
ve“@. isto €, se trocam entre si, por meio da moeda, todas aquelas
':’f’f-"jIHidades, que vimos no capitulo anterior, poderem dar origem aos
fenémenos da troca e da produgio, Gnicas de que nos ocuparemos no
Presente trabalho.

Comecemos por separar em grupos e definir com clareza as coisas
qUe se apresentardo neste mercado. E-nos indispensivel fazé-lo para

compreensdo, nido s6 deste, como dos capitulos seguintes. Adopta-
€mos a classificacio de Walras, aceite por Pareto.
5 coisas que se apresentam no mercado chamamos capitais e ren-
mentos, capitais sio todas as coisas ofelimas que duram, todas as
ESpécies de riqueza que se nio consomem, Ou Se CONSOMeM apenas
depois de um grande uso, numa palavra, que servem mais de uma vez,
UMa casa, um mével, etc.; os rendimentos sio os bens que nao sobrevi-
Véem aon primeiro uso que deles se faz: o pdo, a carne, etc. Os capitais
540 de trés espécies: terras, pessoas, e capitais mobilidrios.

As terras e as pessoas definem-se pela sua simples indicacdo; os

Capitais mobilidrios sdo todos 0s que ndo estdo incluidos em qualquer
S outras classes: as casas, os moveis, as miquinas, etc, Os rendimen-
fos sio de 3 espécies também: os objectos de consumo (alimentos, teci-
'_:105: objectos de vestudrio), as matérias primas da agricultura e da
Indistria (sementes, matérias téxteis,...) e os servigos dos capitais, desig-
Nando por esta expressio o uso de qualquer desses capitais; estes ser-
Vicos podem ser ainda de duas espécies: uns sao absorvidos, tais quais
©S capitais lhes diio origem, quer pelo consumo privado, quer piiblico;
40 o5 servicos consumiveds: (abrigo de uma casa, consultas de um
4dvogado ou de um médico, uso dos miveis e do vestudrio, uso dos
Parques e jardins...); outros sio transformados pela agricultura, pelo
“omércio, ou pela indstria, em rendimentos ou em capitais; s3o os ser-
VIgos produtores (a fecundidade da terra, o trabalho dos operirios, o
médquinas, instrumentos, aparelhos...etc.). .
m ver que, se hi coisas que sdo por forga capitais, e outras que
S40 por forca rendimentos, hd muitas que sio ou capitais ou rendimen-
tos, conforme o uso, que dela fizermos: as fdrvores que sdo capitais
quando sio abatidas para queimar; os animais que sio capitais quando
trabalham, dio leite ou ovos, e rendimentos quando sio mortos para
“Omer: um galo € um capital como pai de pintainhos, ou como objecto
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de vista; & um rendimento quando é servido no fim do jantar, Isto ndo
destrdi, porém, a distingdo entre capitais e rendimentos: os primeiros
s30 4s coisas que, ou por sua propria natureza, ou pelo destino gue thes
damaos, servem mais de uma vez; os segundos sdo as coisas que, por
um ou por outro motivo, nido sobreviveram ao uso que delas fazemos.
Aos servigos das terras chama Walras renda (rente), ao das pessoas tra-
balbo, e ao dos capitais mobilidrios proveito (profit).

Estas sio as coisas ofelimas que se apresentam no nosso grande
mercado. Precisamos agora dar nomes aos individuos que as trazem ao
mercado.

Walras chama proprietdrio de terras (propriétaire foncier) ao deten-
tor das terras; frabalbador (travaillheur) ao detentor das faculdades
pessoais; e capitalista (capitaliste) ao detentor dos capitais mobiliirios;
designa pelo seu nome de empresdrio (entrepreneur) um quano perso-
nagem, de que ji demos um exemplo, e cuja funcio especial é de alu-
gar a terra do proprietirio, as faculdades pessoais do trabalhador, e o
capital do capitalista para, em seguida, associar na agricultura, na
indastria, ou no comércio, os respectivos servigos produtores. E certo
gue, na realidade das coisas, uma mesma pessoa fisica pode acumular
duas ou trés destas fungdes, ou mesmo as quatro; mas nesse caso &
inegivel que acumulard virios papéis distintos. Sob o ponto de vista
exclusivamente cientifico, Walras separa assim esses papeis uns dos
outros, evitando o erro de certos economistas ingleses que identificam
o empresdrio e o capitalista, ou o de certos economistas franceses que
fazem do empresirio um simples trabalhador, encarregado da direccio
da empresa.

§ B3." — Postas estas bases, e conhecidas ndo s6 as espécies de
mercadorias que afluirdo ao nosso grande mercado ideal, mas também
as espécies de individuos que ai trario essas mercadorias, podemos
entrar no estudo do funcionamento desse mercado. Para isso, sempre
segundo Walras, devemos dividir o nosso grande mercado em duas
secgtes distintas. Uma delas € o mercado dos servigos. Nela encontra-
maos 0s proprietirios de terras, os trabalhadores, e os capitalistas, como
vendedores dos servigos que respectivamente possuem (renda, trabalho
e proveito), e como compradores, 0s empresirios, e 05 mesmos pro-
prietirio, trabalhadores e capitalistas, que os procurem como servigos
consumiveis,

A outra secgdo € o mercado dos produtos. Nela encontramos como
vendedores os empresirios, e como compradores: os proprietirios de
terra, os trabalhadores e os capitalistas, que procuram produtos para
seu consumo, € 05 mesmos empresirios que procuram matérias primas
para as suas empresas.

Fagamos agora uma hipdtese sobre as condigoes de funcionamento
do nosso grande mercado: suponhamos que nele existe a livre concor-
réncia absoluta, tanto para os servigos como para 0s produtos. Esta
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g‘pﬁtﬁ&. digamo-lo desde ji, nio corresponde 2 realidade concreta. De
€10 a livre concorréncia absoluta ndo existe, nem pode existir no
OmErcio internacional. Mas seguindo sempre o principio das aproxi-
Magoes sucessivas, que desenvolvemos no capitulo anterior, 0 nosso

Il € dar primeiro uma ideia abstracta e geral do fenémeno do equili-
” €condmico, para em seguida introduzir os elementos perturbado-
€3 Q’-EE dEsprezimo& na primeira aproximagio, e irmo-nos assim
Sucessivamente aproximando da realidade concreta. De resto, no pro-
PrO campo abstracto da economia pura, podemos também estudar o
£330 de, quer no mercado dos servigos quer no dos produtos, o regime
?e_r, €M parte de livre concorréncia, e em parte de monop6lio. Cournot
Ot 0 primeiro a estudar este Gltimo caso, que Walras também tratou, e
due Parero integrou definitivamente nas teorias gerais do equilibrio.
o conveniente proceder metodicamente, e antes de introduzir os
“Mmentos perturbadores que provém da existéncia dos monop6lios
:aturam e legais, estudar o equilibrio econémico num grande mercado,
M Que supomos reinar a livre concorréncia absoluta.

Suponhamos nesse grande mercado, cujos elementos e actores ji
08, todo o movimento parado, quer na sec¢io que chamimos o
?""“"G dos servigos, quer naquela a que chamdmos mercado dos pro-

“10s. Os actores estdo iméveis nos seus postos. Vamos pd-los em
Ir!"'f;:mtnm COmMoO um maestro poe em movimento a orquestra que
§ 842 — Suponhamos que 0 movimento comega na secgio de pro-

+ Nessa secgido vendem-se produtos, compreendendo matérias pri-
mm":f objectos de consumo. Quem vende sido apenas os empresirios; as
i ' primas sdo compradas pelos mesmos empresirios para poderem
Nbnuar as suas empresas; os objectos de consumo sio comprados
Pelos proprietirios de terras, trabalhadores e capitalistas, constituindo o
Blupo de consumidores. Vejamos o que se passa com uma qualquer das
Ofias que vém a esse mercado. Tomemos o trigo. O trigo esté,

Pvlﬂr exemplo, a 24 francos o hectolitro. Este prego pode ser , por exem-
Plo, o do encerramento do mercado anterior, ou qualquer outro; seja ele

r'D‘f O raciocinio que vai seguir-se € sempre o mesmo. Basta-nos
de que, ao ser posto em movimento o mercado, um certo nimero
dadimpimﬂ% agricolas, produtores de trigo, oferecem uma certa quanti-

de hectolitros de trigo a um dado preco. Seja esse preco o de 24
ANCos o hectolitro. Chama-se oferfa efectiva i oferta assim feita de uma
ﬁmdﬂd& determinada de qualquer mercadoria, a um prego determi-

0. A esta oferta responde um certo nimero de proprietirios de terras,

Irabalhadores e de capitalistas, pedindo uma dada quantidade de hec-
% de trigo a esse mesmo prego. Chama-se frocura efectivea, a esta
antidade pedica a um prego determinado.

Trés hipoteses podem dar-se, conforme a procura for igual, supe-
Ou inferior i ofenia.
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Primeira hipotese: Ao prego de 24 francos o hectolitro, a quanti-
dade pedida pelos consumidores € exactamente igual 3 oferecida pelos
empresirios. Todos os vendedores e todos os compradores encontram
exactamente a sua contra-partida em outros compradores e vendedo-
res. A troca realiza-se. Nenhum vendedor fica por satisfazer, e todos o8
compradores satisfazem os seus desejos. Ninguém tem pois motivo
para alterar o que esti. O prego de 24 francos mantém-se; o mercado
estaciona, estd em eguilibrio.

Segunda hipitese: Os consumidores, que precisam comprar trigo,
nio encontram a quantidade suficiente para satisfazer todos os seus
desejos, o que prova que a procura, ao prego de 24 francos, é superior
4 oferta a esse preco. Os que mais necessidade tém deste produto,
resignam-se a obté-lo por um prego mais elevado. Oferecem em voZ
alta comprar trigo a 25 francos o hectolitro. Fazem a alta deste pro-
duto.

Esta alta produz um duplo resultado: 1.2 os compradores que ainda
desejavam mais trigo a 24 francos, mas que ndo estio dispostos a pagi-
lo a 25, retitam do mercado; 2.° certos empresirios vendedores, que a0
preco de 24 francos, ndo tinham oferecido o seu trigo, porque nio
estavam dispostos a vendé-lo a esse prego, aparecem e oferecem-no 4
25. Desta forma, por um duplo motivo, reduz-se a diferenca que havia
entre a procura e a oferta do trigo. Se a igualdade se restabelece, a alta
péra ai. No caso contrdrio, a alta continua, e o trigo passa a ser cont
pracdo a 26, a 27, a 28 francos o hectolitro, até que apareca a igualdade
da procura e da oferta. Nesse momento di-se o estado estaciondrio ou
equilibrio do mercado.

Terceira hipotese: Nem todos os empresirios vendedores conse-
guem vender o seu trigo, ou ndo conseguem vendé-lo todo, a 24 fran-
C0s, O que prova que a oferta € superior d procura. Aqueles que podem
vendé-lo a 23 francos, ou que tém maior necessidade de o vender, ofe-
recem-no a este preco. Fazem a baixa do prego do trigo. O resultado €
também duplo: por um lado, a esse preco, uma parte dos que ofere-
ciam a 24 francos, retiram do mercado, porque ndo estio dispostos @
vender a 23, e dessa forma contribuem para diminuir a oferta; por
outro lado, consumidores que a 24 francos nio compravam ou compra-
vam pouco trigo, passam a pedir ou a pedir mais, quando o prego
desce para 23, e aumentam assim a procura. Por um duplo motivo
tende pois a desaparecer a diferenga entre a oferta e a procura. Se a
igualdade entre ambas aparece, o movimento da baixa pira. Senio,
continua até que essa igualdade se dé. Nesse momento o mercado esta-
ciona, estid em equilibrio.

Esta operagdo di-se simultaneamente sobre o milho, sobre a aveia,
sobre os tecidos, sobre as matérias primas da indastria e da agricultura,
numa palavra, sobre todos os artigos que aparecem no mercado dos
produtos. O estado de equilibrio deste mercado seria aquele em que
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Para todas as mercadorias que nele se trocam, se estabelecessem ao
MESMO tempo pregos correntes de equilibrio. Nesse caso todas as ope-
fagoes findariam, e o mercado fecharia em estado de equilibrio abso-
lutq, Veremos que este estado & teoricamente concebivel, mas
Praticamente irrealizivel,

§ 852 — Entremos agora na secgiio dos servigos.

Encontramos nela os proprietrios de terras, os trabalhadores, e os
CApitalistas, como vendedores, e os empresirios como compradores de
PEIVicos produtores, isto é renda (servigo de capital terra), de trabalbo
ffgg‘m do capital pessoal), e de proveito (servico dos capitais mobilii-

Ao lado dos empresirios que compram a renda, o trabalho, e o
Proveito, como servigos produtores, encontramos também, no mercado

Servicos, proprietirios de terra, trabalhadores, e capitalistas que
“Ompram a renda, o trabalho, e o proveito como servigos consumiveis.

O mecanismo do mercado dos servicos, & exactamente igual ao do
Mercado dos produtos. A um prego qualquer gritado ao acaso (este
1ermo ¢ tirado do que se faz nas Bolsas que sdo o tipo de mercados de
VT concorréncia), a procura efectiva de cada um dos servicos,
Yenda no mercado, pode ser superior, igual ou inferior d oferta efectiva

Mesmos servigos, Quando é superior, os compradores, por um
Thecanismo exactamente igual ao que detalhimos, ao tratar do mercado
. Produtos, fazem a alta dos precos dos servicos: quando € inferior,
5S40 og Proprietdrios, trabalhadores e capitalistas, vendedores, que
33*‘-'1'11 2 baixa do mesmo prego. O equilibrio di-se, quando, para cada

0, a procura iguala a oferta, e o prego nesse momento é prego
corrente de equilibrio,

Ao Preco em numerdrio do servico das terras, ou renda, assim
ﬁx““f‘“- chama Walras aluguer (fermage). Ao preco em numeririo do
SE1ViCo das pessoas, ou trabalho, chama saldrio (salaire).

A0 preco em numeririo do servigo dos capitais mobilidrios ou pro-
10, chama juro (interét).

Gragas 3 distingiio entre capitais e rendimentos e 4 concepcio de
Presirio, temos assim uma oferta e uma procura determinando um
PTeCo corrente dos produtos, e uma oferta e uma procura determinando
"M preco corrente dos SErvigos.

§ 860 — Depois de termos assim separado em duas secgdes o
OSSO mercado, vejamos que ligagoes hi entre ambas. ;
Em primeiro lugar vemos que tanto 05 empresirios como 0s consu-
ml"'k;""‘=S (proprietirios de terras, trabalhadores e capitalistas), andam
:':'mnllanmnte passando de uma secgio para outra. Os empresirios vio

S€CCi0 dos produtos e compram i novas matérias primas a outros
E:‘Pmrim, para continuarem na sua produgdo. Mas uma vez desem-
facados dos seus produtos, e possuindo ji matérias primas para reco-
Mecarem a sug laboragio, precisam vir ao mercado dos servigos

v
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comprar os servicos produtores, que precisam combinar com as maté-
rias primas para obterem novos produtos. Por outro lado, os consumi-
dores (proprietirios, trabalhadores e capitalistas) compram no mercado
dos produtos, os produtos do empresirio. Mas precisam logo vir a0
mercado dos servigos, ndo s6 para ai comprarem os servicos consumi-
veis, que precisam juntar aocs produtos que compraram, para a sua satis-
fagdo de consumidores, mas também para ai venderem os servigos que
possuem, sem o que ndo poderiam voltar a comprar novos pradutos €
novos servigos consumiveis. Entre as duas secgtes do nosso mercado
hd, pois, um vai-e-vem continuo dos mesmos individuos, Neste val-e-
vem continuo, todos os individuos sio impulsionados, como de resto
em todos os mais actos da sua vida, pelo desejo de obterem a maior
soma possivel de ofelimidades. Mas este fim Gnico e dltimo conseguem-
no os consumidores por uma forma, e os empresdrios por outra. Dagui
vem que o fim imediato de uns e de outros é muito diferente, e por iss0
todo o movimento do nosso mercado € impulsionado por duas espécies
de desejos muito diversos, conforme olhemos os consumidores ou oS
empresirios. Os consumidores regulam a sua procura de produtos e ser-
vigns consumiveis e a sua oferta de servigos consumiveis e produtores, 2
um preco dado, pela simples comparagio entre as ofelimidades que
perdem e as ofelimidades que ganham. Continuam a procura e a oferta,
isto &, a compra e a venda, enquanto, pelo processo que jd temos des-
crito, julgam que o seu lucro, obtendo uma nova pequena quantidade
da mercadoria que recebem, excede o prejuizo que lhes resulta da
cedéncia da quantidade equivalente (ao prego dado) da mercadoria que
dio em troca. E por isto que os consumidores, quando sdo detentores
de servigos produtores ou consumiveis, que, para eles, ndo tém ofelimi-
dade, oferecem esses servigos a todo o prego, isto €, estio prontos a
cedé-los mesmo em troca de poucas ofelimidades.

Mas a entidade empresirio ndo 1@ pela mesma cartilha, Compra ser-
vigos produtores e matérias primas, associa-os entre si, e em seguida vai
vender os seus produtos. Nio compara, nem pode comparar ofelimida-
des, porque, na maioria dos casos, nem os servigos produtores, nem 4s
matérias primas, nem os produtos da sua empresa, sio directamente
ofelimos para ele, ou, se o sio, ndo € toda a quantidade que deles pos-
sui. O que o empresirio compara € a sua despesa com a sua receita, € 0
custo dos servigos produtores e das matérias primas que comprou, com
o dos produtos que vai vender. E o seu fim & unicamente o maior
ganho possivel em numerdrio. E claro que a posse deste numeririo se
traduzird mais tarde, para ele, na aquisicio de virias ofelimidades direc-
tas. Mas com isso nada temos que ver. O empresirio acabou no
momento em que realizou a venda dos seus produtos. Quando em
seguida vai empregar todo ou pante do produto dessa venda na compra
de ofelimidades directas, para seu consumo, i ndo é o empresirio que
temos diante, E um consumidor como outro qualquer.
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Os fins imediatos do consumidor e do empresdrio produtor sio
POIS muito diversos. O primeiro compara ofelimidades, isto €, poe em
confronto as representacoes de duas sensagoes, entre as quais tem de
escolher, e inclina-se no sentido da mais desejivel, da mais ofelima. E
EI‘? Proprio que voluntariamente se aproxima do seu ponto de equili-

» Como consumidor, visto que lhe convém continuar a troca de uma
Mercadoria por outra, enquanto a ofelimidade que recebe & mais
Mensa do que aquela que deve ceder em troca; s6 pira, quando
Comecaria perdendo se continuasse, isto €, no ponto preciso em que

Iguais os acréscimos de ofelimidade ganhos e perdidos com a troca
da dltima porgio de mercadoria. E esse o ponto de equilibrio. O
empresirio ndo compara sensagoes, compara quantidades de numeri-
Fi; poe de um lado o que lhe custou em numerdrio o seu produto, e
do outro o preco ao qual o vende. Busca unicamente estabelecer entre
ambas essas quantidades a maior diferenca possivel.

Mas o mecanismo da livre concorréncia atira-o continuamente, bem
€0nira sua vontade, para o ponto limite do seu equilibrio de produtor,
€M que o custo de producdo iguala o preo de venda dos seus produ-
105. Quando, tendo em conta os pregos estabelecidos pela forma que
Indicimos, tanto no mercado dos servicos como no mercado dos pro-

utos, uma qualquer empresa di lucro, novos empresdrios afluem ime-
diatamente 3 essa espécie de produgio, e sucede, dessa forma, que os
Servicos produtores e as matérias-primas nela empregados, aumentam
de preco, visto o aumento da procura, o que faz aumentar o custo de
Producio, e, por outro lado, o prego de venda do produto diminui, em
consequéncia do aumento da sua oferta no mercado dos produtos.
forma, por uma dupla causa, tende a desaparecer a diferenca que
Separava o custo de produgio do prego de venda. Se o movimento
cka’-‘_-'-"&dD pela afluéncia de novos empresirios, passa além do ponto
limite, em que o custo de produgio iguala o preco da venda, e as
CMpresas daquela espécie come¢am dando prejuizo, uma parte dos
“Mmpresirios, ou por nido poder, ou por ndo querer, deixa de comprar
aquela espécie de servicos produtores e de matérias-primas, e de fabri-
Sr aquela espécie de produtos, o que faz, por um lado, diminuir a pro-
Cura de tais servigos produtores, e portanto baixar o seu prego, e por
9Ulro, aumentar o prego de venda dos produtos, pela diminuigio da
SUd oferta. Desta forma, o movimento de afluéncia dos empresirios,
que tinha determinado um movimento no sentido de igualar o prego de
CUSto a0 prego de venda, movimento que supusemos passar além do
Ponto limite, em que ambos esses pregos sdo iguais, é seguido de uma
MacGio que novamente tende a aproximar os empresirios desse ponto.

Mecanismo da livre concorréncia obriga, pois, o produtor a oscilar
continuamente em tomo desse ponto limite. Podemos assim consideri-

tomo o ponto de equilibrio do empresario produtor num regime de
livre concorréncia,
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§ 87.2 — Conhecidas as espécies de mercadorias que se apresentam
no nosso mercado, as classes de individuos que vém a esse mercado, o
que compram e o que vendem nas suas duas secgdes, os motivos
determinantes das suas acgoes, e as condigdes que determinam o seu
equilibrio, resta-nos ver a mitua influéncia que exercem uns sobre os
outros, para concluirmos que o problema do equilibrio do mercado
tem de pér-se de forma que simultaneamente se atenda a todas as con-
digdes que determinam o equilibrio de todos, e de cada um dos indivi-
duos, consumidores e produtores, que se apresentam nele.

Esta mata influéncia € indiscutivel, e basta olhar os factos, para
dela nio poder duvidar.

Todas as trocas, vendas e compras, a que nos temos referido, se
fazem por intermédio do servigo da moeda. Introduzimo-lo neste ins-
tante, apenas para facilitar a compreensio do que vamos dizer.

E com a moeda, que os proprietirios, trabalhadores e capitalistas
recebem no mercado dos servigos, pela venda dos seus servigos produ-
tores e consumiveis, que eles compram outros servigos consumiveis no
mesmo mercado, e vio ao mercado dos produtos comprar estes aos
empresirios; e & com a moeda que os empresirios recebem no mer-
cado dos produtos pela venda dos seus produtos, que eles compram,
no mesmo mercado, as matérias primas a oulros empresirios, e que
vio, em seguida, ao mercado dos servigos, comprar aos proprietirios,
trabalhadores e capitalistas, os servigos produtores de que precisam.
Desta forma € evidente que os consumidores dependem dos empresi-
rios, e estes dos primeiros. A mimua influéncia entre todas as condi-
goes, que determinam o equilibrio do mercado, é indiscutivel.

Um exemplo: supondo o mercado em equilibrio, tanto na secgio
dos produtos como na dos servigos, suponhamos que um determinado
produto se torna mais ofelimo do que era; por exemplo, por se lhe ter
descoberto uma aplicagio nova. A procura deste produto aumenta
imediatamente, o que, pelo mecanismo que descrevemos, faz subir o
prego. Daqui resulta imediatamente um perturbagiio geral no equili-
brio de todos os consumidores desse produto. Cada um deles tera de
reformar as suas condigoes de equilibrio (é claro que nos referimos a
estados de equilibrio sucessivos, que alids € indiferente supor separa-
dos por intervalos de uma hora ou de um ano), — visto que, ao dese-
jarem voltar a comprar o referido produto, j@ o nido encontrario ao
preco antigo, e terdo assim, ou de se resignar a consumir menor quan-
tidade desse produto, ou a fazer maiores sacrificios para a obter, isto
€, a sacrificarem um maior nimero das suas outras ofelimidades. Em
geral, adoptardo uma solugio intermédia, conforme i indicimos no
exemplo dos dois possuidores de trigo e vinho, que demos no capi-
tulo anterior; diminuirio, por um lado, a quantidade que pedem da
mercadoria encarecida, mas ndo tanto que s6 dela passem a consumir
menos, e de todas as outras continuem a consumir as mesmas quanti-
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?adﬁ; e€m geral diminuirio um pouco nos seus outros consumos, de

O a poderem empregar na compra da mercadoria encarecida, uma
Maior quantia. Numa palavra: modificario as quantidades que conso-
;;im dos outros produtos, duma parte dos quais, pelo menos, passa-
4 consumir menor quantidade. Daqui resultario logo mil
g“"sﬁmﬁncias. Em primeiro lugar, os empresirios produtores do pro-
t;g CUja procura aumentou, terio um lucro, e os empresirios produ-
di_)ﬁ outros produtos, cuja procura correlativamente diminui, terdo
UM prejuizo; os primeiros pensario em desenvolver o seu fabrico, e os
S¢gundos em restringi-lo, e alguns deles, em abandoni-lo ou substitui-
POr outro, O mercado dos servicos ressentir-se-d. Os servigos pro-
utares, empregados no fabrico do produto encarecido, terio maior
Procura, e té-la-io menor os empregados no fabrico dos produtos
depreciados,
Os primeiros aumentario de preco, e os segundos baixario, Os
€Mpresarios terdo portanto de reformar, por seu tumo, 4s suas equa-
fg—‘nﬁ de fabrico, visto terem-se modificado os pregos dos servigos que
d_e comprar. Virio de novo ao mercado dos produtos, trazendo
Quantidades diferentes de produtos, e procurando vendé-las a outros
&T‘?ﬂﬁ O mecanismo da livre concorréncia ird, pouco 4 pouco, resta-
ecendo um novo equilibric. Se o supusermos atingido, veremos que
todas as suas condigdes sdo diferentes do que eram no equilibrio ante-
flor. As equacoes do equilibrio dos consumidores sio outras, € outras
45 equacoes do equilibrio dos empresdrios. Uns e outros se encon-
':am E"IJ situagiio diferente daquela em que estavam, e tudo foi devido
Um simples aumento na ofelimidade, e portanto na procura de um
Produg,
- Poderiamos multiplicar os exemplos, e fazer ver que toda a pertur-
40 em uma qualquer das condigoes que determinam o equilibrio
gsml do mercado, se repercute sobre todas as outras, numa série de
0es € reacgoes mituas donde tende a resultar um novo estado de
eq“'?ihl‘lu diferente do primeiro.
Se quisermos, por isto, por o problema do equilibrio do mercado,
n:::“m C}E atender simultaneamente a todas as condicdes que influem
Movimentos e determinam o equilibrio de todos os individuos,
'0 produtores como consumidores, que vém a esse mercado. E tere-
MOS de atender, a0 mesmo tempo, 2 mitua influéncia que essas condi-
Exercem umas sobre as outras. .
Cﬂnguaa;n — Temos falado até aqui r.:lf_,' um mercado, !‘cgidn pela livre
s ITencia, Mz:us a conclusiio a que vimos chegar, seria exactamente a
mnc? e considerissemos um mercado em parte regido pela livre
el ITENcia, e em parte sujeito ao regime de monopélio, individual ou
€Clivo. O equilibrio final é sempre uma resultante da mitua depen-
in diﬁ:; de todas as condigdes que determinam os vérios equilibrios
uais, anto dos produtores como dos consumidores.
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Se em vez de um regime de livre concorréncia, estudarmos um
regime misto, de livre concorréncia para centos produtos, e de monopé-
lio para outros, teremos de substituir algumas das condicoes a que nos
referimos, por outras, que definam e traduzam os actos e os movimen-
tos dos monopolistas, que evidentemente ndo procederdo como os pro-
dutores sujeitos a livre concorréncia. Mas pdra aqui a diferenga. O
equilibrio final seri sempre determinado por todas as condigdes simulti-
neas dos diversos equilibrios individuais, e pela sua mitua influéncia. Se
quisermos, por isto, determinar aquele estado, teremos de atender
stmultaneamente a todas as suas condigbes determinantes, ¢ 4 sua reci-
proca influéncia e dependéncia.

§ 892 — E isto que s6 a légica e a linguagem matemdticas podem
conseguir. A logica vulgar nio pode acompanhar e seguir relagoes de
mutua dependéncia, nem determinar o estado final, delas resultante.
Mesmo que essas relagdes sejam das mais simples, o espirito humano,
desacompanhado dos meios que a anilise matemiditica poe ao seu dis-
por, pode apenas limitar-se a constatar a existéncia da mawa depen-
déncia, sem poder acompanhi-la nos movimentos e fenémenos, que
essa mitua dependéncia determina. A causa disto deve residir na pro-
pria constituicio do nosso espirito, que nos nio permite ter simultanea-
mente presentes, no campo da consciéncia, mais do que uma
impressio ou uma relacio entre impressdes. Para seguir mentalmente
relagoes de mitua dependéncia, ¢ poder formar a representacio do
fenémeno geral delas resultante, sem auxilio de processo diferentes dos
que fornece o raciocinio vulgar, seria preciso que a consciéncia
pudesse simullaneamente pensar e ter presentes, muitas relagoes e
fenémenos distintos, e ao mesmo tempo se ocupasse do efeito resul-
tante das suas acgdes e reacgdes matuas e simultineas,

As leis logicas do entendimento nio o permitem. E por isto que o
homem, que se vé obrigado a empregar o microscopio, o telescopio e
o telefone para alargar a esfera de acgio dos seus sentidos, se vé for-
¢ado a usar processos indirectos para alargar os seus meios de dedu-
¢do, conseguindo assim chegar a conclusbes e representagoes que,
pelos meios logicos vulgares, nunca conseguiria atingir,

Por isso criou as matemdticas puras, € por isso a elas tem de recor-
rer em tfantos casos; por isso tem de as empregar se quiser obter uma
representagio mental exacta e precisa dos fenémenos do equilibrio
economico e social. Simplesmente, no estado actual da ciéncia, a logica
matemitica permite-nos chegar a muitas conclusdes importantes no que
respeita ao equilibrio econdmico, ao passo que a sua aplicagio aos
equilibrios sociais nio pode, até hoje, fazer-se, pelos motivos que
vamos expor. Reportamo-nos ao Cours, de Pareto.

1.2 Podemos saber apenas que a mitua dependéncia existe: que a
presenga e as variagoes de A influem sobre B, €, D, etc.; que a pre-
senga e as variagdes de B influem sobre A, C, D, etc.
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2.2 Podemos, além disso, ter uma ideia das ligagdes e relacdes que
€Xistem entre A, B, ¢, D; saber, por exemplo, que quando A cresce, B
Ecresce, C cresce, ete. Noutros termos: podemos conhecer o sentido
gas variagoes de B, €, D, provocadas por uma variagio determinada
e A

3.2 Podemos, enfim, nio s6 conhecer o sentido das variagdes dos

elementos de um sistema, mas calcular-lhe exactamente a grandeza.

dos a este ponto, temos da mitua dependéncia dos fenomenos
4. B, C D, e do fenémeno geral dela resultante, um conhecimento
completo e perfeito.

A astronomia, para os movimentos do sistema solar, chegou a este
'erceiro estado. Para um grande nimero de estrelas maltiplas estd, por
ENquanto, no 22, esperando que novas observagdes permitam traduzir
€m cifras, as equagdes do movimento desses astros. Em mecinica, para
um sistema material, chegamos em geral, se os dados numéricos sio
suficientes, ao terceiro estado. A falta de dados numéricos, atingimos,
Pelo menos, o segundo,

A economia politica, antes da descoberta das doutrinas da escola
Mmatemdtica, tinha chegado ao primeiro estado, o que ji representava
Um grande progresso. Hoje mesmo, um grande nimero de economistas
m ainda uma ideia muito imperfeita da matua dependéncia dos fen6-
MENos econdmicos, que o panfleto de Bastial?, «Ce gu'on voit et qu'on
"€ voit pas., tem precisamente por fim por em evidéncia.

As novas doutrinas levaram a economia politica ao segundo grau de
Conhecimento. O sistema completo das equagoes do equilibrio, que
adiante daremos, nio se limita a elucidar-nos sobre a mutua dependén-
Ca dos fendomenos econdmicos; instrui-nos sobre o sentido das varia-

de outros, Mais ainda: segundo Pareto nos afirma no seu Cours,
©Stds equagtes mostram-nos o caminho que poderd levar-nos, quando
4 estatistica poder fornecer os dados numéricos necessdrios, ao terceiro
Brau de conhecimento, isto €, ao conhecimento completo e perfeito
fenémenos do equilibrio econémico.

Mas para a ciéncia social, nio passimos ainda além do primeiro
8ru, no nosso conhecimento. Sabemos que os fendmenos reagem uns
sobre os outros, e que o estado geral do agregado ¢ a resultante final

todas essas acgoes e reacgbes mituas, Mas, 20 passo que no campo
Puramente econ6mico, chegimos ji a determinar a natureza e sentido

cenas variagdes mutuamente relacionadas, o que nos permite chegar
A certas conclusdes importantes, a infinita multiplicidade e variedade
: ‘mfﬂ';ﬂﬂ sociais, que, por vezes, podem reduzir-se a relagdes quan-
Htativas, mas que, na grande maioria dos casos, se apresentam Como

” Bastiat, Claude Frédériz (1801-1850)Economista francés, nascido em Bayonne foi
um jornalista econfmico de mérito e um militante firme contra o estado intervencionista.
Tevel -Les Harmonies Economigues (18500,
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simples relagbes qualitativas, o que torna impossivel a sua sujeigio ao
cileulo, tem até hoje impedido as aplicagdes da matemdtica ao estudo
dos fendmenos sociais.

§ 91.2 — Quanto aos fendmenos do equilibrio econdmico, a aplica-
¢do da l6gica matemitica faz-se da maneira seguinte. Vimos que o
equilibrio era o estado resultante da mutua influéncia de um grande
niimero de condigdes muito diferentes. Pois muito bem: cada uma des-
tas condigdes & traduzida numa equagio, e temos assim, no sistema de
equagdes simultineas resultante, a solugao do problema. O valor das
varidiveis que satisfaca este sistema, satisfari ao mesmo tempo, todas as
condigdes que tém de ser atendidas.

No exemplo, que demos, de um mercado regido pela livre concor-
réncia, a5 condigdes que simultaneamente deviam ser satisfeitas para
que o mercado atingisse o equilibrio, isto € -um estado tal que continu-
aria indefinidamente o mesmo, enquanto niio houvesse alteracio nes-
sas condigoes., seriam de duas espécies.

1.2 Certas condigdes, por virtude das quais todos os consumidores,
isto &, todos os proprietdrios, trabalhadores, e capitalistas, se sentissem
satisfeitos, isto &, atingissem realmente nas trocas que fizessem, o ponto
que desejariam atingir. E claro que seria este o estado em que eles
desejariam continuar sempre, enquanto nio mudassem as condigdes
que ndo estava na sua mio modificar, isto €, enquanto subsistissem os
mesmos dados do problema. (pregos, quantidades existentes...etc.).

2.2 Centas condigbes que traduzissem a situagdo a que a quana enti-
dade do nosso mercado — o empresdrio — seria arrastada pelo meca-
nismo de livre concorréncia. Se esta situagio € a que deve resultar, em
Gltima andlise, do jogo das forgas da livre concorréncia, € claro que serd
ela a situagdo, -em que os empresirios continuario indefinidamente
enguanto ndo houver perurbacio nas forgas que lhe deram origem-, isto
&, seriio essas condigdes que determinario o equilibrio dos empresdrios.

Pondo simultaneamente as condigbes que definem o estado, em
que os consumidores desejardo indefinidamente continuar, e aquelas
que definirdo o estado em que os empresirios serio ambém indefini-
damente for¢ados a permanecer, e nio esquecendo que entre as pri-
meiras ¢ as segundas existe uma relagio de mita dependéncia, que
nos obriga a resolvé-las simultaneamente, teremos definido e condicio-
nado o estado geral que continuari indefinidamente o mesmo,
enquanto ndo mudarem as suas condigbes determinantes,

Teremos, numa palavra, fixado, por um sistema de equagdes simul-
tineas, o estado do equilibrio simultineo da troca e da produgio, num
regime de livre concomréncia.

O caminho serd exactamente o mesmo, se em vez do equilibrio
econdmico na livre concorréncia, quiser, 0s determind-lo no regime dos
monopélios, individuais ou colectivos, ou nos regimes mistos. 56 as
condigdes a por, variario de caso para caso,
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O equilibrio final serd sempre determinado pela resolugio simulti-
fea de todas essas condicoes.

56 matematicamente se podem pdr problemas desta espécie, e sO
malematicamente se pode ver quando sio ou nido determinados, e,
quando o ndo sejam, qual a forma de os tornar determinados.

€sta a principal razio que forga a recorrer ao cilculo.

§ 928 — E preciso fixar-se bem que o estado, que chamimos de
Equilibrio, e cujas condigtes determinaremos matematicamente, € ape-
M35 um estado limite, que tende sempre a estabelecer-se sob as acgoes
€ reacedes mituas dos gostos humanos e seus obsticulos, seja qual for
9 regime econémico, mas que nio chega nunca a ser atingido. Pode-
oS compari-lo ao estado de equilibrio das moléculas de dgua de um
lago, sobre o qual, a cada instante, deixdssemos cair uma peguena

fa. Antes de deixarmos cair a primeira, a dgua do lago oferece-nos
Uma superficie lisa como a de um espelho. As moléculas de dgua estio
M equilibrio. Quando a primeira pedra cai sobre a superficie da dgua,
formam-se nela uma série de vagas concéntricas, que pouco a pouco se
V40 transformando em pequenas rugas, até desaparecerem de todo, € a
48ua voltar 4 sua aquietagio primitiva. Aparentemente nenhuma dife-
'enca ha entre a nova posigio de equilibrio, e a primeira. Na realidade,
Uma parte, pelo menos, das moléculas da dgua ndo ocupa ji a sua
POsiCAo relativa anterior; foram deslocadas e fizeram, por seu turno,

slocar outras. O novo estado de equilibrio é consequéncia desta série

4ceOes e reacgdes mituas, Mas se antes de se ter dissipado a agita-
€40 causada pela queda da primeira pedra, deixarmos cair uma
S€Bunda, depois uma terceira, e assim sucessivamente, cada uma delas
€M pontos diferentes da superficie, imprimiremos 2 tona da dgua uma
48ltacio constante, em que as diversas ondas e rugas concéntricas cau-
Sadas ng superficie, ora se combinario, ora porio obsticulo umas is
Outras, conjugando-se ou anulando-se, tendendo cada uma delas a
desaparf-’c'ff. mas sendo antes disso, substituidas por outra, e assim
SUcessivamente, sem que o equilibrio da superficie do lago volte a
Poder restabelecer-se. Sem que pensemos em identificar os equilibrios
E“'—‘Fﬂﬁﬂﬁma com o da superficie do lago, porque as diferengas entre o0s
Primeiros e o segundo, sio miltiplas e profundas, podemos sob este
Simples ponto de vista, encontrar entre eles analogia. O equilibrio eco-
N6Mico é também um estado limite, que tenderia a estabelecer-se sob a
nfluéncia das acgdes e reacgdes mutuas das condigdes econdmicas
(como ¢ equilibrio da dgua sob a acgio da gravidade) se, a todo o ins-
1ante, n3o se dessem continuas perturbagoes nas suas condigdes deter-
Minantes, o que vai sempre impedindo o seu restabelecimento. Essas
Perturbagoes, por isso mesmo que sdo repetidas, (como repetidas supu-
Semos serem as pedras que caiam na superficie do lago), sobrevém
SeMmpre, quando ainda o efeito das anteriores se ndo apagou, isto &,
Quando ainda o equilibrio se ndo tinha chegado a estabelecer. Combi-
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nam assim a sua acgdo, com o efeito das perturbacdes anteriores, €
continuam a série de acgdes e reacgdes mituas, que tendem sempre
para o restabelecimento do equilibrio, sem alids nunca chegarem a
atingi-lo.

O equilibrio econdmico &, pois, um estado limite, em si mesmo
mutivel, em volta do qual oscilam continuamente os fenGmenos con-
cretos. E por isso que, no capitulo anterior, vimos que Pareto considera
o seu estudo como uma primeira aproximagio do fendmeno econéd-
mico, e fazendo dele o objecto da economia pura, reserva o estudo das
oscilagbes em tomo desse ponto e das perturbagtes que lhe dio causa,
para a economia aplicada.

A determinacdo matemitica das condigtes do equilibrio®, e o
estudo das suas acgdes e reacgdes mutuas, ndo nos daria, pois, ainda
que pudéssemos traduzir numericamente e resolver em seguida as res-
pectivas equagoes, a solugio pritica dos problemas econémicos, por-
que o equilibrio € um estado limite, € ndo um estado concreto. Mas 56
pelo estudo desse estado limite poderemos chegar a conhecer os diver-
sos estados concretos dos fendémenos econdmicos.

Vé-lo-emos claramente depois de postas as equagdes do equilibrio,
e de estudadas as mituas influéncias dos factores que elas traduzem.

¥ Para uma apresentagio e discussio deste problema, designadamente sobre a sua
exisiéncia, estabilidade e determinagiio, ver o tmbalho de Manuel Jacinto Nunes -Subsidios
pard a Historla do Equilibrio Gerak (1988),



CAPITULO V

CURVA DA UTILIDADE OU NECESSIDADE
TEOREMA DA SATISFACAO MAXIMA
TEORIA DA RARIDADE



Teoria de Walras

; ?93-'“ — A teoria matemdtica da rigqueza social, de Walras, assenta
'mE@men[E numa férmula que ele chamou -condigio de satisfagio
IMa-, e que & idéntica 4 que Jevons quase simultaneamente apre-
SENtou, e a que chamou -equagdo da troca's. Como ji frisimos, este
sﬂﬂmu-u dos dois sibios, que por completo ignoravam os trabalhos um
O outro, e que, quase ao mesmo tempo formularam a mesma proposi-
ﬁa,‘ qual se deduz todo o corpo das doutrina matemalicas em eco-
4, € um dos casos mais interessantes da historia da ciéncia.
. Aformula de Jevons e Walras, que vamos estudar, & de uma verdade
md“’f’-‘ﬁ‘"‘?h por ser uma verdade matemitica. Todos os economistas
Matemiticos se tém servido dela, e s6 nos Gltimos tempos, Vilfredo
areto tomegou seguindo um caminho novo no estudo da economia
Pura. Este novo caminho, que o professor Pareto segue, e que Edge-
Wur_th tinha entrevisto, permite chegar is equacoes fundamentais do
Cquilibrio econdmico, sem ter necessidade de recorrer 4 formula classica
Jevons ¢ Walras, e evitando talvez a Gnica objecgiio,a que esta for-
}nula pode dar origem, Esta objecgio digamo-lo desde ji, nio ataca a
Ormula ng seu rigor intrinseco, e consiste apenas em lembrar que a for-
Mula de Walras supde que o prazer ¢ uma quantidade, sem o demons-
- Foi o professor americano Irving Fischer quem a apresentou, A
OSSO ver, esta objecgio vale pouco, pelos motivos que exporemos.
Mo no entanto, que Vilfredo Pareto, no seu Manual, ndo segue ji o
de Walras para a dedugdo das equagdes fundamentais, dispen-
Sando assim a -condigdo de satisfagdo mdxima, em que no seu Cburs-
Publicado em 1896, tinha ainda assente todas as suas dedugdes. E inte-
Ie notar que o novo método de Pareto leva a resultados fundamen-
Imene idénticos acs de Walras, o que pode servir para demonstrar o
figor das dedugoes dos dois sibios, que por caminhos inteiramente dife-

" A primeira designagio ¢ mais clara uma vez que pode ser estabelecida para cada

tomado individualmente exprimindo a racionalidade do consumidor individual na

“.u Entre as quantidades desefadas dos bens (A) e (B) aos pregos cormentes e com as

Biisg dadas inicialmente, sem qualquer referéncia i troca, 3 um segundo agente
Processo de ajustamento,
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rentes, chegam exactamente ds mesmas conclusdes. Enire o antigo
método de Walras e o novo de Pareto, hi a mesma diferenca que & pos-
sivel encontrar entre o método que deriva a teoria da meciinica pura par-
tindo da forga como causa do movimento, e aquele que chega
exactamente is mesmas conclusdes fundamentais, dispensando a forga e
partindo do estudo do movimento em si. Walras partiu da forpa. Pareto
deixou a forga, e estudou apenas o movimenio. Ambos devem ter visto 2
verdade, porque ambos chegam enfim ac mesmo ponto.

Comegaremos pela concepgio de Walras generalizada pelo proprio
Pareto no seu -Cours. E fazemo-lo, porque essa concepgio € mais
compreensivel, e preparar-nos-i para melhor abranger o novo método
de Pareto. Comegaremos por estudar, no presente capitulo, -curva da
utilidade, de Walras, e o seu teorema fundamental que ele denominou
scondigdo de satisfacdo maximea.

§ 94 — Em linguagem ordindria dizemos, todos os dias, que a
necessidade que temos das coisas, ou a utilidade que as coisas ©m
para nos, diminui 4 medida que delas fazemos um maior consumo.
Quanto mais comemos, menos fome temos; quanto mais bebemos,
menos sede temos, pelo menos em geral, e salvas excepedes morbidas;
quanto maior € a quantidade que possuimos de chapéus e de botas,
menor € a nossa necessidade de um novo chapéu ou de um novo par
de botas; quantos mais cavalos temos na cocheira, tanto menos entusi-
asmo sentimos com a ideia de comprar um cavalo novo.

Temos aqui uma lei experimental, dentro da qual podem parecer
nio entrar certos casos particulares (certos doentes, certos colecciona-
dores, os avarentos, etc.), mas que, em geral, traduz rigorosamente um
dos aspectos da dinimica dos desejos humanos. Dos casos particulares
pode e deve a teoria geral fazer abstracgdo, o que nio impede que
esses casos devam ser tomados em conta sempre que se trate da reso-
lugido de qualquer problema concreto.

Pretendeu-se deduzir a lei, que vimos de referir, da de Fechner?,
segundo a qual a excitagio deve crescer segundo uma proporgio geo-
métrica, para que a sensagio possa crescer segundo uma proporgio
aritmética. Na realidade, conforme observa Pareto, entre as duas leis hd
apenas uma relagio de analogia, e ndo de identidade. De resto, a lei (7)
de Fechner afigura-se-nos de uma grande falta de rigor, com a sua pre-
tensdo de ser exactamente rigorosa, conquanto assente no mesmo facto
experimental de que Walras deduz a sua curva de utilidade.

* Fechner, Gustay Theodor (1801-1887). Cientista ¢ filosofo Alemdo, pioneiro nos
estudos de psicofisica nasceu em Gross -Slirehen, licenciou-se em biologia pela Universi-
dade de Leiprig em 1822, womando-se professor de fisica em 1834, Escreveu os -plemen-
tos de psicoffsica- (1860) sendo especialmente conhecido pela Lei, que 18m o seu nome ¢
segundo a qual a intensidade de uma sensagio ¢ proporcional ao logaritmo da intensi-
dade do estimulo.
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A lei do decrescimento das necessidades pode, em termos matemdi-
Cos, formular-se da seguinte maneira: -a intensidade da tltima neces-
Stdade satisfeita ¢ uma fungao decrescente da quantidade da

orig consumidea-, Sio estas fungoes que Walras representa geo-
Metficamente por meio de curvas, a que chama -curvas de wtilidade ou
da Necessidades.
ede da maneira seguinte: (fig. 1)

f

i

v IE 4

£

FiG. 1

Sejam dois eixos de coordenadas, um eixo vertical Og, e um hori-
iﬂntal Or. Sobre o primeiro Oq, tomo, a partir do ponto O, um certo
5._,:;& 'O € extensdes sucessivas, Oq', 9'q", q"q" ..., represeqtaqd? as

c38IVas unidades de uma qualquer mercadoria (B), que o individuo
'8ado pelo nimero (1), consumiria, numa certa unidade de tempo,

% livesse 4 sua disposigao. Chamaremos, por isto, a0 eixo Oq -eixo
uantidades.

3 z .
A panir de Jevons ¢ conhecida por curva de utilidade marginal,
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As diversas extenstes, Oq', q'q", 9"q" ..., que marcimos sobre esse
eixo, sio em nimero limitado, por isso que ndo hi mercadoria, de que
o homem possa consumir, numa dada unidade de tempo, nimero ili-
mitado de unidades; depois de consumir um certo niimero delas, pro-
duz-se a saciedade, e o homem cessa o consumo, que se lhe tornaria
doloroso, em vez de agradavel.

Antes, porém, de atingir a saciedade, é certo que todas as sucessi-
vas unidades consumidas da mercadoria (B) vdo tendo para o indivi-
duo (1) utilidades decrescentes, desde a primeira, que satisfaz
a necessidade mais urgente, até 4 altima, depois de cujo consumo
se produz a saciedade; trata-se de exprimir matematicamente este facto.

Se a mercadoria (B) se consome naturalmente por unidades, como
os moveis, as pecas de vestudrio, etc., tomo, sobre o segundo eixo Or,
e sobre paralelas a este eixo tiradas pelos pontos q’, q” ..., extensoes
OB, ., q', ", q"r" ... representando a utilidade para o individuo (1), de
cada uma das unidades de mercadoria correspondentes. Formo assim
os rectingulos OqRB,,, q'q"R"r", q"q""R""r",... e obtenho a curva
B, R'r"R"r"R™... Esta curva é descontinua. Se a mercadoria (B) fosse, a0
coniririo, susceptivel de ser consumida por quantidades infinitamente
pequenas, como os alimentos, a utilidade decresceria, nio somente de
uma unidade de mercadoria para a seguinte, mas da primeira 4 Gltima
fraccdio de cada unidade. Neste caso a curva descontinua
B, ,Rr"R"r"R™, transformar-se-ia na curva continua B, ,r"r"... Supore-
mos que isto se di sempre. Mesmo quando se trata de mercadorias 50
susceptiveis de serem consumidas por unidades, & preciso nio esque-
cer que, em economia politica, s6 estudamos médias e grandes nime-
ros, e neste caso podemos sempre supor que as quantidades crescem
por graus insensiveis e continuos. E certo que cada individuo compra
um par de botas de cada vez, e nio uma fracgiio de bota. Mas quando
se trate do consumo de um pais, € evidente que tanto podemos afirmar
que o consumo de botas aumenta ou diminui insensivelmente, como
podemos afirmé-lo do trigo ou de qualquer outra mercadoria suscepti-
vel de se consumir por pequenas parcelas. A curva continua B, r'r"f,,
¢ pois a curva da utilidade ou necessidade da mercadoria (B) para 0
individuo (1).

Pelo mesmo processo construiremos a curva o, o'aa,, (fig. 2) que
seria a curva de utilidade ou necessidade da mercadoria (A) para ©
mesmo individuo (1). Propositadamente lhe demos uma forma
um pouco diferente da da curva de utilidade da mercadoria (B), unica-
mente para lembrar que as curvas de utilidade variam para cada merca-
doria e para cada individuo, conquanto a sua forma geral seja andloga,
por isso que todas elas sio apenas a tradugio geométrica deste facto
experimental: que as intensidades da utilidade sio decrescentes, desde
a utilidade da primeira unidade ou fracgdo de unidade, até a utilidade
da altima unidade ou fracgio de unidade consumidas.
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FG. 2

§ 952 — Chamando utilidade efectiva* a soma total das necessida-
des Satisfeitas pelo consumo de uma dada quantidade de mercadoria,
S curvag ﬂ.:ﬂq_. € @, , sdo curvas de utilidade efectiva das IHEI'C?\('{?*
7as (B) e (A) para o individuo (1). Supondo, por exemplo, que o indi-
‘*’H:!uu (1) consome um certo namero de unidades, ou fracgdes de
“Nidade, da mercadoria (B), representadas pela extensdo Oq,, (fig. 1), a
Wilidade efectiva que de ai lhe resultou, isto &, a soma total de necessi-

que ele satisfaz com esse consumo, é igual 4 soma dos produtos
dﬁ.l €ada unidade oy frac¢io de unidade da mercadoria consumida, pela
Utilidadle resultante do seu consumo. Assim, a utilidade efectiva, vesul-
fnte do consumo de Oq,, seria dada pela drea Og,pp, ;. _
T de melhor ¢ visivel esta proposicio, para quem ndo estiver -
‘Arizado com 4 nogio de integral — limite da soma de nimero infinita-
Mente grande de quantidades infinitamente pequenas — & no caso de

]
Esta ROCAD comesponde 4 nogdo jevoniana e actual de utilidade toeal.
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se tratar da curva descontinua B, R't"R’rR". Suponhamos que, de
facto, o individuo (1) tinha consumido as trés unidades de (B) Oq/,
q'q", q"q". O rectingulo OqR'B, ,, representava a utilidade efectiva que
lhe tinha resultado do consumo da primeira unidade de mercadoria,
visto ser igual ao produto dessa unidade pela uiilidade resultante do
seu consumo. O rectingulo q'q"R"r" representava a mesma utilidade
efectiva para a segunda unidade consumida, e o rectingulo q"g"R"r™
para a terceira. A soma dos trés, dava de facto a soma total das utilida-
des resultantes para o individuo (1) do consumo de Og" de (B).

Passando novamente para o caso da curva continua B, B, ,, vemos
que a drea Oq,pP,, € a soma de um nimero infinitamente grande de
rectingulos infinitamente pequenos, cada um dos quais tem por lados,
sobre o eixo vertical os acréscimos infinitamente pequenos de merca-
doria consumida, isto &, os sucessivos incrementos de mercadoria (B)
que o individuo (1) foi consumindo sucessivamente desde o ponto O
até q,, e sobre as paralelas tiradas por cada um desses pontos ao eixo
horizontal, as intensidades das utilidades correspondentes. A estas
intensidades chama Walras raridades. A drea Oq,pP, ,, representando a
utilidade efectiva resultante do consumo de Og,,, € pois a soma de um
nimero infinitamente grande de rectingulos infinitamente pequenos,
cada um dos quais tem por um dos lados um acréscimo diferencial da
quantidade consumida, e por outro a raridade correspondente a esse
acréscimo, isto &, a intensidade da utilidade proveniente do seu con-
Sumo.

Analiticamente, sendo dadas as utilidades efectivas em funcio das
quantidades consumidas pelas equagoes :

u,=d,, (@
(1)
Uy, =By, ()

as raridades sé-lo-iam pelas derivadas
=9, @
f, =D, (@)

ou, ao contririo, sendo dadas as raridades em fungio das quantidades
consumidas pelas equagoes

rl.l = ':Pl.l {q}
(2)
Tha ™ Pra (q)
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as utilidades efectivas sé-lo-ia pelos integrais definidos de 0 a g

u,, = jz%.j (gdg

q (3)
Up, = J P (g)dq

Teriamos assim, em geral, para a utilidade e para a raridade, as
EXpressoes equivalentes:

u-m{qJ-Iqm {qidq
r=®'(g) =9 (q)

Desta a forma das curvas B, B, , e o0, (fig. 1 e 2) dio, ou as utili-
dades efectivas representadas pelas dreas, ou as raridades representadas
Pelas abcissas, umas ou outras em fungio das quantidades consumidas
fepresentadas pelas ordenadas. Por isso Walras lhes chama indiferente-
mente curvas da utilidade efectiva em fungdo da quantidade consu-
mida, ou curvas da raridade em fungdo da quantidade consumida.

No caso do consumo de Og,, a utilidade efectiva era dada pela
drea Oq,pB, ,; a raridade era dada pela extensio g p. .

§ 96.2 — Posto isto, vamos ver como Walras tira do estudo das cur-
vas da utilidade, o seu teorema que ele denomina -condigdo de satisfa-
§40 mdxima e em que assenta toda a sua teoria da troca, e pode por
1850 dizer-se, toda a sua economia pura.

_Suponhamos que as duas curvas B, o1 € 04,04, Sd0 as curvas da
fridade das duas mercadorias (B) e (A), para o individuo (1).

Essas duas curvas exprimem-se analiticamente, como dissemos,

Pelas duas equagoes;

r: 0y ¢a.l (q-)
Ty = Pu (@)

Suponhamos agora que o nosso individuo, possuindo a quantidade
b da mercadoria (B), e nio possuindo a mercadoria (A), vem ao
Mercado para trocar uma parte da que possui por uma certa quanti-
dade da outra, Vejamos que quantidade pedird de (A), supondo dado
UM prego qualquer da mercadoria (A) na mercadoria (B), isto &, fixado
@ Nimero de unidades de (B) que correntemente se trocam no mer-
€ado por uma unidade de (A).
a forma das curvas de uiilidade e as propriedades que lhes
i , 40 construi-las, se o nosso homem guardasse as suas qy,
Unidades de (B) para as consumir todas, satisfaria uma soma total de
£ idades representadas pela drea Oq,pP,, (fig. 1). Ndo é isto que
tm © nosso individuo, porque, em geral, poderd satisfazer uma soma
ol superior de necessidades, nio consumindo senio uma parte da
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sua mercadoria, e trocando o resto por uma certa quantidade da merca-
doria (A), ao prego comente. 5, por exemplo, ao prego de p, de (A)
em (B) guarda apenas y unidades de (B), representadas pela extensio
Oy (fig. 1) e troca o resto, a que chamaremos a sua oferta de (B):

O,=g,—¥

e que € representada pela extensdo yqg,, (fig. 1), por d,, que chamare-
mos a sua procura de (A) e que representaremos pela extensio Od,
(fig. 2), conseguiri satisfazer uma soma total de necessidades represen-
tada pelas duas dreas Oypp,, e Od,oq, ,, soma que pode ser superior 4
irea OqypP,, (fig. 1). Supondo que ele opera a troca, de forma a satis-
fazer o maior nimero possivel de necessidades, é certo que, sendo o
preco p,, a sua procura de (A) d, serd determinada pela condigio de
ser miixima a soma das duas superficies Oyff,, e Od,aa, . Quando
esta soma for o maior possivel, o individuo (1) teria obtido, pela troca,
4 maior soma possivel de utilidade, terd em suma, atingido a -satisfagdo
médxime, compativel com os dados do problema que sio as curvas de
utilidade das duas mercadorias, o preco de (A) em (B), e a quantidade
possuida por ele da mercadoria (B).

Esta condigdo verifica-se, demonstra-o Walras, quando a relagio
entre as raridades r,; e r,, das duas Gltimas parcelas de mercadoria,
que ficam em poder do individuo depois da troca, € igual ao prego p,
da mercadoria que ele procura,

E esta a -condi¢io de satisfacio mixima- de Walras, a que Jevons
chamou -equagido de troca.. Todas as conclusdes da escola matematica
até hi pouco tempo, dependiam deste teorema. 56 agora comega a
entrever-s¢ um novo caminho que leva ao mesmo fim, sem ser neces-
sdrio partir dele, o que alids ndo exclui que se siga o caminho antigo.

§ 978 — Vamos dar a demonstragiio que Walras apresenta do seu
teorema. Mas para isso precisamos previamente fixar certas relagoes
simples entre a procura, a oferta, e o prego de qualquer mercadoria,
relaghes que ainda nos ndo sdo conhecidas, e que nos sio precisas
para demonstrar o teorema da satisfagio mixima.

Figuremos um mercado no qual se apresentam, de um lado, indi-
viduos que possuem a mercadoria (A), e que estio dispostos a ceder
dela uma parte para obter a mercadoria (B), e, por outro lado, indivi-
duos que possuem a mercadoria (B) e que estio dispostos a ceder
dela uma parte, para obter a mercadoria (A). Como é preciso uma
base qualquer sobre a qual comecem a efectuar-se as trocas, supore-
mos que um individuo qualquer oferece ceder n unidades de (B) por
m unidades de (A), conforme, por exemplo, o curso do mercado
anterior,

Chama-se prego de (B) em (A), ao nimero de unidades de (A)
dadas em troca de uma unidade de (B), ou mais geralmente, i relagio
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inversa das quantidades de mercadoria trocadas. Se n unidades de (B)
€ trocam contra m unidades de (A), o prego de (B) &

py= @

~ Tanto faz definir o prego pela primeira, como pela segunda forma que
%ﬁditdmos. Realmente, se m unidades de (A) se trocam contra n de (B),
7 unidades de (A) trocam-se contra uma unidade de (B). Portanto a for-
mula (4) define o prego de (B) como sendo o namero de unidades de (A)
em troca de uma unidade de (B). Mas, ao mesmo tempo, essa for-

mula mostra que o prego de (B) em (A) € igual i relagio entre o niimero
de unidades de (A) e o niimero de unidades de (B) trocadas entre si, isto
€, 4 relagdo inversa das quantidades das mercadorias trocadas. As duas
ighes sdo pois uma s6, e s0 diferem pelas palavras que empregam.

Pelas mesmas razdes, temos que o preco do (A) em (B) é:

P ™ 5)

Combinando (4) e (5) vemos que:

B=p ©)

Portanto:

Os pregos de duas mercadorias wma na outra sao reciprocos entre si.

Se (A) fosse a aveia e (B) o trigo, e se um individuo trocasse 5 litros
de trigo por 10 litros de aveia, o prego do trigo em aveia seria 2, e
Preco da aveia em trigo seria 1 .

Em toda a troca hi uma dupla venda, uma dupla compra, € um
duplo preco.

Supondo fixados os pregos p, e p, chamemos o, a0 nimero de uni-

" de (A) efectivamente oferecidas por um portador dessa mercado-

Ma, contra d,, nimero de unidades de (B) por ele efectivamente
Pedidas em troca. Por virtude da definigio que demos de pregos:

0}
Py = E‘
0u seja
o, =d,p, @

Com efeito dizer que um portador de aveia pede 100 litros de trigo,
40 prego de 2 litros de trigo por 1 de aveia, € o mesmo que dizer que
200 litros da sua aveia.
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Pelo mesmo raciocinio, e designando por o, a ofenta efectiva de (B)
feita por um portador dessa mercadoria, e por d, a sua procura de (A),
temos

9, = dp, ®

Da mesma forma dizer que um individuo oferece uma quantidade
de (A) o, ao preco de p,, & dizer que pede em troca uma quantidade
de (B) d, igual a o p,. Por exemplo, dizer que um individuo oferece 150
litros de aveia ao prego de 1 em trigo € o mesmo que dizer que pede,
em troca, 75 litros de trigo. Portanto:

op,=dy &)
E pela mesma razio,
o.p, =d, (10

Daqui se conclui que:

<A procura ou a oferta efectivas de uma mercadoria contra outra
sdo iguaits d oferta ow d procura efectivas desta outra, multiplicadas pelo
sen prego na primeira..

Finalmente, multiplicando as duas equagdes (9) e (10) temos:

dd, =o,pop,

E como, por serem reciprocos 0s pregos:

PP, =1

lemos:
d _o (11)
o, d,

Assim: duas mercadorias sendo dadas, a relagdo entre a procura e a
oferta efectivas de uma delas, é igual a relagdo entre a oferta e a pro-
cura efectivas da outrae.

Eram estas as relagbes que precisivamos fixar entre a oferta, a pro-
cura, e os pregos de duas mercadorias entre si, antes de podermos seguir
a demonstragio que Walras nos di do seu teorema de satisfagio mixima.

§ 98.2 — Esse teorema pode, como vimos, formular-se assim:

=Sendo dadas duas mercadorias sobre um mercado, a satisfagdao
méxima das necessidades, ou o mdximo de utilidade efectiva, tem lugar
para cada portador, quando a relagdo entre as intensidades das dltimas
necessidades satisfeitas, ou a relagdo das raridades, é {gual ao prego.
Enquanto esta igualdade ndo é atingida, bd vantagem para o portador
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em vender da mercadoria cuja ravidade é mais pequena do que o pro-
duto do seu prego pela raridade da outra, para comprar desta outra cuja
raridade é maior que o produto do seu prego pela raridade da primeire.
Este teorema parece muito confuso, e € na realidade muito simples
Como vamos ver.
Em termos algébricos, a condigio de satisfacio mixima traduz-se
dpenas nesta equagio:

p,= & a2

rl.l.l

$¢ndo r,, e r,, as raridades das duas Gltimas parcelas de mercadoria,
com que fica o individuo (1) depois da troca. Walras demonstra assim
0 seu teorema:

Suponhamos que a condigio (12) se verifica. Temos nesse caso:

Tt = Pafby

Por outro lado sabemos pela equagio (8) que:

o, = d.p,

Donde tiramos, eliminando p,.

djra.l = Oulp 1 (13)

Substituimos d, o, r,,, 1,,, pelas extensdes Od,, q.¥, d,o, v, que as
fepresentam nas figuras 1 e 2.
Obtemaos,

Od, x da=q,y x yB

Assim as superficies dos dois rectingulos Od,ar,, e yq,Bp sio

ais, Mas em virtude da natureza das curvas e p lemos,
Por um lado: = O 1% B.IBq,I

Superficie Od, o, , > Od, x d o
€ por outro:
Qy ¥ % ¥P > superficie yq,pp
Portanto,
superficie Od o, | > stlpa:ﬂk'ie va,pp

Assim, a troca de uma quantidade o, de (B) contra uma quantidade
de (A), & vantajosa para o nosso individuo pois que a superficie de
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satisfacio que ele obtém, é superior 4 superficie de satisfacio a que ele
renuncia. Mas isto ndo basta, e & preciso provar que esta mesma troca é
mais vantajosa do que o seria qualquer outra troca de uma quantidade
de (B) maior ou menor do que oy, contra uma quantidade de (A) maior
ou menor do que d,.

Para isto consideremos a troca total, que foi feita de o, de (B) con-
tra d, de (A) como tendo sido composta por s trocas parciais, iguais e
sucessivas, sendo s um nimero inteiro qualquer. Vendendo sucessiva-

d,

mente s vezes 3 de (A), segundo a equagio (8),

2w 2p (14)

o nosso individuo diminui a raridade de (A), e aumentou a raridade de
(B) para ele. E ficil vé-lo nas proprias figuras (1) e (2), lembrando que
a raridade das duas mercadoria & dada pelas ordenadas q,p, v'p,
yp.dea, do” da'.

E claro que quando o nosso individuo deixou de possuir Oq, de
(B) para ficar possuindo oy, a raridade de (B) passou para ele de g.p a
vP, isto €, aumentou, e vice-versa, quando o nosso individuo adquiriu
od,, de (A) a raridade desta mercadoria passou para ele de oa,, a d,a,
isto &,, diminui. Foi, desta forma, pela diminuicio da raridade de (A) e
aumento da de (B), que a relaciio entre ambas, superior ao prego p, da

primeira no momenio em que a troca se iniciou pela cessio de%’de(B}

d,

contra 5 de (A), foi pouco a pouco diminuindo, até se tornar igual a

esle prego. :
Posto isto, podemos em primeiro lugar, afirmar que todas as trocas
parciais foram vantajosas, conquanto cada vez menos vantajosas, desde
a primeira até 4 ordem s.
Sejam, com efeito, od] e q,y’ duas extensdes tomadas sobre Od, e
@Y, a primeira acima do ponto o, e a segunda abaixo do ponto g,

representado aquela a quantidade %" de (A), e esta a quantidade %"

de (B), trocadas na primeira troca parcial. Depois de feita esta primeira
troca, a relagio das raridades, ji diminuida, &, no entanto ainda, por
hipotese, superior ao prego (visto que s depois de finda a dltima
troca, essa relagdo iguala o prego), e temos, por isso, chamando r, e 1,
essas raridades:

Ty = Pafiy (15)
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multiplicando, membro a membro, esta desigualdade e a equagio (14),
obtemos, eliminando p,;:

r.> % Iy, (]6}

O

@ |

€, substituindo %1' ! % , T, T, pelas extensdes Od), quy, dla’, y'B; que
08 representam (sempre nas fig. 1 e 2), temos,

Od!, x dla'> qyx yP’
Mas em virtude da forma das curvas da utilidade, temos, por um lado:
superficie Od/at'e, , > Od] x dla’
€ por outro:

qy’ x y'B’'> superficie y' q,pp’

Ponmanto,
Superficie Od'!a'a, , > superficie y'q,pp’

Portanto, a primeira troca de %‘ de (B) contra %’ de (A) foi vantajosa.

Dﬁm{mﬂm-se, da mesma forma, que as s - 2 trocas seguintes, sucessi-
Vamente efectuadas, e em seguida a cada uma das quais a relagio das
fridades, cada vez mais diminuida, era ainda, por hipdtese, superior
40 prego, foram vantajosas. E de resto evidente que a vantagem ia
inuindo com a sucessiva diminuigdo da relagdo das raridades.
Sejam agora d,d” e yy", duas extensdes tomadas sobre Od, e q.y,
Uma abaixo do ponto d,, outra acima do ponio y, representando ainda

4 primeira a quantidade % ¢ a segunda a quantidade {;" trocadas entre
si na Gltima troca parcial. Feita esta dltima troca, a relagiio das raridades
omou-se, por hipétese, igual ao prego, o que di:

rI.I. = purh.l

_ Multiplicando membro a membro, esta equagio e a (14) obtemos,
eliminando P.:

& T, S T (16)

g g
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Substituindo % %.

representam temos,

T.1 Ty Pelas extensoes d,d”, yy”, d,a, yp, que as

dd” x do=yy"x yp
Mas em virtude da forma das curvas de utilidade, temos por um lado:
superficie d,d%omnt”> d d” = d,o
€ por outro:
yy"x yp > superficie y"B" yp
A fortiori:
superficie d d"an"> superficie y" B” yp

E como estas duas superficies sdo as representagdes geométricas
das utilidades respectivamente ganha e perdida pelo nosso individuo,
na iltima troca parcial que realiza, concluimos que, ainda nela, esse
individuo teve um ganho de utilidade.

Como podemos supor s tdo grande quanto quisermos, e portanto
cada uma das trocas parciais tio pequenas quanto nos aprouver, € evi-
dente, pelo exposto, que todas as trocas parciais, sem excepgio, compre-
endendo a Gltima, por pequena que ela seja, foram vantajosas congquanto
cada vez menos vantajosas desde a primeira até 4 de ordem s. Por conse-
guinte mal andaria o nosso individuo se oferecesse uma quantidade
menor do que o, ou pedisse uma quantidade menor do que d,.

Poderiamos demonstrar, da mesma maneira, que mal andaria o
nosso individuo se oferecesse uma quantidade de (B) superior a o, ou
pedisse uma quantidade de (A) superior a d,, pela razio de que todas
as trocas parciais, sem excepcgio, compreendendo a primeira por
pequena que fosse, efectuadas para além desse limite seriam desvanta-
josas para ele, e cada vez mais desvantajosas. Mas esta demonstragio
nem € precisa porque entra rigorosamente na que vimos de dar. Com
efeito, continuando a diminuir a raridade de (A), e a aumentar a de (B),
em virtude de uma nova troca de uma quantidade qualquer de (B) por
outra de (A), depois de ter sido atingida a igualdade entre a relagio das
raridades e o prego, p,, chegariamos 4 desigualdade:

I, = parh
A qual podemos dar a forma

rll = P.‘lrl
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Visto sabermos pela equacio (6) que os precos sio sempre reciprocos,
isto é que

PPy = 1

Ora nestas condigtes, acabimos de demonstrar que seria vantajoso
rocar uma pequena porgio de (B) por outra equivalente de (A), de
forma a atingir a condiciio de satisfacdo mixima:

Ih = Pufs

 Quer dizer: nestas condigbes, seria vantajoso ao individuo que tivesse
ido além do ponto limite definido por esta Gltima equagio, voltar para
“':15_*3 tornar 2 pedir a quantidade de (B) que tivesse oferecido a mais, res-
tituindo em troca a quantidade de (A) que tivesse pedido também a mais.

O, e d, serio portanto exactamente as quantidades de (B) e (A) que
Oferecerd e pedird o portador (1) de (B), ao prego p, de (A) em (B)
correspondente ao prego p, de (B) em (A), se estas quantidades forem
quelas, para as quais se verifique a relagio (12)

Tan ™ PaToa

‘-':;l'lde resultard, em virtude da reciprocidade do pregos, a relagio equi-
ente

Tha ™ Pulaa (a7

E esta, com pequenos acrescentamentos, a demonstragdo que Wal-
145 nos da do seu principio ou teorema da satisfagio méxima.

§99.% — £ uma demonstracio longa, mas tem a vantagem de dar
UMa representagio geométrica, isto € visual, do principio bdsico da

Omia matemética. Isto permite gravi-lo nitidamente na memoria

i que nido conhecem a andlise infinitesimal. De resto, basta possuir
45 mais simples nogoes de cilculo para poder fixar a seguinte demons-
fagdo incomparavelmente mais curta.

Seja d, a quantidade pedida de (A) pelo portador (1). Seja o, a
Quantidade do seu (B), que ele oferece em troca conformemente i
“quagdo (8). -

d,p, = o,

Seja g, a quantidade total de (B) possuida pelo nosso individuo.
representarmos pelas equagtes (3)

u, = qul (q)dg
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= [ "0y @dq

as utilidades efectivas das duas mercadoria (A) e (B) para o individuo
(1) em fungio das quantidades consumidas representadas por g, a utili-
dade efectiva total que esse individuo recolheri depois de efectuada a
venda do seu o, e a compra de d,, serd dada pela equacio:

da qh - ob
w=] o @+ " " 0, @dg a®)

E esta soma que se trata de tornar méixima.

Ora as fungbes derivadas ¢, ,, @,,, representando as raridades das
altimas parcelas das mercadorias em poder do individuo (1), sio essen-
cialmente decrescentes, isto €, diminuem com o aumento da quanti-
dade possuida. O mesmo podemos dizer dos acréscimos diferenciais de
qualquer das mercadorias. Estes acréscimos vio sendo cada vez meno-
res para acréscimos constantes de mercadoria, 4 medida que aumenta a
quantidade total dessa mercadoria em poder do individuo.

Mas no acto de trocar sucessivas parcelas de (B) por sucessivas par-
celas de (A), di-se o caso de ir diminuindo, cada vez mais, a quanti-
dade de (B) e aumentando a quantidade de (A) em poder do
individuo, e di-se o caso de terem sinais contririos os acréscimos dife-
renciais de utilidade resultantes da aquisicio de mais (A) e da perda de
mais (B), porque & evidente que o individuo lucra com o (A) que
recebe, mas perde com o (B) que tem de ceder em troca.

Enquanto o acréscimo diferencial de utilidade, resultante da aquisi-
¢do de uma nova quantidade muito pequena de (A), exceder o acrés-
cimo diferencial negativo de utilidade resultante da cessio de uma
nova quantidade muito pequena de (B), o individuo lucra em fazer a
troca. Mas 4 medida que o individuo vai possuindo mais (A) e menos
(B), viio sendo menores os acréscimos positivos que lhe resultam de
novas aquisicoes de (A), e maiores os acréscimos negativos que lhe
resultam de novas perdas de (B). Hi de chegar um momento em que ©
acréscimo positivo iguale o negativo. Ao realizar a troca, em que este
facto se di, o individuo ndo ganha nem perde, E ai que lhe convém
parar. Nio lhe convinha parar antes, porque, se os dois acréscimos sO
nesse momento se igualaram, € porque antes dele, o acréscimo positivo
excedia o negativo; o individuo ainda ganhava, ¢ portanto convinha-lhe
a troca. Também |he nio convém passar além desse ponto, porque,
continuando a0 acréscimo positivo a diminuir, e a aumentar o acréscimo
negativo, o individuo ia perder mais do que ganhava. Se lhe convém,
portanto, ir até ao ponto em que os dois acréscimos sdo iguais, e lhe
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convém ndo passar adiante desse ponto, € porque nele atinge a
mixima utilidade que lhe & possivel obter pela troca. Desta forma a
condicio de satisfagio maxima traduz-se analiticamente pela equagio:

9,,(d)dd, + @,,(q, - o)d(g,—0,) =0 (19)

_ Sabemos que dd, e d(q, - 0,) sio as duas Gltimas quantidades infi-
nNitamente pequenas das mercadorias (A) e (B) trocadas uma pela outra.
540 a diltima procura de (A) e a diltima oferta de (B), antes de ser atin-
gido o ponto em que a troca cessa. Mas ji sabemos, pela equagio (8),
que a oferta de (B) é sempre igual 4 procura de (A) multiplicando o
Preco desta mercadoria. Isto que é verdade de quantidade finitas, é-0
igualmente quando se trata de acréscimos diferenciais. A equagio (8)
toma, na presente hipétese, a forma:

diq, —o,)=dd,p, (20)

Ou, visto que os dois acréscimos 1ém sinais contririos, quando se
rata de um s6 individuo: X

d'[{lh_ uhl] + dep! =0 {211
Donde tiro: d
%h) =—D (22)

Pondo este valor em (19), obtenho:

¢=.I {d:} o= p:mh.l (q.h B uh} (.25}

Esta equacio é precisamente a equagdo (12), visto ji sabermos
Pelas equagoes (2) que:

r:.l v m;.] (q}
Thy = Py Q)

§ 1002 — Substituindo na equagio (23), o, por d,p, (equagio 8)
Podemos dar-lhe a forma, que Walras usa:

‘P:.l{da}'P.q’b.t{qh_“d:p.} (24)

Esta equagio di-nos d, em fungio de p,, visto que ¢, é uma constante.
4 supusermos resolvida em ordem a d,, toma a forma

d, =) (25)
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que seria a equagdo da curva da procura de (A) pelo portador (1) de
(B), em fungdo do prego p,. Esta equagio seria pois matematicamente
determindvel, se as equagtes

L = 9., Q)
(26)

Thy = @y (Q)

o fossem. Mas ndo o sido, porque, se € legitimo considerar a intensidade
da dltima necessidade satisfeita, ou a raridade, como uma quantidade,
visto que essa intensidade € susceptivel de aumentos e diminuicdes, &
também certo que essa intensidade ndo é medivel, ou, pelo menos,
ainda até hoje se nido encontrou a forma de a medir. Enquanto isso se
ndo conseguir, as equagoes (26) ndo podem considerar-se determind-
veis, e a equacgdo (25) cuja resolugio depende dessa determinacgio sO
empiricamente pode por-se’. Se essa determinagio poder fazer-se um
dia, resolver-se-i com todo o rigor matematico o seguinte problema prei-
tico: «sendo dadas duas mercadorias (A) e (B), e as curvas de wtilidade
ot necessidades destas duas mercadorias para cada um dos seus porta-
dores, ou as equagoes destas curvas, assim como a gquantidade possufda
por cada um desses portadores, determinar as curvas de procura ou as
SUAS equagoes.

§ 101.7 — Poderiamos ainda demonstrar a condigio de satisfaciio
méixima por uma forma mais curta, facilmente compreensivel para
quem possua simples nogoes de cileulo,

Tomemos a equagio (18)

da q,-a,
u -L 9., (g)dgq +L P (q)dg

Dando ao limite superior do segundo integral, outra forma, por vir-
tude da equacio (8), temos:

da q.-dp,
L J 9., (q)dq +J Py, (q)dg (27)

Diferenciando em ordem a d, e igualando a zero, obtemos a equagio:

@I...l {d'l'] = P;"Ph_] {[b'l 2 d-lplj e~ ﬂ

% Este duplo problema, da deducio do curva individual da procura a partir da teoria
de wilidade e da mensurabilidade da utilidade volart a ser wratada adiante, Por agori
Osorio sugere que Walms fracassa na primeira, admitida geralmente como uma impor-
tante contribuigio deste autor, por impossibilidade da segunda.
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ou (24)

¢1.1 (daj = pl?hJ {qh-dapz-}

Sabe-se que o valor de d, que satisfaga esta igualdade, isto &, a raiz
desta equacdo derivada, corresponde a um miximo ou a um minimo
Para a equagio (27), conforme o sinal da segunda derivada desta equa-
(30. Ora a segunda derivada de (27):

L0 (d)+plel, (q,—d.p)

€ necessariamente negativa porque as fungoes @, , (q), 9., (q), que
Tepresentam as raridades, sdo, como sabemos, essencialmente decres-
tentes. O valor de d,, que satisfaz a equagdo (24), determina pois um
Mixima da equagio (27), e como esta representa a utilidade efectiva
total que resulta para o individuo da posse das duas quantidades d, e
9 - 0,) com que fica depois da troca, segue-se que aquela utilidade
S€rd maxima, quando se verifique a equagio (24).

Fica assim demonstrado que é aquela a condigio dé satisfagdo

IMa na troca.

Walras di ainda uma demonstragio andloga para o caso de serem

ontinuas as curvas de utilidade, Nio nos ocuparemos dela, porque,
Conforme explicimos, s6 estudaremos o caso da continuidade. Tra-
fando-se de médias e de grandes nameros, o primeiro caso é redutivel
40 segundo. De resto toda a teoria do equilibrio de Walras & deduzida
Para esse caso,

§ 1022 — As conclusdes que vimos de apresentar, m um enorme
alcance, e pode dizer-se que até A publicagio feita hi um ano do Manual
de Pareto, todo o edificio da economia matemitica assentava sobre elas,

Da curva de utilidade tirou Walras a sua teoria do valor conhecida
Pelo nome de «eoria da raridade ou da utilidade limite-, Esta teoria era
“nSinada em Napoles, nos meados do século XVIIL, pelo abade Geno-
Vesi®, e Senior? professava-a em Oxford em 1830. Augusto Walras, pai

dor da escola matemitica, desenvolveu-a largamente mas foi

Sal : Genovesi; Antonio (1712-1769) Filésofo ¢ economista nascido em Castiglione,
. Tomou-se professor de matendtica na Universidace de Nipoles em 1741 e de
(174357, politica & panir de 1754,  Escreveu Disciplinarum metapbysicarm elemenia
58), Discorso sopra alcuni trattati dagricoltura,.» (17553), Meditazioni filasofiche
refigione ¢ sulla morale (1758), Letter accademiche (1764) ¢ o mais importante Delle
i di commercio (1765),

W, Nassan William (1790-1864). Economista inglés, nascido em Dumford no
» educado em Eran ¢ Oxford onde estudou direito, ¢ se tomou o professor de
politica. Um conjunto de textos reunidos e publicados em «An outline of sci-
e of political economy em 1836, estabeleceram a reputagio de Senkor como econo-
.M As suas contribuigtes sobre aspectos ¢ métodos da economia encontram-se em

Introductory Lectures an Political Economys (1852).
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seu filho quem chegou ds suas Gltimas conclusdes. A teoria da raridade,
como causa do valor de roca pode, em resumo, formular-se assim: As
coisas tém valor de troca, isto € prego, quando possuem simultanea-
mente duas propriedades alidis combinadas entre si nas mais variadas
proporgoes; essas duas propriedades sio a utilidade e a limitagio na
quantidade. A utilidade deve entender-se no sentido especial que levou
Pareto, para evitar confustes, a substitui-la pela palavra ofelimidade,
que definimos no capitulo 11, § 36.° De resto era este exactamente o
sentido que Walras dava 4 sua palavra -utilidade-, como claramente
explica a pg. 21 da sua Economia Pura. Utl, no sentido econdmico
desta palavra, é wdo quanto satisfaz uma necessidade, legitima ou ile-
gitima, favorivel ou prejudicial ao desenvolvimento ¢ bem estar do
individuo ou da espécie. Em linguagem econtmica stil (Walras), ofe-
limao (Pareto), desgjdvel (Irving Fisher), ndo se opde a prefudicial, como
na lingua da fisica o frio se ndo opde ao calor. Todo o corpo tem calor
desde que possui uma temperatura qualquer. Toda a coisa é qtil, ofe-
lima, ou desejivel, desde que satisfaz ou pode satisfazer um qualquer
desejo ou necessidade.

Quanto a limitagio na quantidade consiste ela em certas coisas ndo
existirem em quantidade tal que cada um de nds possa encontri-las d
descricio, de forma a satisfazer inteiramente, e sempre que o deseje, a
necessidade que delas tem. Hi no mundo um certo nimero de ofelimida-
des que, quando nio faltam toalmente, existem 4 nossa disposicio em
quantidade ilimitada. Assim, o ar atmosférico, a luz e o calor do sol, a
dgua nas margens dos lagos, dos rios, e dos ribeiros, existem em tal
quantidade que a ninguém podem faltar, podendo cada um de nés tomar
dessas coisas tanta quantidade quanta lhe aprouver, e tendo a centeza de
que lhe bastard desejar de novo essa coisa para logo tornar a obté-la.

As coisas em que simultaneamente coexistem estas duas proprieda-
des: a utilidade (ofelimidade) e a limitagio na quantidade, chama (Walras)
raras, e delas apenas se compdem, a seu ver, a riqueza social. A palavra
rara tem pois para ele, ndo o sentido vulgar, mas um sentido cientifico
que ele define expressamente pela forma que vimos de indicar, exacta-
mente como as palavras aceleragdo, em mecinica, ou calor em fisica.

§ 1032 — E a raridade, assim definida a causa, segundo Walras, do
valor de troca das mercadorias. Observando os factos vemos realmente,
que nem todas as coisas Gteis &m valor. O ar, a luz, a dgua na margem
de um rio...etc. sdo coisas fefs, que nada valem em circunstincias nor-
mais. Também nido sdo as coisas apenas limitadas na quantidade que
ém valor. Se essas coisas ndo tiverem uma utilidade qualquer, se nin-
guém as desejar, é evidente que nenhum wvalor terio. Mas as coisas
simultaneamente (teis (ofelimas) e limitadas em quantidade tém todas
valor de troca. Hi sempre quem as deseje, porque sdo fteis, € quem as
deseja ndo pode obté-las 4 descrigio, visto que, por hipitese, a sua
quantidade € limitada. Resignar-se-i, por isso, a satisfazer o seu desejo

-
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4 custa de qualquer sacrificio, desde que este seja menor do que o pra-
ZET que espera obter, Dari pela coisa rara, que deseja, uma outra coisa
rara também, que o possuidor da primeira deseje por seu turno. Mas é
claro que tanto um como outro individuo ndo dardo das coisas, que
réspectivamente possuem, uma quantidade gualguer. Dario, ou estario
dispostos a dar, uma quantidade determinada de uma das mercadorias,
POr uma quantidade determinada da outra. E a relagio inversa destas
quantidades que se chama o prego de qualquer das mercadorias, na
outra, conforme estabelecemos nas equagdes (4) e (5):

n
Pim

P =0

sendo m o nimero de unidades de (A) rocadas por n unidades de (B).
86 as coisas raras, portanto, tém prego ou valor de troca, e todas as
Coisas raras o ©m. A raridade &, por isto, a causa do valor de woca.
Tal € a teoria da raridade. 3
§ 104.2 — Pode parecer que Walras nos di da raridade duas nogoes
diferentes. Ao estudar a curva de utilidade, define a raridade < intensi-
de da dltima necessidade satisfeita-. Ao desenvolver a sua teoria da
raridade, designa por ela, a propriedade de certas coisas que sdo, ao
Mmesmo tempo, Gteis e limitadas em quantidade. Temos pois duas
nocdes diferentes da mesma raridade? Nio temos. $30 uma € a mesma,
clhadas sob dois pontos de vista diferentes. Quando definimos a rari-
dade chamando-lhe a propriedade de certas coisas que sio, ao mesmo
tempo, iiteis (ofelimas) e limitadas em quantidade, observamo-la objec-
Uvamente, em si mesma, e, para a representar dessa forma, basta ter
Presentes no espirito a nogio de coisa, em primeiro lugar, e, em
Segundo, a de que essa coisa possui duas qualidades, que sio a de ser
ltil e a de ser limitada em quantidade. £ certo que na nogio de qtil vai
Implicitamente contida a representacio de um sujeito ou sujeitos que
sentem essa utilidade, mas € em todo o caso cento que, definindo assim
4 raridade, s6 implicitamente temos necessidade de representar um
Sujeito sentinte, ¢ podemos ficar, por assim dizer, presos 4s coisas sem
Pensar nas pessoas. Ao contririo definindo a raridade como sendo a
Ntensidade da dltima necessidade satisfeita, olhamos apenas o seu
Aspecto subjectivo, vemos o sujeito sentinfe | e s6 implicitamente preci-
SMos ter presentes ao espirito os dois factos, da utilidade e da limita-
40 na quantidade, de que depende essa intensidade da necessidade
Salisfeita, e de que ela ndo & mais do que a tradugio no campo da
Consciéncia,
Conforme olhemos a raridade como um facto objectivo ou como
Um fenémeno subjectivo, assim a definimos como sendo a propriedade
coisas Oteis e limitadas na quantidade, ou como sendo a intensi-
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dade da dltima necessidade satisfeita por elas. E inatil dizer que s6 as
coisas objectivamente raras, isto & Gteis e limitadas na gquantidade,
podem dar origem ao fendmeno da raridade, subjectivamente conside-
rada, isto &, podem produzir diferentes intensidades nas iltimas neces-
sidades satisfeitas por elas. Olhemos, por exemplo, a fig. 1: as
raridades, subjectivamente consideradas sio dadas pelas extensoes
OB.,. q'r", q"r™, vP.... etc. Ora estas extensoes dependem simultanea-
mente da forma da curva B, B, ,, que € a curva de utilidade da merca-
doria (B}, e das extensbes Oq) Oq", Oy,... que representam as
quantidades dessa mercadoria ji consumidas.

Se a curva B, B, , nilo existisse, isto €, se a mercadoria (B) ndo fosse
itil, ou se, sendo-o, a quantidade consumida excedesse a extensio
OB, ,, que determina o ponto de saciedade, a raridade subjectiva nio
existia. Quer dizer: essa raridade s6 existe para as mercadorias que
simultaneamente sido difeis, e ndo existem em quantidade tal que seja
possivel consumir delas tanta quantidade quanta se queira. Isto é: o
fendmeno da raridade, subjectivamente considerada, tal como o defini-
mos, supde a existéncia objectiva das coisas a que chamdmos raras, e
que sdo todas as coisas Gteis e limitadas na quantidade. 530 estas coi-
sas, e s0 elas, que podem dar origem aquele fenémeno.

As duas definigdes, que Walras nos dd da raridade, conquanto apa-
rentemente distintas, nio fazem, portanto, mais do que traduzir dois
aspectos diferentes do mesmo fendmeno.

§ 105.° — E conveniente fixar ainda as seguintes nogdes.

Em primeiro lugar Walras emprega muitas vezes a palavra valor ou
valor de troca, e outras a palavra prego, sem que se compreenda bem a
utilidade da primeira destas noghes.

Diz-nos, & cento, que, designando por v, o valor de troca de uma
unidade de (A), e por v, o valor de troca de uma unidade de (B), se n
unidades de (B) se trocam por m unidades de (A), é porque n vezes o
valor de troca de uma unidade de (B) equivale a m vezes o valor de
troca de uma unidade de (A), segundo a equagio:

nv, = mv,
Donde
n v,
m v

o

E como ji sabemos (equagio 5) que

n

I'T'i. =P
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temos,

v

a

%

Vi

O preco de uma mercadoria noutra € igual 4 relacio directa dos
valores de troca, como ji vimos que era igual 4 relagio inversa das
quantidades das mercadorias trocadas.

A entidade valor de troca, ou simplesmente valor, mesmo assim
definida, €, pelo menos, inGtil. Nio & para coisa alguma precisa nas
doutrinas de Walras, e isso devia bastar para a por de lado. O professor
Pareto diz-nos a este respeito a pg. 242 do seu Manual:

<Dans un livre publié récémment on dit que le prix est la manifesta-
tion concréte de la valeur. Nous avions les incamations de Bouddha,
voici que nous avons les incarnations de la valenr-®

“Que peut bien étre cette entité mysterieuse? C'est, parait’il la capa-
Cité qu'a un bien d'étre échangé contre d'autres biens. C'est définir une
chose inconnue, par une autre encore moins connue; car, que peul

ien &tre cette capacité® Et, ce qui est encore plus important, comment
la mesure-t'on? De cette capacité, ou de son homonyme la valeur, nous
NE connaissons que la manifestation concréfe, qui est le prix; et vrai-
ment il est alors inutile de nous embarrasser de ces entités métafisiques,
€l nous pouvons nous en tenir aux prixs,

Procuraremos, tanto quanto possivel, abolir do presente trabalho a
Palavea valor, E quando a empregarmos, serd sempre como sindnimo
de prego.,

§ 1062 — Os pregos sdo, como o peso dos corpos, factos relativos;
45 raridades (objectivamente consideradas) sio, como a massa, factos
@bsolutos. Se, das duas mercadorias em presenca (A) e (B), uma se tor-
Nasse initil, ou se, continuando a ser Gtil, se tornasse ilimitada na
quantidade, deixaria de ser uma mercadoria rara e passaria a ndo ter
Preco. Neste caso, a outra deixaria também de ter prego, visto que nin-
Buém estaria disposto a troci-la pela primeira, mas nio deixaria de ser
Uma coisa rara. £ preciso ainda notar que a raridade, subjectivamente
Considerada, isto & definida como sendo a intensidade da dltima neces-
Sidade satisfeita, € um facto pessoal que varia de individuo para indivi-
duo; coisa alguma existe que seja a raridade da mercadoria (A) ou a
aridade da mercadoria (B) em geral; coisa alguma existe, portanto,
que seja a relagio entre a raridade de (A) e a de (B) ou vice-versa; o
que existe sio as raridades de (A) ou de (B) para os portadores (1),
(2), (3),... destas mercadorias, e portanto, as relagdes entre a raridade

¥ Esta observacio refere-se 3 obr de Marx, mais precisamente 4 sua teoria do valor,
fotemente criticada por Pareto.
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de (A) e a de (B), ou vice-versa, para os mesmos portadores. E
somente no que diz respeito a tal ou tal individuo, que ¢ licito, pela
assimilacdo rigorosa da raridade, da wtilidade efectiva, e da quanti-
dade possuida, por um lado, com a velocidade, o espago percorrido, e o
tempo empregado no percurso, por outro, definir a raridade -a derivada
da utilidade efectiva em relagdo d quantidade possuida-, exactamente
como se define a velocidade -a derivada do espago percorrido, em rela-
fdo ao tempo empregado no percurso. Se quiséssemos ter qualquer
coisa que fosse a raridade da mercadoria (A) ou da mercadoria (B),
seria preciso tomar a raridade média, que seria a média aritmética das
raridades de cada uma destas mercadorias para cada um dos compra-
dores e vendedores, depois de realizadas as compras e as vendas, con-
cepeio que nada teria de mais extraordindrio, que a das estaturas
médias, ou das vidas médias, num pais dado, e que tem, em certos
casos, muita utilidade. Estas raridades médias seriam, por seu turno,
proporcionais aos pregos médios.



CAPITULO VI

CURVAS DE PROCURA PARCIAL E TOTAL
CURVAS DA OFERTA

SOLUCAO DO PROBLEMA DA TROCA DE DUAS
MERCADORIAS ENTRE SI

DISCUSSAO ANALITICA DAS CURVAS DE PROCURA
DEDUZIDAS DAS CURVAS DE UTILIDADE

CASO EM QUE O INDIVIDUO (1) POSSUI AS QUANTIDADES
q,, DE (A) E g, , DE (B)

CASO GERAL DE n INDIVIDUOS E m MERCADORIAS.



Teoria de Walras

§ 107.2 — As bases que estudimos no capitulo anterior vio permi-
lir-nos compreender a teoria matemdtica de Walras sobre o problema
da troca de duas mercadorias entre si.

Dissemos, ao estudar a equagdo (24) que podiamos, resolvendo-a
em ordem a d,, dar-lhe a forma (25):

d] i rﬂ.l{ PJ}

dando-nos a procura de (A) pelo portador (1) de (B), em fungio do
preco de (A) e (B).

Walras chamou-lhe a equagio da procura parcial de (A) em (B),
Para a distinguir da equacio de procura total! que se obteria adicio-
nando todas as procuras parciais feitas pelos diversos portadores de (B).

Dissemos que esta equagdo era empirica, porque 56 seria matemati-
camente determindvel se as duas equacoes (26) o fossem, o que nio
dcontece, Isto ndo obsta a que seja possivel discuti-la matematicamente
sob a forma (24), deduzindo dessa discussdo algumas das leis da oferta
€ da procura. Antes porém de o fazer, toma-se preciso estudar empiri-
Camente as curvas da procura parcial e total, e da oferta. Esse estudo
dar-nos-i certas nogoes que facilitario depois a andlise matemdtica.

§ 108." — Tomemos um portador de (B), e seja (B), por exemplo, o
Irigo. Este portador tem trigo, mas nido possui aveia que representare-
mos por (A); deseja guardar uma porgio do seu trigo para si, mas quer
também adquirir uma porgio de aveia para os seus cavalos.

Quanto 4s quantidades de trigo, que guardard e que cederd, depen-
derdo do preco da aveia e da quantidade de aveia que, em virude

5¢ preco, resolver comprar.

Ao preco de zero (se for possivel dar zero hectolitros de trigo para
ler um hectolitro de aveia, isto &, se a aveia for gratuita), o nosso
homem pedird aveia 2 descri¢io, isto € em quantidade suficiente para
tados os cavalos que possui, e mesmo para todos os que resolver
adquirir na hipotese de ndo custar coisa alguma o seu sustento.

! Estas duas categorias sio desde A. Marshall denominadas procura individual e pro-
Lura de mercado.
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Nio terd, de resto, que dar trigo algum em (roca. Aos pregos suces-

sivos de 1 | 5 ) : 1 . 1 (caso seja preciso dar 1 | g ko

100 10 5 2 100 10 5 2
hectolitros de trigo para ter um hectolitro de aveia) reduzird, cada vez
mais, 4 sua procura de aveia. De resto, a quantidade de trigo por ele ofe-
recida em troca, serd sempre igual ao produto da quantidade de aveia
por ele pedida, multiplicada pelo preco da aveia em trigo, conforme-
mente 4 equagio (8):

o= d,p,

Enfim, a um certo prego mais ou menos elevado, ao prego de 100
por exemplo, (se & preciso dar 100 hectolitros de trigo para obter um
hectolitro de aveia), 0 nosso homem ndo quereri comprar aveia, por-
guc a tal preco nido poderd, ou ndo quererd, sustentar um Gnico cavalo.

claro que, nesse instante, cessard também a sua oferta de trigo.

Por meio deste exemplo, que poderiamos repetir para qualquer outra
mercadoria, procurimos apenas fixar um ponto: e é que a procura de
qualquer mercadoria feita por um individuo, diminui 4 medida que o seu
preco aumenta; parte de uma certa quantidade, ao prego de
zero, para chegar a zero a um certo prego. Sejam dois eixos de coorde-
naclas (fig. 3) um eilxo dos pregos, horizontal, Op, e um eixo das procuras,
vertical, Od.?

* A escolha dos eixos € feita de acordo com a wradigio canesiana que coloca a varidvel
independente no eixo horzontal e a varidvel dependente no eixo vertical. A representagio
moderna invente sem justificacio o significado dos eixos sem abterar a teoda, Le. fazendo
q = q (p) para as fungies e o ajustamento pelos precos. E claro, o sentido da representagio
canmesiana ndo se aler quando a inversdo dos cixos se associa uma altergio do esamo
das varidveis com fungies do tipo p = p () e ajustamento pelas quantidades.
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Sobre o primeiro, tomo, a partir da origem, extensdes Op’,, Op,....
correspondendo aos diversos precos possiveis da aveia em trigo, isto é,
de (A) em (B). Sobre o segundo, tomo, a partir da mesma origem O, a
extensio Ooy, correspondendo 4 quantidade de aveia, isto &, de (A),
que serd pedida pelo nosso portador de trigo, isto €, de (B), ac prego
de zero; e sobre paralelas ao eixo das procuras, tiradas pelos pontos
P P",-., tomo, a partir destes pontos, as extensoes p'.a”, p" o’ ...
correspondentes as quantidades respectivas de aveia (A), que serio
pedidas pelo nosso portador (1), aos precos, p', p".,... A extensio
O, , representard o preco ao qual o nosso individuo deixard de pedir
aveia, isto €, em que a procura desta (ltima se tornard nula,

A curva o0 ,, representa pois, geometricamente, a procura de (A)
pelo portador (1) da mercadoria (B). Algebricamente essa procura
representa-se pela equagio dessa curva:

dJ i f3.1{PHJ

E a equagio (25), que acabamos de determinar empiricamente. Da
mesma forma determinariamos as equagoes

d'l 57 fa..‘{pa‘]
d,=f.(p.)

(28)

que representariam as procuras de (A) pelos portadores (2) e (3) de
(B) em fun¢do do prego p, de (A) em (B), e que seriam representadas
pelas curvas o0, e o0, (fig. 4 e 5).

4y

M1 Mt

FIG. 4 FIG. 5
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Adicionando, por assim dizer, todas estas curvas parciais o, ,,
0Ly 0L, 5, 0450 5, umas ds outras, isto &, adicionando todas as ordenadas
correspondentes ds mesmas abcissas, obteriamos uma nova curva AA,
(fig. 6) expressa algebricamente pela equagio

D, = L.(p) + £.p) * £ (p) = F.(p,) (29)
€ que seria a curva ou equagio da procura total de (A) em fungio do
preco de (A) em (B).

il
o,

$
i 4
1 5
24 - “'.-.
: i
i
. “‘i
] -
' T LA
0= o F
™~
FIG. &

§ 109.2 — Coisa alguma indica que as curvas da procura parcial
O, 000, O . Sejam continuas, isto €, que um aumento infini-
tamente pequena na procura de (A) por cada um dos individuos (1) (2)
ou (3). Ao contririo, o mais provivel é serem essas curvas desconti-
nuas, € apresentarem a forma de uma escada indicada em ponteado na
fig. 3, a,a’a’a’"’.. Cada um dos compradores de (A) ird baixando a
sua procura bruscamente, e nido por gradagdes insensiveis. Supondo
fue compram a aveia para sustentar cavalos, diminuirio bruscamente
todas as vezes que resolverem sustentar menos um cavalo,

Quanto 4 curva de procura total AA_ (fig. 6) podemos, em virtude
da lei dos grandes nimeros, consideri-la como sensivelmente continua.
A cada novo aumento do preco, um pelo menos dos compradores
resolver-se-d a sustentar um cavalo a menos. Produzir-se-d assim uma
pequena diminui¢io na procura total.
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De resto, € bom lembri-lo, nenhuma imporincia tem para o que
vamos dizer, que as curvas de procura, quer parcial quer total, sejam
continuas ou descontinuas.

§ 1107 — A curva A G di, pois, a procura efectiva total de (A) em
funcio do prego p,. Para um preco, por exemplo, representado pela
abcissa Op, , a procura total serd dada pela ordenada Od, | que serd a
soma das procuras dos diversos compradores (1) (2) (3)..., aquele preco.

Identicamente a procura total da mercadoria (B) em fungio do
Preco p, de (B) em (A) seria dada algebricamente pela equacdo:

D= rh.lfplr] 3 EI:I.E':p:} & rh.j{ph] =F,{ Pn:' (30)

€ geometricamente pela curva B dBu- (fig. 71

[}
B‘
r"'":.

FIG. 7

A curva A A, (fig. 6) ndo di apenas a procura de (A) em fungio do
Preco p.. Did também a oferta de (B) em fungio do mesmo prego p,. E
ﬁf»‘ll ver como. A equagio (8) ob = d_p, diz-nos que a procura de (A)
feita por um individuo qualgquer, multiplicada pelo preco de (A), €
Sempre igual 4 oferta de (B) feita pelo mesmo individuo. Esta equagio
Ndo faz mais do que traduzir a definigio que demos de prego, como
Sendo a relagio inversa das quantidades de mercadoria trocadas. Visto
que realmente ela é igual a

Py
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Se quiséssemos especializar o individuo que faz a troca, escreveria-
mos 4 equacido anterior de qualquer das seguintes maneiras;

Oy = d,,p,

Opo =~ Gy Ps

Somando membro a membro, obtemos, designando por O, a oferta
total de (B) contra a procura total de (A) que designamos por D :

0,=D,p, (31

A equagio (8) & pois verdadeira quando aplicada 4 procura e oferta
totais.

§ 111.° — Voltemos agora a fig. 6, e consideremos, por exemplo o
valor de p, dado por Op, . A esse preco a procura de (A) & dada pela
extensio OD_ . Ora em virtude da equacio anterior, o rectingulo
oD, A P _ di-nos pela sua superficie Op, xOD__ a oferta total de (B)
pela quanndader pedida de (A) repreu.nmc'i:x por DD . Quer dizer: a
curva AA da pelas suas ordenadas, as procuras totais de (A), e pela
superficie "dos rectingulos inscritos, as ofertas totais de (B), umas e
outras em fungdo do preco p,, de (A) em (B). Identicamente, e pelas
mesmas razoes, a curva BB (fig. 7) di-nos, pelas suas ordenadas, as
procuras totais de (B), e pela superficie dos seus rectingulos inscritos,
as ofertas totais de (A).

Daqui tiramos uma caracteristica importante da oferta. E € que,
podendo ela representar-se pelas diversas superficies dos rectingulos
inscritos nas duas curvas A B e BB , tem por forca que ser sucessiva-
mente crescente e deuescente

Basta de facto atentar nas curvas A 4A, € BB, para ver que a super-
ficie dos rectingulos inscritos, sempre igual ao pmduto do prego pela
procura, pante de zero quando p=0, e chega a zero quando d=0. Por
outro lado, como as curvas A A, € sdo continuas, € fungoes decrescen-
tes dos precos, € forgoso que a superf' icie dos rectingulos inscritos que
parte de zero, e chega a zero, passe por um miximo que marca O
limite do crescimento e o comego do decrescimento. Quer dizer que
tanto a oferta de (B) em fungio do prego de (A) definida algebrica-
mente pela equacdo (31)

Gh- Dapal

e geometricamente pelas superficies dos rectingulos inscritos na curva
A, A como a oferta de (A) em fungio do preco de (B) definida algebri-
camr:nte pela equagio:

O, =D,p, (32)



A Matemdtica na Economia Pura: a Troca. Capitulo VI 145

€ geometricamente pelas superficies dos rectingulos inscritos na curva
B dBp1 sio fungbes sucessivamente crescentes e decrescentes, isto &, par-
tem de zero, atingem um miximo, e voltam a zero.

§ 112.° — Esta consideragio permite-nos imediatamente representar
4 ofera, nio pelas superficies dos rectingulos inscritos nas curvas de
Procura, e em fungiio do prego da mercadoria pedida, mas pela sua
Curva propria, € em fungdo do prego da propria mercadoria oferecida,
1510 €, a oferta de (A) em fungio de p,, e a de (B) em fungio de p,.

Tomemos a equagio (31) e escrevamo-la, tendo em conta a equa-

¢do (29);
0y =F,(p)p, (33)

€ substituindo p, por pi em virtude da condicio de reciprocidade dos
precos: b

- o e "
L@ 15 F'{F':-} P (34)
As ordenadas da curva representativa desta equacio devem conter
lantas vezes a unidade em extensdo, quantas vezes essa unidade era
contida em superficie pelos rectingulos inscritos na curva A A | e cor-
respondentes aos valores de p, reciprocos dos valores que formos
4 p,. Assim, para p =0 o rectingulo inscrito na curva A /A, era
Como vimos, de superficie igual a zero. A ordenada da curva dada pela
€quacio (34) para um valor de p, reciproco do de p,=0. deve também
Ser igual a zero. Ora, como:

PP,
Quancda p’—ﬂr p,=e.

_ Quer dizer que a curva dada pela equagio (34) € assimptota ao
€ixo dos p, (fig. 7).

Aumentando p,, vimos que a superficie dos rectingulos inscritos na
Curva A A ia crescendo até atingir um miximo, decrescendo em
seguida até volar a zero, para um valor de p, ao qual fosse nula a pro-
“ura D Ora quando p, aumenta, p, diminui. As ordenadas da curva
dada pela equagdo (34) irdo, pois, aumentando, 4 medida que p, for
diminuindo, atingirio um maximo que corresponderd ao rectingulo de
m"xlma superficie inscrito na curva A A | e comegardo em seguida a

Minuir até voltarem a zero para um valor de p,=0A_ (fig. 6), para o
qual o rectingulo inscrito na curva A A voltard a ter a superficie zero.

Assim determinaremos a curva QPN (fig. 7) que serd a curva da
oferta de (B) em fungio do preco .

Seguindo exactamente 0 mesmo raciocinio para a oferta de (A),

erminariamos, sobre a figura 6, a curva MLK, que representaria a
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oferta de (A) em fungio do prego p,, e seria algebricamente definida
pela equacdo:
1

o-F(H 1

G5 (35)

§ 113 — Voltemos ds curvas de procura A A e BB, e precisemos
melhor uma das suas caracteristicas, a respeito da quﬂT, no primeiro
estudo que fizemos dessas curvas, sacrificimos um pouco o rigor a cla-
reza.

Essas curvas foram obtidas, adicionando, para os diferentes valores
dos precos, as procuras parciafs dos diferentes individuos (1) (2) (3),
representadas pelas ordenadas das curvas de figuras 3, 4 e 5. Oma, ao
estudar estas curvas, dissemos que elas cortavam os dois eixos e nio
fizemos a menor restrigio a esta afirmativa, da qual resultou que as cur-
vas totais AA e B dE,, foram também indicadas como comando forgosa-
mente os dois eixos. E necessirio voltar a este ponto e precisi-lo com
rigor.

As curvas de procura cortam geralmente os eixos coordenados, e
ndo lhes sido assimptotas. Mas s6 em relagio ao eixo vertical podemos
afirmi-lo sem restrigdes. Com efeito, a quantidade de uma mercadoria
pedida por um individuo, a0 prego de zero, isto €, se a4 mercadoria €
gratuita, € por forga finita. Se a aveia fosse gratuita, certos individuos
teriam talvez dezenas ou centenas de cavalos; mas ndo teriam um
nimero infinito, e ndo pediriam, por isso, uma quantidade infinita de
aveia. Ora sendo a procura total, ao preco de zero, uma soma de quan-
tidades finitas, serd ela mesma finita. A curva A /A encontra pois forgo-
samenie o eixo vertical.

Deve também encontrar o eixo dos pregos. Com efeito, podemos
supor que o pre¢o, ao qual uma mercadoria deixa de ser pedida,
mesmo em quantidades infinitamente pequenas, € tio elevado quanto
quisermos, mas ndo infinito. Foi o que fizemos, e por isso démos 4
curva A A a forma de fig. 6, fazendo-a cortar o eixo dos pregos no
ponto A . Mas, em rigor, ndo € licito afirmi-lo sem restricbes. Veremos
daqui a pouco, ao estudar analiticamente a curva da procura deduzida
da curva da utilidade, a razio desta divida. Basta-nos, por agora, dar
um exemplo que tornaria a curva AdﬁF assimptota ao eixo dos pregos ¢
lhe daria, ndo a forma de fig. 6, mas sim a de fig. 8.

Suponhamos que todos ou alguns dos pontadores de (B), que se
apresentam no mercado, tém desta mercadoria 4 descrigio, e de tal
forma que, satisfeitas as suas necessidades dessa mercadoria, o resto
ndo tem para eles ofelimidade alguma. E claro que estes individuos nio
quererdo trazer para casa o (B) de que nio precisam, e oferecé-lo-do a
todo o prego. 1sto €, pedirdo (A) por mais elevado que seja o prego desta
mercadaoria em (B), Se possuem, por exemplo 100 unidades de (B) ¢
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por elas conseguem obter 1 unidade de (A), trardo esta consigo. Mas se

ndo conseguem obter mais do que %} 2 % ou ﬁ ou de unidade

de (A), em troca das suas unidades de (B), aceitario sempre a troca, visto
que, por hipotese, a mercadora (A), mesmo em pequena dose, sempre
serve, e a mercadoria (B) é-lhes, de todo, inftil. Quer dizer que, por
maior que seja p,, nunca a procura D, se tomard igual a zero. A curva
A serd assimpiota a0 eixo dos pregos, e tomard a forma A'A' (fig. 8).
_ As curvas da oferta MLK (fig. 6) e QPN (fig. 7), cuja forma & essen-
Cialmente dependente da forma das curvas de procura, teriam, em
rigor, que sofrer também uma pequena alteragio. A curva MLK, por
€xemplo, deveria representar-se com a forma M'L'O, (fig. 8). Esta Gltima
5?l'i3. em tudo, igual 4 primeira, excepto no ponto de encontro com o
€ixo dos pregos, que passaria a ser, nio o ponto K, mas a origem das
Coordenadas. Realmente, em fig. 6, OK valor de p,, ao qual O, se torna
nula, & um valor positivo por ser reciproco do valor igualmente posi-
Vo e finito de p,, representado pela extensio OB_ (fig. 7), em que
nhamos suposto anular-se a procura de (B) D,. Mas se esta s6 se anu-
lar para p, ===, a oferta de (A) representada pelas coordenadas da curva
MLK 56 se anulard para um prego de (A) correspondente ao prego infi-
Nito de (B), isto & para p,=0. O ponto K de fig. 6 viri pois cobrir sobre
4 origem, e a curva tomari a forma M'L'O de fig. 8.
O mesmo diriamos, € claro, da curva de oferta de (B) (QPN de fig. 7),
que tomaria uma forma semelhante 3 da curva M'L'O de fig. 8.

FIG. 8
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§ 114.° — Postas estas bases, podemos compreender a solugio
matemitica do problema da troca de duas mercadorias entre si, que
Walras enuncia da maneira seguinte:

-Sendo dadas duas mercadoras (A) e (B), e as curvas de procura
destas duas mercadorias, uma na outra, ou as equagoes destas curvas,
determinar os pregos respectivos de equilibrio-,

Recordemos o que dissemos no capitulo IV sobre o mecanismo da
livre concorréncia. Ai vimos que os pregos de equilibric de uma merca-
doria eram aqueles, para os quais a sua procura igualava a sua oferta.
O problema dos pregos de equilibrio das duas mercadorias (A) e (B),
uma na outra, serd pois algebricamente determinado pelo sistema de
duas equacdes.

D:- = D.l
(36)
an - Di

ds quais, tendo em conta as equagdes (29) (30) (34) e (35), podemos
dar a forma:

F(p)= F( (37)

y L

F'
1,1

Flr(phj Flip'_h} ph (38;'

A primeira destas duas equagdes & satisfeita pelo valor de p,, para o
qual se encontram as duas curvas A /A e MLK (fig. 6), a primeira das
quais di, pelas suas ordenadas, a prm:ura total de (A), e a segunda,
também pelas suas ordenadas, a oferta total da mesma mercadoria. E
claro que, no ponto de encontro, as ordenadas confundir-se-do, o que
significard que a procura total iguala a oferta total, isto €, serd satisfeita
a primeira das duas equagdes precedentes.

Identicamente a segunda dessas equagdes serd satisfeita pelo valor
de p", para o qual se interceptam as duas curvas B, B e QPN (fig. 7).

Supondo pois que os dados do problema seriam as duas curvas
AA e BB  das quais deduzimos as curvas MLK e QPN a solugio do

rnﬁ  da troca de (A) por (B) seria dada pelos pre¢os que determi-
n.imo-sdms pontos de intersecgdo A e B.

P‘ = Dpi %}
P,=Op,

e que resolveriam o sistema (37).
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Olhemos as fig. 6 e 7. Suponhamos que, por qualquer motivo, p,
dumenta e toma um valor superior ao determinado pela extensio Op,.
Quando tal aconteca, vemos que as ordenadas da curva da oferta se
Iornam maiores do que as da curva da procura. Quer dizer que para
todos os valores de p, superiores aos do ponto de equilibrio, a oferta
de (A) excederd a sua procura:

0,> D, (39)

Mas sempre que p, aumenta, p, diminui. Se supusermos, pois, que p,
¢ toma maior do que a extensio Op, (fig. 6), temos de supor que,
simultaneamente, p,, se tonou menor do que a extensio Op, (fig. 7), em
que se dava o equilibrio. Ora a fig. 7 mostra-nos que, tormando-se p,
menor do que Op,, a oferta de (B) se torna menor do que a sua procura,
Por se tornarem as ordenadas da curva QPN menores do que as da curva
BB, Ao mesmo tempo que se der a desigualdade (39), teri pois, e
simultaneamente, que dar-se:

D,> O, (40)

Todo o aumento do prego de (A) implicando uma diminuigio do
Preco de (B), trard pois como consequéncia, que a oferta de (A) se tor-
NArA superior 4 sua procura, o que, pelo mecanismo que descrevemos
No capitulo IV, tenderd, num regime de livre concorréncia, a fazer bai-
*ar imediatamente o prego de (A), €, a0 mesmo tempo, tornard a pro-
Cura de (B) superior 4 sua oferta, o que, pelo mesmo mecanismo,
tenderd a fazer subir o prego de (B), isto &, a baixar também o prego
de (A). Assim, por duas vias, o equilibrio desfeito tenderd, por si
mesmo, a restabelecer-se, isto €, os pregos p, e p, tenderdo de novo
Para os valores Op, ¢ Op, que determinam o ponto de equilibrio.

§ 115 — Daqui deduz Walras a lei da oferta e da procura efectivas,
Ou lei do estabelecimento dos pregos de equilibrio no caso da troca de

Uas mercadorias entre si, que formula assim:
_*Sendo dadas duas mercadorias, para que haja a seu respeito equili-
0 no mercado, ou preco estaciondrio de uma na outra, é necessirio
€ suficiente que a procura efectiva de cada uma destas mercadorias seja
'Bual 4 sua oferta efectiva. Quando esta igualdade se nio di, é necessi-
“ﬁ‘rpam chegar ao preco de equilibrio, fazer a alta do prego da merca-
Ma cuja procura efectiva excede a oferta efectiva, e a baixa do prego
uela cuja oferta efectiva excede a procura efectiva-,

Esta lei é precisamente a mesma a que chegimos, ao analisar no
Spitulo IV o mecanismo da livre concorréncia. No presente capitulo
Vimos de apresenti-la sob outra forma, e nada mais. E fizemo-lo para

bem em evidéncia que o mecanismo da concorréncia sobre meio
da alta e da baixa dos pregos, do problema da troca cuja solugiio te6-
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rica e matemdtica vimos de indicar. De resto o fim de Walras, ao apre-
sentar esta Gltima solugdo, nio é, por forma alguma, o de aconselhar
que ela se substitua 4 solugiio pritica dos mercados, Esta dGltima funci-
ona com uma rapidez e uma seguringa, que nada deixam a desejar, ao
passo que a primeira seria quase sempre, (no estado actual da ciéncia,
poderiamos dizer «sempre.), impraticivel. E ficil ver sobre grandes mer-
cados, funcionando mesmo sem corretores, estabelecerem-se em pou-
cos instantes, ndo um mas muitos pregos de equilibrio, e trocarem-se, a
esses precos, consideriveis quantidades de mercadorias. Walras lembra
pois que seria fazer-lhe uma objeccio bem mal fundada, argumen-
tando-lhe com a dificuldade ou impossibilidade de estabelecer pratica-
mente as curvas de procura ou as suas equagdes. A questdo da
vantagem cque poderia haver, em certos casos, em por a curva de pro-
cura ou de oferta de uma mercadoria determinada, e a possibilidade ou
impossibilidade de o fazer, sio questdes que Walras reserva inteira-
mente. O seu fim, ao apresentar a solugdo que vimos de expor, é ape-
nas o de estudar teoricamente o problema da troca, em geral, e para
iss0 a concepgdo pura e simples das curvas de procura é-lhe, ao
mesmo tempo, suficiente e indispensivel.

§ 1162 — E de notar porém que, até aqui, temos tratado o problema
empiricamente. Era-nos preciso fazé-lo, antes de entrar na discussio
analitica. Chegou o momento de abordar esta discussio. Dissemos no
capitulo anterior que a equacdo (24)

¢, (d)= P, Pua (q, - d,p,)

resolvida em ordem a d,, nos dava precisamente a curva de procura
parcial (25):

d,=f£,(p)

Podemos portanto discutir esta iltima matematicamente sob a
forma (24).
Fagamos nela p = 0; obtemos

9,,(d) =0 (41)

Lembremos que @, ,(d) & a raridade da dltima parcela da quanti-
dade d, de mercadoria (A), pedida pelo individuo (1). Ora que quanti-
dade precisa ser esta, para que a raridade se anule? Olhemos a figura 2.
As raridades sido dadas pelas rectas dla’d%a”,... Anulam-se no ponto

» quando o individuo ji possui a quantidade Og, de mercadoria
(A), com a qual satisfaz 4 vontade todas as suas necessidades dessa
mercadoria, isto &, quando o individuo estd saciado da mercadoria (A).
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A raiz da equagio (41) isto € o valor de d, que anula a raridade @, ,, &
pois:

da ™ Duq,l

Esta quantidade € a quantidade pedida ao preco de zero, que empi-
";C;mertte designimos na fig. 3 pela extensio Oq,,. Donde conclui

ras:

=Sendo dadas duas mercadorias sobre um mercado, quando o preco
de uma delas & nulo, a quantidade desta mercadoria pedida por cada
Portador da outra, ¢ igual 4 quantidade necessiria para satisfazer todas
45 necessidades dessa mercadoria, 4 descrigdos.

Quer dizer que as duas curvas @, o, , (fig. 2) e o 0, (fig. 3) tém
Pelo menos um ponto comum, que é o ponm A
§ 117.2 — Se fizermos na equagdo (24):
d=o
resulta;
9.,(0) = P,9y,(q,) (42)
©quagdo, cuja raiz € (fig. 1 e 2):
¥ Ki)] Oa,, “3)

Pa Py I.(Elb} th

E este o valor de p,, 2o qual se anula a procura d . Determinimos
EMmpiricamente esse valor em fig. 3, e representimo-lo ai pela extensdo

i

%umnhamos que a curva de fig. 3 foi obtida, nio empiricamente,
Mas matematicamente deduzida das duas curvas de fig. 1 e 2, pelo pro-
€€350 que estamos seguindo. Em tal caso, o valor de p,, representado
Por Oa_ . em fig. 3, seria o valor achado para p, na lgua]dade (43) isto

€, a4 extensdo teria sido a medida geométrica da frac;;ﬂn con-
forme a igualdc;gg : pﬁ_

O
- Sl (44)
LR

Donde conclui Walras:
*A quantidade de uma mercadoria, pedida por um portador de
Outra, ¢ igual a zero quando o prego da primeira & igual ou superior 2
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relacio entre a intensidade da necessidade médxima da mercadoria a
pedir, e a intensidade da dltima necessidade satisfeita com a quanti-
dade possuida da mercadoria a oferecer..

Assim deve com efeito suceder, porque o dltimo elemento de (B)
produz ao seu possuidor, caso por ele seja consumido, uma satisfagdo
igual ao produto desse elemento pela intensidade da dltima necessi-
dade que ele satisfaz. No nosso caso, supondo que o individuo possuia
Oq,, unidades de (B) (fig. 1), essa satisfagdo seria:

4]
—~Xap (45)

Ao contririo, trocando-o pelo primeiro elemento de d, a satisfagao
obtida seria:

d.\
5 X Oar.l {-46)

Por virtude da equacio (14) este altimo valor pode escrever-se:

d, 0, O
RSO X = 47

E como, por defini¢io (equagio 44):

obtemos em (47):

d, O
5 0%, 4P (48)

Quer dizer: os dois valores (45) e (46) sdo iguais. O individuo nada

d -
%de[B} mntm?'dﬂ{h}. E claro, por
que nido pediria (A). Com mais forte razdo, o nio pediria, se

ganhava em trocar o elemento

O |

D> =

P
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Porque nesse caso, a igualdade (48) transformar-se-ia na desigualdade:

ch= Q,
3X00, > Xaqp (49

O valor de (45) seria maior do que o de (46). O individuo perderia
N3 troca, e livrar-se-ia portanto, a tal prego, de pedir (A).
§ 1182 — Marquemos o valor de p,, dado pela equagio (44), sobre
0 eixo Oa | de fig. 2, e seja Oot | esse valor. Ja tinhamos marcado
sobre o eixo O , da mesma figura o valor de d, que resultaria de ser
nulo o prego p:quer dizer que ji determinimos a posicio ocupada
Pelos dois pontos extremos da curva de fig. 3, sobre o plano das coor-
das de fig. 2. Os restantes pontos intermedidrios dessa curva mar-
Gir-se-iam sobre este plano, tomando a equagio (24) sob a forma:

e (50)

A medida que d_ fosse aumentando, @, (d), raridade para o porta-
df:-r (1) da altima parcela de (A) com que ele ficava em seu poder, ia
diminuindo, e ®,, (q, - d.p,), raridade da Gltima parcela de (B) igual-
Mente em seu poder, ia aumentando, Assim, na formula precedente,
Yemos que 4 medida que d, fosse aumentando, p, ia diminuindo.
Tomando por isso sobre o eixo Oa,_, de fig. 2, valores sucessivos cres-
Centes de d , e marcando sobre paralelas 20 eixo horizontal, tiradas por
€Sses pontos, os valores de p, correspondentes, encontrariamos valores

P, decrescentes desde o valor Dcv.m. correspondente a d =0, até
P, = 0 quando d, = Oat,,.

Assim obteriamos a curva de fig. 3, ndo empiricamente como fize-
Mos, mas deduzindo-a matematicamente das curvas de utilidade.

§ 1192 — E indtil lembrar, depois disto, que nenhuma confusio
deve haver entre as curvas o @, e o, 0 ambas marcadas na fig: 2, e
Sl Gltima também na fig. SA primeira & a curva das raridades, em

N¢do das quantidades consumidas; a segunda, a curva da procura em
funao dos pregos. Na primeira, cuja equagio demos em (2):

#Y -qa,l,{q‘.!

56 relacionimos as raridades da mercadoria (A) para o individuo (1),
€Om as quantidades por este individuo possuidas daquela mercadoria.
As abcissas dessa curva sio supostas por Walras como ndo depen-
sendo da quantidade de (A) consumida pelo individuo (veremos

adiante como esta concepgio foi posteriormente generalizada por
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Edgeworh). A posigio da curva sobre o plano depende apenas por-
tanto da relagiio entre dois Gnicos factores - quantidades de (A) consu-
[nidas, e intensidades das necessidades satisfeitas por esses consumos.
E 0 que Walras quis significar, quando nos disse que considerava a rari-
dade um facto absoluto. Mas na curva da procura @, 0, ,, cujas abcissas
representando os pregos, nos sdo dadas em fungio das quantidades
pedidas, pela equacio (50), sdo ji outros os elementos cujas relagoes
determinam esses pregos.

Esses elementos sdo as raridades @, (d) e ¢, , (g, - d p)) das duas
altimas parcelas das mercadorias (A) e (B), que ficam em poder do
individuo depois da troca. Os pregos p, nio dependem pois, apenas,
da forma da curva @0, ou curva da raridade de (A); dependem tam-
bém da forma da curva da raridade de (B) B_,B, , (fig. 1), e a0 mesmo
tempo, das quantidades possuidas tanto de (A) como de (B).

§ 120.2 — Suponhamos, por exemplo, que, nio variando as curvas
o o, e B B . q, diminui o trigo na mio do individuo (1). Trata-se,
por exemplo, de um cultivador de trigo, que num dado ano, por causa
de uma seca prolongada, ndo colhe senio 60 hectolitros. Neste caso, a
raridade da dltima parcela do seu trigo representada pelo denominador

de (44), tornar-se-ia, para ele, maior.

O valor de p,, ao qual o nosso individuo deixava de pedir (A),
diminuia. O ponto o, aproximava-se da origem das coordenadas. Se a
colheita se perdesse por inteiro, isto &, se

G, =0
o denominador de (44) tomnar-se-ia igual 3 raridade maxima de (B) isto
¢ a Of , (fig. 1). O valor de p, tornar-se-ia
O

1
p= —
p Dﬂ'r.l

Este valor que representamos sobre a fig. 2 pela extensio om, serid
aquele ao qual o portador (1) nio pediria (A). Parece 4 primeira vista
que, para pregos de (A) inferiores a esse, a procura de (A) deverid
comegar, isto &, que a curva de procura deveria elevar-se do ponto %
para o ponto @, , seguindo um caminho anilogo ao da curva o, o -
Mas, na realidade, a hip6tese, que fizemos, veio alterar a forma da
curva de procura. Sendo q, = 0, & evidente que o nosso individuo ndo
poderd pedir (A), seja qual for o seu prego, visto que nenhum (B) pos-
sui para oferecer. 56 poderi fazé-lo se (A) se tornar gratuito, e nesse
caso pedird tanto (A), quanto lhe parega preciso para satisfazer todas as
suas necessidades dessa mercadoria.

Quer dizer: a curva da procura confunde-se com a parte dos eixos
coordenados a, On.
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Ponanto:

“Supondo que ndo varia a utilidade das duas mercadorias para o
Pontador de uma delas, se a quantidade desta qltima, possuida por esse
Portador, diminui, o ponto de intersecgio da curva de procura da outra
Mercadoria com o eixo dos pregos aproxima-se da origem das coorde-
Nadas. Se a quantidade possuida se torna nula, a curva da procura con-
funde-se com a parte dos eixos coordenados formada, sobre o eixo das
Procuras, pela extensdo representando a quantidade dessa mercadoria
Precisa para obter a saciedade, e, sobre o eixo dos pregos, por uma
£xtensio igual 4 relagio das intensidades das necessidades miximas
das duas mercadorias-.

§ 1212 — Ao contririo, se a colheita do trigo, passasse de 100 a 150
hectolitros, o valor de q,p em (44) diminuiria, donde resultaria um
dumento do prego p,, a0 qual a procura de (A) se tornaria igual a zero.
O PISJ:m @, , afastar-se-ia da origem das coordenadas.

gb = “ﬂq.n

4 sua raridade tornar-se-ia nula, e o prego p,, obtido em (44), tornar-se-
infinito. O ponto @, estaria no infinito, e a curva da procura seria
4ssimptota ao eixo dos pregos.

Portanto:

“Supondo que ndo varia a utilidade das duas mercadorias para o
Pontador de uma delas, se a quantidade desta altima, possuida por esse
Portador, aumenta, o ponto de intersecgio da curva de procura da outra
Mercadoria com o eixo dos pregos afasta-se da origem das coordenadas.

que a quantidade possuida iguala (e com mais forte razio, se
€xcede) a quantidade precisa para produzir a saciedade, a curva de pro-
Cura da outra mercadoria, é assimptota ao eixo dos pregoss.

Vemos agora que tivemos razio em ndo afirmar, sem restrigoes,

Aue as curvas de procura parcial e de procura total cortassem sempre o
pregos. E certo que cortam sempre o eixo das quantidades,

Porque nenhuma mercadoria seria consumida em quantidade infinita,
Se tornasse gratuita, Mas quanto ao assimptotismo ao eixo dos
pmﬂ_lﬁ‘ deve ele considerar-se um facto sendo frequente, pelo menos
Possivel, e teoricamente realizivel, pois tem lugar sempre, que, entre
98 portadores de uma dada mercadoria uma quantidade suficiente, ou
I;m’ do que suficiente para a satisfagio de todas as suas necessidades

descrigiio,

Neste caso, como dissemos, as curvas de oferta total partem da
Ofigem,

§ 1222 — voliemos 4 equagdo (24). Depois de ter visto qual o valor
qll.le P, precisa ter, para que o portador (1) de (B) nio pega quantidade
Hguma de (A), vamos ver qual deve ser o valor do mesmo , para que
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aquele portador procure obter (A) enquanto tiver (B) para trocar, isto €,
para que ele ndo guarde quantidade alguma do seu (B).
Para o vermos basta, na equagio (24), fazer:

dp, =q, (500
Fica essa equacgdo

wld_l (d'd} # pd Ipb,](ﬂ‘}

easua raiz é: (fig. 1e 2)

Portanto:

«A guantidade de uma mercadoria oferecida por um portador dessa
mercadoria & igual 4 quantidade possuida, quando o prego da merca-
doria a pedir iguala, ou é inferior, 4 relacio entre a intensidade da
ultima necessidade que pode ser satisfeita pela mercadoria a pedir, e a
intensidade da necessidade maxima da mercadoria a oferecer.,

Com efeito assim deve suceder, porque o primeiro elemento de (B)
consumido pelo portador desta mercadoria, nido lhe daria senio uma
satisfacdo igual a
%X OB, (51)

igual ao produto desse elemento pela sua raridade, ou intensidade da
necessidade que ele satisfaria. Mas, trocando este elemento pelo altimo
elemento pedido de (A), o mesmo portador obteria uma satisfagio
igual a

dﬂl
% d o (52)

Ora, em virtude da equagio (10):

d
Axdam—x (53)
5 3
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Este valor é igual ao de (51) se:

do

a

Fas
OB, (54)

E a condigio que enuncidmos. O portador de (B) nio ganharia nem
Perderia, em fazer a troca do Gltimo elemento do seu (B) pelo tltimo
elemento pedido de (A).

Parece portanto que nido procuraria efectuar essa troca, e quereria

O
Cgmwar a quantidade ?h do seu (B), visto nada ganhar na sua troca por
‘E"'-'E (A). Se, em vez de (54), se verificasse a desigualdade:

do
OB,

P, % (55)

€ntdo, ji (53) seria um valor maior do que (51) e compreendia-se em
0

tal '-'-‘ﬂd-'iﬂ que o portador de (B) tivesse interesse em ceder o seu ,;E de (B)

Por — de (A).

Mas verificando-se pura e simplesmente a igualdade (54), compre-
“nde-se que o individuo nada perdia na troca, mas como também nada
Vi, parece que o natural era ele abster-se de oferecer o seu Glimo
ento de (B). Nesse caso jd o ndo seria igual a , e a nossa condigio

Ndo estaria bem posta.
Esta davida que aparece naturalmente ao espirito, ndo tem valor, e
Provem apenas de um erro de interpretagiio, alids natural, e que, por

i850, & bom desfazer. Nio se deve EsqUECEer qUe O NOSSO % & um infin-

nmf‘f pequeno, porque s € infinitamente grande, como supusemos no
“apitulo anterior. Quer dizer que, tendo o prego p, o valor (54), o por-
Yador de (B) s6 deixa de ganhar, sem ainda comegar a perder, no

Mento em que troca o seu Gltimo elemento infinitamente peguenc
d
de (B) pelo elemento também infinitamente pequeno de (A) —2- .Por-

“anto, o individuo ganhava na troca, antes de efectuar a desse (ltimo ele-
Mento infinitamente pequeno do seu (B), Mas como um infinitamente

queno & uma quantidade varidvel que tem por limite zero, s6 no
no de  se tornar igual a zero, é que o lucro na troca cessaria
Para o portador de (B). Quer dizer que ofereceria afinal todo o (B) que

-

La
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Esta explicagio nio & pari quem possun noghes, mesmo elementa-
res, de cilculo infinitesimal, mas apenas para os que desconhecam, por
completo, esse ramo das matemiticas, Para os outros bastaria lembrar

6]
que ?“ € um infinitamente pequeno, sem mais explicacbes.

§ 123.° — Temos suposto, até aqui, que os nossos portadores sO
possuiam uma mercadoria, seja (A), seja (B). E-nos preciso estudar
matematicamente o caso, do mesmo portador possuir simultaneamente
uma certa quantidade das duas mercadorias (A) e (B).

FIG. 9

Suponhamos pois que o portador (1), cujas necessidades de (A) €
(B) se exprimem sempre matematicamente pelas duas equacoes (2):

rJ.'l- wl'l{q"
™ 9, (@

que representam as duas curvas @, o | (fig. 2) e B B, (fig. 1), em
lugar de se apresentar no mercado com uma quantidade nula de (A), €
uma quantidade q, de (B), representada por Oq, (fig. 1), se apresentd
nele com uma quantidade g, de (A) representada pela extensdo 04,
(fig. 9), e uma quantidade q, | de (B), representada pela extensio 0d,
(fig. 10). Trataremos de exprimir, neste caso, a sua procura de (B) em
fungio do preco Py € a sua procura de (A) em fungio do prego p,- e,
a um prego de p, (B) em (A), representado pela extensio q P, ele
pede uma quantidade d, de (B), representada pela extensio Gy,
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teveri em troca oferecer umi quantidade o, de (A), representada pela
extensdo q, ,0,, quantidade esta determinada pela equagdo (7):

L }=,1 ry 'dll. lPh

Feita a troca, a intensidade da sua Gltima necessidade satisfeita de
(B), ou a raridade de (B), 1, € representada para o nosso individuo
Pela extensido d, B, e a intensidade da sua Gltima necessidade satisfeita

(A), r, , € representada pela extensdo o a.

Como supusemos que. ao pre¢o p,, o nosso individuo pediu tanto
(B), quanto lhe aprove, admitimos implicitamente que se verificou a
condicdo de satisfagio maxima (17):

II.!:|_1 3 phra.l:

Ou seja, substituindo 1, | e r,, pelos seus valores, e notando que da troca
resultou ficar o individuo (1) possuindo g, +d, de (B) e q , - o, de (A);

[Ph'J(qh-l-kdh} . Phq]l.lfqu.l g na} - (5‘6]
Ou ainda:

mb.t{th+dt-} = p9..(q,, - 4p,) (57)

Esta equagio, resolvida em ordem a d,, di, conforme explicimos ji,
?jpmﬂ"ﬂ de (B) d,, em fungdo do prego p,, expressa pela curva
ﬂzﬁ' 1P (fig. 10) referida aos eixos q, ,q, g, p, porque se trata de quan-

;s des pedidas a juntar i quantidade ji possuida , o que transporta a
Ofigem das coordenadas para o ponto q, .

Pre

FiG. 10
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Da mesma forma, se, a um prego p, de (A) em (B), o nosso homem
pede uma quantidade d, de (A), devera oferecer em troca uma quanti-
dade o, de (B), determinada pela equagio (8):

o, = dp,

Entio, sendo a intensidade da sua Gltima necessidade satisfeita de

(A) r,, e a intensidade da sua Gltima necessidade satisfeita de (B) r, ,,
teremos verificada a equagio:
ru..l r p':l:l"h.l
Ou seja:
m:.ltqn.1+d:] 5 P:.'Pu.l(qm 3 obj (58)
ou ainda
{Pa.t(q-.i"'dz] = an’h.t(qm - dlpa} (59

equacdo que, resolvida em ordem a d, nos dd a curva a, a , de pro-
cura de (A) em fungdo do preco p,, e referida aos eixos q,,q e q,,p-

§ 1242 — A discussdo das duas equagdes (57) e (59) para os diver-
sos casos, da procura ao prego nulo, do preco quando a procura €
nula, da oferta igual 4 quantidade possuida, da diminui¢io ou do
aumento das quantidades possuidas, seria absolutamente aniloga i que
fizemos. Walras entende apenas estudar um caso especial.

Se na equagcio (57) fizermos d, = 0, torna-se essa equagio:

?,,(a,,) = p,2,,(,) (60)
Como se verifica sempre a relagio (6):

P,,Fh

podemos escrever a equagio anterior:

9.,04,) = P.9,,,(q,) (61)
d E[S}‘m equagdo seria precisamente a obtida fazendo na equagio (59)
y P‘C:l'l'.ﬂﬂtﬂ:

=S¢ a procura de uma das duas mercadorias é nula, a um certo
Preco, a procura da outra é igualmente nula ao prego correspondentes.



A Matemdtica na Economia Pura: a Troca. Capitulo VI 161

§ 125.° — Esta proposigdo € apenas um coroldrio de um teorema
mais geral, que € o seguinte. Para transformar a equagio (57), que
representa a procura de (B) em fungio do preco p,, em equagio da
oferta de (A) em fungdo do preo p,, bastaria substituir nela d, por op,

1 S :
e p, por 7 Ficaria assim essa equacio:

?..4q,, -0) = p,9,,(q,,* (0,p) (62)

€quacio que nio € outra sendo a (59), com a substituigio de d, por - o,.
Assim, a equagdo (59) que representa a procura de (A), representa a
oferta de (A) para os valores negativos de d . Demonstrar-se-ia, da
mesma forma, que a equagdo (57), representando a procura de (B), é a
€quacio de oferta de (B) para os valores negativos de d.. Ora, sendo os
Precos essencialmente positivos, quando d, é positivo o, = dp, € posi-
ivo, e por conseguinte d, = - o, & negativo. Quer dizer que neste caso,
(0 de ser d, positivo) a curva de procura de (A) se tomou curva de oferta
de (A), isto ¢, que o portador em vez de pedir (A), o oferece. Correlativa-
Mente, quando d, € negativo, o, = d p, € negativo e por conseguinte,
d, =0 & positivo. Demonstrar-se-ia da mesma forma que, quando d, &
Positivo, d, € negativo, e que, quando d, é negativo, d, é positivo.

Portanto:

“Se a procura de uma das mercadorias é positiva, a um certo prego,
A procura da outra € negativa, ou a sua oferta positiva, ao prego corres-
Pondente.,

Com efeito, um portador das duas mercadorias nio pode pedir de
Uma delas, sem oferecer da outra, e vice-versa. Donde resulta que, se
M40 pede nem oferece porgio alguma de uma delas, nio oferece nem
Pede porgio alguma da outra. Portanto, o principio que pusemos direc-

hente no § 124.%, pode bem considerar-se um corolirio daquele que
Vimos de apresentar.

Corresponde ao caso, como € ficil ver, de ser a relagio das rarida-
des das duas mercadorias precisamente igual ao pre¢o de uma na
Outra, isto é: i

Iy,
2w p

Donde resulta forgosamente, vista a reciprocidade dos pregos:

b |

R P
O portador das duas mercadorias obtém a maxima utilidade ficando
9m as quantidades que possui de uma e de outra, sem realizar troca

Alguma. A duas curvas de fig. 9 e 10 sdo pois curvas de procura entre
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0s pontos a,, € a_, (fig. 9), e os pontos b, e b, (fig. 10), sendo reci-

os valores das abcissas dos pontos a., e bp.l' Entre os pontos
a,,ed, (fig. 9 eb, , eb,  (fig. 10), na parte pontuada das curvas infe-
rior aos eixos q, p € q, p sdo curvas de oferta, apresentando por isso a
forma das curvas de oferta, cujas ordenadas, como ji vimos, crescem,
atingem um miximo, ¢ decrescem em seguida sendo assimptotas ao
eixo dos pregos. E ficil ver que a posigdo das curvas de oferta é agora
contriria & que indicimos nas fig. 7 e 8, porque nestas considerimos a
oferta feita por um individuo que s6 possuia uma mercadoria, e que
portanto nunca podia pedir essa mercadoria (visto que, em troca s6
poderia oferecer da mesma mercadoria o que era absurdo), e agora
consideramos o caso de um individuo, que possuindo simultaneamente
duas mercadorias, pode em relagio a qualquer delas, pedir ou oferecer,
0 que nos obriga a representar numa curva Gnica o movimento possivel
das suas procuras e ofertas, fazendo seguir a curva da ofena ou pro-
cura negativa, 4 curva da procura ou oferfa negativa.

Tomadas no seu conjunto e referidas aos eixos O, cada uma das
duas curvas a,a , e b, b ., € curva da quantidade total conservada e
obtida de cada uma das mercadorias, em fungio do prego, visto que as
suas ordenadas em relagio ao eixos representam sempre a quantidade
total, de uma ou de outra mercadoria, com que o individuo fica,
depois de ter pedido ou oferecido uma certa quantidade dessa mercado-
ria. Esta quantidade é minima nos pontos em que a oferta da mercado-
ria respectiva atingiu o miximo, isto €, nos pontos D‘ 0,

§ 1262 — Em resumo, se designarmos mais simplesmente por Kol
¥, as quantidades positivas ou negativas, das mercadorias (A) e (B),
que o individuo (1) ajuntard, segundo os precos, s quantidades q,, €
q,, destas mercadorias, de que ele é portador, o ponto de equilibrio
para este individuo serd determinado pelas duas equagdes:

Xp,ty, =0
(63)
Eq_,_l_j_x '.?..
w:,l(qhi * F1 -

A primeira destas equagdes, a que Walras chama -equagio de
troca-, exprime que a quantidade oferecida ou pedida de uma merca-
doria, multiplicada pelo seu prego na outra, € igual 4 quantidade
pedida ou oferecida desta outra, isto €, que o individuo pede na pro-
porcio do que di, e di na proporgio do que pede, equivalendo afinal
uma das quatro equagdes (7), (8), (9) ou (10) (conforme x, e y, forem
Positivos ou negativos, isto &, equivalerem aos 0,0, ouaosd, d).

A segunda € a condigdo de satisfagio mixima e exprime que a rela-
¢do das raridades € igual ao prego.
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Quando se verificam simultaneamente estas duas equagdes, o indi-
Viduo (1) atinge o equilibrio , isto é, um estado @l que lhe ndo apraz
fazé-lo mudar, enquanto persistirem as condigtes que o determinam.

Vé-se que o problema é determinado, visto que tratando-se de um
$O individuo e de duas mercadorias, as incognitas, isto &, as quantida-
‘_dtﬁ que ele tem de determinar, sdo as quantidades x,, y,, que teri de
juntar ou tirar a q_,, q,, para atingir o equilibrio. Ora estas duas quanti-
dades sio determindveis pelo sistema das duas equagoes (63).

§ 1277 — Dada a reciprocidade dos pregos, o sistema (63) & exacta-
mente equivalente ao seguinte:

VP, t X, =0
(64)

Pua s Y0
w“I{qz.l X ;

Entre as equagoes deste, ou do anterior sistema, podemos eliminar
¥, para ter x_em funciio de p,, ou eliminar x, para ter y, em fungio de
Py O sistema que assim obteriamos, e que seria equivalente aos dois
ANteriores, teria a expressio seguinte:

q’;.ttqm"x:} " patphl':.qh.! " J";ﬂ:":}

(65)
mh.lfqhii-yltl = ph[pu.liqa.l ~Y,\Py

540 as equagdes destes sistemas (63), (64) ou (65), que Walras desen-
e » 40 estudar o problema da troca de muitas mercadorias, € por meio
quais obtém a solugiio do equilibrio econdmico neste caso.
6 § 1282 £ essencial notar que quando na primeira das duas equagoes
5), P, tem um valor tal, que x, negativo se torna maior do que q,
€quacdo deve ser substituida pela equagio:

4==q, (66)

geﬁrrque € evidente que o portador de uma mercadoria nio pode ofere-

Guantidade superior dquela que possui. Quando p, tem um valor tal

due, na primeira das equagoes (65), X, negativo se toma maior do que

v Significa isto que, se o portador tivesse quantidade superior a q, ,, a

sivel - Mas como ndo tem, seria absurdo pdr uma condigido impos-

Vas ¢ As quantidades (q,,+x,) e (q,,+y,) ndo podem nunca ser negati-
: se der (66), y, serd dado pela equagiio:

lh'llll::'lln ™ "'L.I {'ﬁ?}
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Identicamente, para os valores de P, que tornassem Yy, negativo
maior do que q,,, a segunda equagdo de (65) teria de ser substituida
por

-Gy, (68)
2 neste caso:
X,P, = Gy, (69)

E indtil lembrar que o sistema (65), que determina o equilibrio no
caso de um individuo e duas mercadorias, di, ou as quantidades x,,
y,em funcio dos precos p,, p,, ou estes em funcio daquelas. Podemos
tomar indiferentemente as primeiras ou os segundos para variiveis
independentes.

Quando se estuda, como temos feito até aqui, o caso da livre con-
corréncia, tomam-se os precos para varidveis independentes, porque,
de facto, na livre concorréncia, o consumidor aceita os precos do mer-
cado, e € de harmonia com eles que regula a sua oferta e a sua pro-
cura. Sio pois as quantidades que variam em fungdo dos pregos, e nio
os pregos em fungio das quantidades.

Por isto tomaremaos, enguarnto nos mantivermos dentro do caso da
livre concorréncia, os pregos para variaveis independentes.

Quando tratarmos dos monopdlios, individuais ou colectivos, pro-
cederemos de outra forma.

§ 1292 — Postas estas bases, podemos abordar o caso geral da
troca de muitas mercadorias entre si, feita por muitos individuos, num
mercado regido pela livre concorréncia.

Sejam m as mercadorias e n os individuos.

Seja o individuo (1) portador de q,, de (A), de q, , de (B), de g, de
(C), de q,, de (D). As equagdes:

=9 . (qQ
=9,
r.=9,,(q
1, =940

serdo as equagdes de utilidade ou de necessidade das mercadorias (A),
(B), (©) e (D) para este individuo, durante um certo tempo. Sejam Py
P.: P, OS5 pregos respectivos das mercadorias (B), (C) e (D), em (A), que
tomaremos para numeririo, o que quer dizer que consideraremos p,=1-
Supondo que os pregos correntes sdo p,, p,, P, sejam x,, y,, z,, W, 38
quantidades de (A), (B), (C) e (D) que o individuo (1) zcrﬁcenmni as
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Quantidades q,,, q,,, 9., 4, de que & portador. Estas quantidades
podem ser positivas, e representarem quantidades pedidas, ou negati-
vas e representarem quantidades oferecidas. E como o nosso individuo
ndo terd podido pedir certas mercadorias, sem oferecer certas outras em
Quantidade equivalente, € cento que, se entre as quantidades x, y,, 2, ,w,
Umas sio positivas, as outras serdo negativas, e que, de uma maneira
Beral, haveri entre todas a relacio:

X, YiPy tEP + WPt 0 (70)

Supondo, de resto, que o individuo (1), depois de realizadas todas
a5 trocas que faz, obiém a satisfagdo mdxima, teremos também, entre
45 mesmas quantidades, o sistema de equacdes:

P1(G*Y)) = P9, (q, %) ’
®..(q tz) = Pcma_:(qa_:"'x.} (71)
Py,(gy,tw) = pdwl.ltqn.]*‘xl]

Supondo que as mercadorias sio em nimero m, o sistema (71) terd
M - 1 equagdes, as quais juntas i equagio (70), formardo um sistema

m equagoes.

Estas m equacdes sio todas relativas ao individuo (1). Por meio
delas poderiamos determinar as m quantidades x, y,, 2,, \W,,..., 5e fos-
Seém dados os (m - 1) pregos de (B), (C), (D) em fﬁ}, A introdugio dos
N individuos que supomos virem ao mercado, vai permitir-nos determi-
har também os pregos.

§ 1302 — Realmente para que o individuo (2) atingisse o equilibrio,
Conjuntamente com o individuo (1), teria de atender ao sistema de
Squagdes;

xl * }'Ilph+zlp: + W:pd"'..,-ﬂ (?2}
9,.(q,, 1Y = P90, %) .
¢.q ,*z) = P,__'-'P.J[LLJ*JI:} (73)

q’d.l( 1+w1} i pdml.i':‘qn,1+x1}

E assim sucessivamente. O individuo teria de atender ao sistema:

x’n +* FHP‘!+ZNPL » wnpd+"'-ﬂ [?4}
tph.n{qh.rl-ryn} E phmiﬁ(qan-l-xn}
'm‘.'.l'l{ '.|'I+zl'l} i PIQJ.H{qi.ﬂ+xﬂ} ('?5]

P d.n{ qd.n+wn} - pdq] l.n(qo.n+xn}
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Assim teremos m equagdes para cada individuo, ou seja um total de
MXIM equagoes.

Contemos as incOgnitas.

Cada individuo, segundo temos suposto, di ou recebe uma certa
quantidade de cada uma das m mercadorias que possui.

As quantidades trocadas a determinar sdo pois, ao todo, em nimero
mx1.

Pode pensar-se que ji deixamos de fora, o caso possivel do indi-
viduo ndo oferecer ou nio pedir qualquer das mercadorias Mas é
evidente que este caso entra na nossa hipotese: se algum dos indivi-
duos ndo oferecer nem pedir qualquer das m mercadorias, haverid
para ele uma equacio a menos, e por isso também uma incognita 2
menos, que serd a quantidade por ele pedida ou oferecida dessa
mercadoria,

Temos, além disso, entre as incognitas, os n—m pregos de (B), (C),
(D).. em (A). Ao todo as incHgnitas sio pois em nimero:

nxm+{m-=1)

E como até aqui 56 achamos nxm equagdes, faltam-nos (m-1)
equaches para obter a solucio do problema.

Essas (m—1) equagoes vio ser-nos dadas pela consideraciio de que
a soma algébrica das quantidades pedidas e oferecidas de cada merca-
doria tem de ser igual a zero, o que significa que cada quantidade de
qualquer mercadoria pedida por um individuo, é oferecida por outro,
de forma que nem o primeiro se vé impossibilitado de alcangar as
quantidades de mercadoria que lhe sio a méxima satisfagio, ném o
segundo se v& na mesma situacio por ndo encontrar quem lhe aceite a
mercadoria de que lhe convém desfazer-se: (As duas hipoteses resultam
uma da outra).

Portanto:

X, *X,+..+x =0
Yit¥yte+y, =0

Z."'I:"'...*Zn'ﬂ

(76)

wotw,ttw =0

Estas equacdes sio em niimero m.

Parece pois que temos mais uma equagio do que precisivamos, ©
que tornaria indeterminada a solugiio do problema.

Mas, de facto, ndo é assim, porque dentre as equagoes que temos
achado, ha uma que €, por forca, consequéncia das outras. Para o ver,
somemos, membro a membro, as equagdes (70), (72) e (74).
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Obtemos
{x|+x:+'“ +xn‘]+PIJ({Yt+YI+"' +Fnlj+‘"pd{w]+w3+"'+wn:'+"'- o a7

Os 1. membros das equagoes (76) sdo as quantidades entre parén-
tesis de cada um dos termos do 1.2 membro da equagio (77). Se supu-
sermos pois que se verificam as (m—1) altimas equagdes de (76),
anular-se-do em (77) todos os termos do 1.2 membro, menos o pri-
meiro. Este primeiro termo (X +x,+... +x ) serd portanto nulo também,
Para que a equagdo se satisfaca. Mas sendo-o, verificar-se-d a 1.2 das
equagoes (76).

Esta dltima € portanto, uma consequéncia das outras, e as m equa-
¢oes (76) ndo sdo mais do que (m=1) distintas. Obtemos assim, as (m—1)
equagoes que nos faltavam para ter

nxm+(m=1)

tquacdes correspondendo a outras rantas incognitas a determinar, O
Problema do equilibrio de n individuos trocando entre si m mercado-
Mas, & pois um problema que admite uma solugio matemdtica rigorosa,
E condicionado pelas equacgdes (70), (71), (73), (74), (75) e (76), ao
todo nxm+(m-1) equagdes, por meio das quais se determina igual
Nimero de incognitas.

§ 131, — Walras mostrou, por uma forma muito interessante, que o
funcionamento dos mercados ndo € senio uma forma de resolugio pri-
lica, por meio de tentativas, das equagdes do equilibrio econémico.
Esta demonstragdo precisa ser dada, para fecho deste capitulo, porque
dela resulta que as abstracgdes da ciéncia pura estio muitas vezes, mais
Peno da realidade concreta, do que se € naturalmente levado a pensar.

A ideia de Walras, &, com algumas ampliagdes e modificagdes, a
Seguinte,

Sejam pi, p’, P’y 08 (m=1) pregos das mercadorias (B), (C), (D)...
€m (A), sendo esta (ltima o numeririo, isto €, sendo igual 2 unidade o
S€U preco p . Suponhamos estes pregos gritados ao acaso, num mer-
“ado regido pela livre concorréncia. A tais precos, cada um dos indivi-
duos determina a sua procura ou a sua ofera de (A), (B), (C), (D),...
Nesta determinagio que é feita por meio de reflexio, embora sem cil-
Culos rigorosos, cada individuo é afinal levado pelos motivos ou condi-
§9es que traduzimos, para o individuo (1), por exemplo pelo grupo das
Squagdes (70) e (71), e, para cada um dos outros individuos, pelos gru-
POS equivalentes dquele. Realmente o que nos dizem as equagdes (70)
€ (71 A primeira diz-nos que, quanto maiores quantidades o individuo
Yferecer de certas mercadorias, maiores serdo as que receberd de certas
Vs, e vice-versa, que, quanto menores quantidades pedir de algu-
M35 delas, menores quantidades terd de ceder das outras. As (71) °
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dizem-nos que o individuo s6 atingiri o miximo de satisfagio quando,
tendo em conta as diversas quantidades que tenha oferecido e pedido
de cada mercadoria, a relacdo entre a raridade de cada uma destas e a
mercadoria numeririo, seja igual ao preco da mercadoria considerada,
ou, por outras palavras, quando a relagdo entre a intensidade da neces-
sidade que o individuo pode satisfazer com a ultima parcela, por ele
possuida, de qualquer das mercadorias, e a intensidade da necessidade
que ele pode satisfazer com a Gltima parcela de numeririo, também em
seu poder, seja igual ao prego daguela mercadoria.

Ora serio precisamente estas duas espécies de consideragbes que
guiario cada um dos individuos e determinario as suas procuras e
ofertas de cada mercadoria.

§ 1327 — Certamente esta operagio de reflexio nio seri precedida
de um cilculo rigoroso feito por cada individuo, e muito menos lhes
serd preciso conhecer e resolver os sistemas de equagdes que traduzem
algebricamente o seu trabalho mental. Pode mesmo acontecer que um
ou mais individuos se enganem, e julgando ter atingido, depois de
terem pedido ou oferecido de certas mercadorias, quantidades diferen-
tes das que lhe dariam a méixima satisfacio compativel com as condi-
goes do problema. Neste caso corrigirdo, numa segunda experiéncia, o
erro que tiverem cometido, e chegardo afinal, depois de uma oscilagio
mais ou menos demorada, a determinar as quantidades que mais lhes
convém, isto €, a resolver praticamente, e sem o saberem, as equagoes
(700 e (71), (72) e (73)... etc.

Como em economia s6 estudamos fendmenos médios e gue se
repetem, conforme ja dissemos, podemos supor que no nosso mer-
cado, depois de findas todas as oscilagdes devidas aos erros cometi-
dos pelos diversos individuos na resolugio pritica das suas equagoes
de troca (71) e de satisfagio méixima (72), atingimos enfim um estado
em que todos os n individuos chegam a determinar com precisio as
diversas quantidades de cada mercadoria que lhes convém pedir e
oferecer, dados os pregos correntes p|, p', p/,, para atingir a mixima
satisfacdo.

§ 1332 — Sefam X, X} X}, Y ¥ Viger: W Wiy Wi 20, 2 o
estas quantidades. Se estas quantidades fo&sem tais que verificassem ©
sistema (76), em que ainda ndo falimos até aqui, isto &, se fossem tais
que, para cada mercadoria, a procura fosse rigorosamente igual a
oferta, é evidente que cada individuo encontraria quem lhe oferecesse
exactamente as quantidades de cada mercadoria, que lhe eram preci-
sas, e teria quem lhe pedisse exactamente as quantidades das outras
mercadorias que lhe convinha oferecer. Quer dizer: nem sentiria a falta
de qualquer quantidade de mercadoria, nem seria obrigado a conser-
var em seu poder maior quantidade de qualquer outra, do que lhe
convinha. Poderia, numa palavra, atingir praticamente o seu estado de
equilibrio, e & evidente que, atingindo este estado por todos os n indi-
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viduos que tinham vindo ao mercado, dar-se-ia o equilibrio geral, e o
mercado fecharia imediatamente, porque todo o movimento das trocas
teria cessado.

§ 1342 — Mas em geral, ndo € isto que acontece. Em face dos pre-
¢0s correntes cada individuo determina as quantidades de cada merca-
doria, que lhe convém pedir ou oferecer, para atingir a sua miéxima
satisfacio. Mas, em geral, estas quantidades, assim determinadas, nio
resolvem o sistema (76), isto &:

X0, X5 xf,_+...+ x+.#0

Yy ¥ Y5ty t.20

z‘l,

(78)
s z'=+...+ z'+. #£0

w'21 w;+.,.+w:1+,..=n

w'l,

Que significa isto? Significa que as quantidades pedidas e oferecidas
fle cada mercadoria ndo sdo iguais; significa que todos ou alguns dos
individuos ndo conseguem fazer as trocas que desejavam. Se a procura
de qualquer mercadoria excede a oferta, € porque alguns, pelo menos,
dos individuos que pedem essa mercadoria, nio encontram quem esteja
disposto a ceder-lha, ao prego corrente, na quantidade que desejam. Se
4 oferta excede a procura, alguns, pelo menos, dos portadores de uma
Mercadoria, ndo conseguem encontrar quem lhes tome toda a quanti-
dade dessa mercadoria que desejariam ceder (a0 prego corrente, bem
entendicdo).

Desta forma, quando se verifiquem todas ou algumas das desigual-
dades (78), haveri algum ou alguns individuos que, por for¢a, ndo
SStardo contentes, isto €, que nio terdo atingido o equilibrio.

§ 135.2 — Que fario estes individuos?

Fario o que ji explicamos no capitulo IV, ao descrevermos o funci-
9namento de um mercado regido pela livre concorréncia; se € a pro-
‘Ura de qualquer mercadoria que excede a ofena, aqueles individuos
que ndo encontram a mercadoria que desejam, ou a ndo encontram na
Quantidade que desejam, fazem a alta do preco dessa mercadoria em
Numeririo; se ¢ a oferta que excede a procura, sio aqueles que nio
ncontram quem lhe tome a mercadoria, ou lha nio tome na quanti-

de que desejariam oferecer, que se resignam a cedé-la em condigdes

08 vantajosas, isto €, que fazem a baixa do prego dessa mercadoria
€M numeririo.

Ora este mecanismo da alta e da baixa nio € sendo um processo
de resolugido, por tentativas, das equagdes do sistema (76). Demons-

isto, poderemos concluir que, realmente, a solugdo pritica que
108 mostram os mercados, € idéntica 2 solugio tebrica que consistiria
M resolver os sistemas de equagdes que estabelecemos, isto €, que
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essas equagoes traduzem de facto as condigdes, a que se atende prati-
camente sobre o mercado, muito embora nele sejam resolvidas por
simples tentativas, e nido pelos processos rigorosos do célculo algé-
brico.

§ 136, — Vamos poranto demonstrar que a alfa e a baixa sobre o
mercado ndo sio mais do que simples tentativas de resolucio do sis-
tema (76).

Suponhamos que este sistema se nio verifica, isto &, que se verifi-
cam as desigualdades (78).

Tomemos uma qualguer dessas desigualdades, a 23 por exemplo,
por ser a 1.7 relativa 4 mercadoria numerdrio. Somando por um lado os
¥ positivos representando as quantidades pedidas da mercadoria (B), e
por outro, os ¥ negativos representando as quantidades oferecidas da
mesma mercadoria, podemos escrevé-la sob a forma

D, -0}#0

ou
D} #0), 79

Vimos jd, no comeco deste capitulo, que o primeiro membro desta
desigualdade, representando a procura total de (B), podia ser geometri-
camente representado, em fungio do prego p,, pela curva BB, (fig. 7),
€ que o segundo membro, representando a oferta total da mesma mer-
cadoria, podia ser representado, também em fungio do prego p, pela
curva NPQ (fig. 7).

Vimos também que a maneira de transformar a desigualdade ante-
cedente na igualdade

D% =0 (80)
consiste em aumentar o preco p}, quando
D}>0j4
e em diminui-lo, quando
D{<0),
até atingir o valor de p| para o qual se interceptam as duas curvas
(este valor € representado por Op, sobre a fig. 7).

O mesmo poderiamos dizer de todas as outras desigualdades (78).
A maneira de as transformar em igualdades, consiste em aumentar 08
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precos pi, pl.... quando as procuras das respectivas mercadorias exce-
dam as ofertas, e em diminui-los no caso contririo.

Parece portanto que, de facto, fazendo esta operacio sucessivi-
mente para cada uma das desigualdades (78), chegaremos ao sistema
de equacdes (76), e que portanto o mecanismo da alta e da baixa é
uma forma de resolucdo deste sistema.

§ 137.° — Simplesmente € preciso ver como se fazem, sobre o mer-
cado, as transformagdes sucessivas dos pregos que, pouco a pouco e
por meio de tentativas, os vao aproximando dos precos de equilibrio
que satisfazem o sistema (76).

Suponhamos que, sobre o mercado, num dado momento, se verificam
todas as desigualdades (78), isto €, que, para nenhuma das mercadorias a
procura iguala a oferta. Suponhamos que os vendedores e compradores
da mercadoria (B) sdo os primeiros a porem em movimento 0 mecanismo
da alta ¢ da baixa, ¢ que, modificando convenientemente, © preco pl,
chegam a transformar a 2.* das desigualdades (78) na igualdade:

yiryht. +y"=0
Ou seja, dando a esta equagio a forma (80)
DiL=07% (80)
Escrevamos as desigualdades (78) sob a forma:
D=0
D=0
D' =0’
D=0

(81)

Os vendedores e compradores de (B), ao modificarem o prego p|
forma a tomarem iguais a oferta e a procura de (B), transformando a
2% destas desigualdades, na igualdade (80), modificaram também indi-
feCtamente a oferta e procura de todas as outras mercadorias, visto que,
POr hipotese, a mercadoria (B) troca-se por todas elas, e a modificagio
N4 oferta e procura de (B) ndo pode, por isso, deixar de afectar as pro-
“uras ¢ ofertas de todas as outras, Se, por exemplo p/, aumentou, isto
€, S¢ (B) se tornou mais caro, alguns dos portadores das outras merca-
$ resignar-se-io a ceder delas uma maior quantidade, para nio
reduzirem apenas o seu consumo de (B); por outro lado, pedirio
Menos das outras mercadorias para dividir por todas o sacrificio que
'€m de fazer. Se (B) se tomou mais barato, podem obter a mesma ou
Mais alguma quantidade de (B), com menor dispéndio da ou das mer- *
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cadorias que possuem. Poderio assim aumentar a sua procura de
outras mercadorias... etc. Quer dizer que a transformagio de p| em p'|,
donde resultou a transformagdo da 2.2 das desigualdades (81) na igual-
dade (80), transformou indirectamente todos os outros pregos p'p”,...
em p”p"... € o grupo de relagdes (81) passou a ter a expressio:

D=0,
DH’ ‘D"
B (82)
D" =O"
D=0,
Se, em seguida a isto, os vendedores e compradores de (C) fizessem
a mesma operacdo para esta mercadoria, chegariam, pela transformagio
de p” em p", a igualar a procura e oferta de (C). Simplesmente, conse-
guindo isto, ja4 a procura e oferta de (B) ndo seriam iguais, porque a
modificacio na oferta e na procura de (C) tinha vindo indirectamente
modificar a procura e a oferta de (B), e portanto afastar de novo do
ponto de equilibrio, o prego p’j, O grupo de relagoes (82) ficaria:
D ”: = G HI;
D", %0",
DN’:-. ’D”:._
DJ‘I:I ’ D J"d

(83)

Suponhamos que, depois dos compradores e vendedores de (C),
entram em cena os compradores e vendedores de (D), e depois os de
(A). O grupo (83) passaria pelas duas fases seguintes, a primeira das
quais seria;

D= Q
D = O
D m OF
D e Oy

(84)

€ a segunda seria:

Dy = O
Dy = O (85)
Dy #O;
Dy = O;
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§ 1382 — Resta-nos apenas provar que o5 novos pregos |, |, , estio
mais perto dos valores de p¥, pi, pY, pY, . que satisfazem o sistema
(76), do que destes valores o estavam os pregos p,, p,, P, P, donde
resultaram as desigualdades (81), para concluirmos que, de facto, o
mecanismo da alta e da baixa no mercado vai aproximando os precos
correntes dos pregos de equilibrio, isto €, que a alta e a baixa sio um
meio de resolucio, por tentativas, do sistema de equagdes que traduz a
igualdade da procura e da oferta de cada uma das mercadorias.

Ora, de facto, assim deve ser. Quando os compradores e vendedo-
res de (B), que supusemos serem o0s primeiros a pir em movimento o
mecanismo da alta e da baixa, modificaram o prego p|, donde resul-
tava a segunda das desigualdades (81), e o transformaram no prego p',
que igualava a procura e a oferta de (B), actuaram directamente sobre
todas as quantidades pedidas e oferecidas de (B) contra todas as outras
mercadorias; e, sobretudo, as ofertas e procuras de (B) contra cada
uma das restantes mercadorias, forma todas modificadas no mesmo
sentido. Se o prego p;, foi aumentado isto € se:

P's>Ph
Todas as quantidades pedidas de (B) deviam, em geral, diminuir, e
lodas as quantidades oferecidas aumentar ou diminuir, conforme p}, nio

livesse ainda, ou tivesse ji, atingido o valor que torna mdxima a ofera.

O contririo se daria, se o preco de (B) fosse diminuindo, isto € se:
Pu>P'

Em todos os casos, o que imponta fixar & que os efeitos da modifi-

Si¢io do preco de (B) foram os mesmos sobre as diversas quantidades

(B) trocadas por cada uma das outras mercadorias; se a procura de

(B), por exemplo, contra a oferta de (C), aumentou, devia ter aumen-

a procura de (B) contra a oferta de (A), contra a oferta de (D)...

€Ic. Se a oferta de (B) contra (A) aumentou, deve ter aumentado a

Oferta de (B) contra (C), contra (D)... etc. :
Os efeitos da mudanga de p, em p’ sio todos poranto no Mesmo

. 51392 — Mas os efeitos sobre a oferta e procura de (B) das suces- -
SVas modificacdes dos outros pregos, p” em p™, p', em p%, p% em
P§ que foram igualando as procuras e ofertas de cada uma das outras
Mercadorias, mas que afastaram da igualdade, ji atingida, a procura e a
oferta de (B), exerceram sobre esta oferta e esta procura, acgdes contri-
M35 e, até um ceno ponto anulando-se mutuamente,

Isto, pela razio seguinie:
Rk preciso lembrar que estamos dentro da hiptese, sobre o mer-

le:m*{l;g ]‘:-’eriﬁcarem todas as equagoes de equilibrio, menos as e
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Somemos portanto, membro a membro, as equagdes (70),
(72)...(74), cada uma das quais di o orpamento de cada individuo. Cha-
mando X a soma algébrica dos x, Y a soma algébrica dos vy, ... etc.
poderemos escrever a equagcio:

X+Yp,Zp +wp,+..=0 (86)

ou, chamando D, D, D..... a soma dos x, y, z... positivos, e O,, O,
0,.... a soma dos X, y, z,... negativos:

Da-0,+(D,-0)p,+(D -0 p +(D, -0 ) p,+..=0 (87)

Notemos que p,, p. p, sdo quantidades essencialmente positivas.
Portanto, se alguns dos factores (D-0)), (D,—-0)), (D-0),... etc., sio
positivos, outros serio negativos, e reciprocamente. Quer dizer que,
nas desigualdades (81), se a procura de certas mercadorias exceder a
oferta, a oferta doutras excederd a procura.

Sendo assim, & evidente que, se os compradores e vendedores de
(C) tiveram por exemplo de aumentar o preco p” para transformarem a
desigualdade D”>0" de (82), na igualdade D™= 0", de (83), isto €,
se a procura de (C) excedia a oferta, os portadores de (D), ou de qual-
quer outra mercadoria, tiveram por for¢a que diminuir o prego da sua
mercadoria, porque certamente a sua oferta excedia a sua procura.
Numa palavra: as sucessivas fentativas, que descrevemos uma a uma, €
em que mostrimos os portadores das diversas mercadorias tentando
sucessivamente levar d igualdade as respectivas ofertas e procuras,
foram feitas aumentando os pregos para certas mercadorias, ¢ diminu-
indo-os para outras.

Ora quando o prego de (C), por exemplo, aumentou, o prego de
(B) diminui, mas quando o prego de (D) diminui, o prego de (B) vol-
tou a aumentar, para tomar a diminuir quando aumentou o preco de
(A)... etc. Quer dizer que as sucessivas variagoes dos pregos que,
pouco a pouco, foram estabelecendo o equilibrio da oferta e procurd
de cada uma das mercadorias, e que vieram destruir o equilibrio da
oferta e procura da mercadoria (B), que supusemos ser o primeiro atin-
gido, exerceram sobre esta oferta e esta procura acgdes contririas, e até
ceno ponto, anulando-se mutuamente.

§ 1402 — Isto que dizemos de (B), podemos dizé-lo de (C), de
(D).... etc.

Quer dizer que, depois concluida a primeira série de tentativas que
levou os pregos, dos valores p’, p}, p., p), donde resultavam as rela-
¢oes (81), aos valores py, py, p!, pJ... donde resultaram as relacdes
(85), a oferta e procura de cada mercadoria devem estar mais perto da
igualdade, isto €, do equilibrio, do que o estavam no momento inicidl,
porque essas ofertas e procuras foram mais aproximadas da igualdade,
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pela mudanga directa dos pregos da propria mercadoria, do que dela
foram afastadas pelas mudangas indirectas resultantes das alteragoes
dos precos das outras.

Desta forma, ndo ha sendo que repetir a série de tentativas, para ir
Pouco a pouco aproximando os pregos correntes dos pregos de equili-

i0, € o mecanismo da alta e da baixa sobre os mercados, nio passa

de um processo de resolugio, por meio de tentativas, das equacoes do

sistema (76), que traduzem a igualdade da procura e oferta de todas as

mercadorias, e que, conjuntamente com as equagoes (70), (71) para o

individuo (1), (72) e (73) para o individuo (2), (74) e (75) para o indivi-

duo (n) fixam as condigoes gerais do equilibrio da troca de m merca-
1as sobre um mercado em que impere a livre concorréneia ?

§ 141.% — E inatil lembrar que as tentativas que descrevemos, se nio

sempre sucessivamente, como apresentimos, mas em parte simulta-
Neamente e em parte sucessivamente. Quer dizer que os portadores de
(€) ndo esperam que os de (B) tenham atingido o equilibrio, para em
Seguida lho destruirem, ao alcangarem o seu; que os portadores de (D)
Mo procedem para com eles da mesma forma... ete. Sobre o mercado,
45 lentativas sio feitas em parte simultaneamente, porque os comprado-
Ies e vendedores de cada mercadoria trabalham cada um por sua conta,
Sem se importarem com o0s outros, € em parte sucessivamente, visto que
a pratica, ndo acontece nunca que os primeiros pregos determinados
?E‘hm pregos de equilibrio para ftodas as mercadorias, Conseguir-se-ia
810 se, a0 processo das tentativas, pudesse um dia substituir-se o pro-
Cesso cientifico cujas equagdes vimos de apresentar. Entdo, conhecidas
45 constantes das equagoes, seriam estas resolvidas numa grande admi-
" io geral do mercado, e depois de determinados ai 0s pregos cor-
fentes de equilibrio, as trocas far-se-iam logo, e o mercado fecharia
Porque ninguém desejava coisa diferente do que tinha.,

Conseguir-se-a este desiteratum? E cedo para arriscar hipoteses. Por
Tﬂ‘-"ﬁl contentemo-nos em verificar que a solugio cientifica, a que nos
©Va o cilculo algébrico, se conforma inteiramente com a solugio pri-

que os mercados nos apresentam, o que leva Walras a formular da

nte maneira a lei do estabelecimento dos pregos de equilibrio, no

:“-50 da_lrt}::a de muitas mercadorias entre si, com intervengido do
no:

& “Sendo dadas muitas mercadorias, cuja troca se faz com intervengio

fumerdrio, para que haja a seu respeito equilibrio no mercado, ou

tio Estaciondrio de todas estas mercadorias em numeririo, € necessa-

' € suficiente que a esses pregos, a procura efectiva de cada merca-

Seja igual 4 sua oferta efectiva. Quando esta igualdade se nio da,

Fnc:u't; Osdirio deivca-nos agqui uma excelente exposicio do fatGunement Walrasiano,
cuy de determinagio do equillbrio através do ajustamento sucessivo dos pregos,
U3 variagio toma o sinal das procuras excedentirias, '
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€ necessdrio, para atingir os pregos de equilibrio, uma alta do prego
das mercadorias, cuja procura efectiva @ superior 4 sua oferta efectiva, e
uma baixa do prego daquelas, cuja oferta efectiva excede a procura
efectiva..

§ 142.° — Uma altima observacio,

Podem alguns espiritos meticulosos pensar, neste momento, na
objec¢do seguinte.

Esta lei, que acabamos de formular, parece ter apenas em conta as
equagdes do sistema (76), isto &, fazer depender o estabelecimento do
equilibrio sobre o mercado, apenas da verificagio das equagtes desse
sistemna. Mas a verdade & que nos dissemos que o equilibrio dependia,
ndo somente das equagdes (76), mas também das equagdes (70), (71),
(72), (73), (74) e (75). Como se explica portanto que, ao formular afinal
a lei do estabelecimento do equilibrio, apenas paregcamos atender a um
dos grupos das equagdes que escrevemos?

Ou as equagdes eram demais, ou a lei estd mal formulada.

Esta objeccio pode, por momentos, embaracar, dada a sua logica
dparente, conquanto o seu valor seja nulo e Walras s6 mereca censuras
por ndo a ter previsto.

A resposta é a seguinte.

As equagoes, que condicionam o equilibrio na troca, sio todas as
que escrevemos em nimero nxXm+(n-1).

As n equagdes (70), (72),...(74), dio cada uma delas, o orgamento
de cada um dos individuos, isto €, proporcionam as suas despesas a8
suas receitas, e estabelecem entre umas e outras uma relacio fixa, As
nim=1) equagdes (71), (73),..(75), traduzem o facto de cada individuo
regular as quantidades que pede e oferece de cada mercadoria, de
forma a obter a satisfagio mixima, conforme a lei que determinimos €
estudimos no capitulo anterior.

Mas tanto estas equagdes como as anteriores em niimero:

n+tnim-1)=nxm

igual ao produto do niimero de individuo pelo nimero de mercadoria,
sdo equagdes individuais, que num regime de livre concorréncia, e tra-
tando-se de fenémenos que se repetem, os individuos podem sempre
resolver, e que portanto podemos supor sempre resolvidas. Nada pode
impedir cada um dos n individuos de estabelecer mentalmente o seu
orgamento, de harmonia com o seu maior interesse, isto &, de determi-
nar quais as quantidades de umas e de outras mercadorias que mais he
convinha ter em seu poder, dados os seus gostos, os seus meios, € 08
pregos correntes, Pode enganar-se numa primeira experiéncia, mas rec
tificard, numa segunda, o seu erro, e como tratamos de fenomenos
repetidos, podemos sempre consideri-lo como tendo fixado mental-
mente quais as quantidades de mercadorias, que lhe dariam a mixima
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satisfacio. O que ndo depende da sua vontade é o obter ou nio as
quantidades de mercadorias que deseja.

Esse facto € que depende do estado do mercado; se este estiver em
equilibrio, isto &, se se verificar o sistema (76), que traduz a igualdade
da oferta e procura de todas as mercadorias, cada um dos nossos indi-
viduos encontra exactamente o que desejava, em troca do que lhe con-
vinha oferecer, e retira do mercado satisfeito. Mas se o sistema (76) se
nido verifica, ja todos ou, pelo menos, alguns dos individuos nio conse-
Buem obter de facto, as quantidades de mercadorias que desejavam,
nem encontram, por isso, quem lhes aceite a parte de outras, de que
lhes convinha desfazer-se em troca das primeiras. Todo o movimento
do mercado resulta deste facto, e traduz-se no mecanismo da alta e da
baixa, que descrevemos. S6 se trata pois de obter a solugio das equa-
foes (76), porque as outras sio equagdes individuais, ligadas as (76)
Por uma relagio de mutua dependéncia, mas que se resolvem por si, e
sobre as quais o movimento do mercado s6 indirectamente exerce
influéncia pelo movimento da alta e da baixa dos pregos.

A solugio do sistema (76) supde assim a solugiio prévia de todas as
Outras equagdes do equilibrio, e s6 a ele tinhamos portanto que fazer
referéncia, ao traduzirmos em linguagem vulgar, a lei do equilibrio da
troca de muitas mercadorias entre si.!

dos ‘A exXposicio das jdeias de Walrs aqui rerminada corresponde ds secgbes 11 e [N

2 &5 d'Foonomie Politique Pure, excluindo portanto as teorias de produgio

as v, capitalizacio e do crédito (secciio V) e da circulagiio ¢ da moeda (secgdio VD
fuais, como se disse, deveriam ser objecto de tratamento no 2 livro anunciado.



CAPITULO VII

O EQUILIBRIO ECONOMICO NA TROCA
SEGUNDO VILFREDO PARETO
(COURS D'ECONOMIE POLITIQUE, 1896)



O equilibrio econdomico na troca segundo Vilfredo Pareto

§ 1432 — A teoria matemitica da troca, formulada por Walras, e
Cujo resumo vimos de apresentar, foi naturalmente criticada e discutida.
Parte dessas criticas tém pouco ou nenhum valor. A teoria de Walras,
Verdadeira ou falsa, completa ou incompleta, é uma teorig cientifica,
assente e deduzida da observacio, e procurando servir-se do mais rigo-
1080 de todos os métodos. Para a compreender é preciso um estudo
ﬂt_t‘nm e demorado, e um certo conhecimento das matemdticas, de que
alids Walras emprega sobretudo a dlgebra e certos elementos de geo-
Metria analitica plana. O professor Pareto, de cujas doutrinas vamos
OCupar-nos, emprega de preferéncia o cilculo infinitesimal, ¢ a compre-
Ensio dos seus livros ja exige certos conhecimentos da aniilise. Em
tado o caso nem todos os individuos que se julgam no direito de criti-
Gar sempre as ideias alheias, tém a soma de conhecimentos matemati-
€05, nem sobretudo o hidbito do estudo paciente e demorado sem o
qual & impossivel formar uma ideia, mesmo imperfeita, da larga e pro-

nda concepgiio de Walras. Daqui vem que muitas das criticas que lhe

m feitas, e que vulgarmente costumam ser opostas ao emprego do
Me€todo matemitico em geral, ndo merecem sequer as honras da dis-
Cussdo, A ciéncia pode e deve ser tratada e discutida pelos homens de

ncia, e ndo pelos literatos, na frase do professor Pareto. Discutir 2
ap]@cﬂﬂ do método matemitico, quando se confessa ndo fazer uma

do que seja um sistema de duas equagdes a duas incognitas, €
POr um cego de nascenca a divagar sobre a beleza relativa das cores.

De resto nem s6 a ignorincia deu causa a virias criticas jocosas,
Que foram feitas 2 ideia de Walras. Sdbios eminentes como o matemi-
:“f“ francés Bertrand, erraram nas suas apreciaghes por nido darem @
Citura do livro que queriam discutir, a atengio que essa leitura exigia.

nd', por exemplo no Bulletin des sciences mathematiques—1883,

: Bertrand, Joseph L. F. (1822-1900). Matemdtico parisiense, licenciado e professor na
(188 nique ¢ membro do Collége de France. Publicou no Joumnal des Savants-

3) < Théorie mathématique de la richesse soctal, criticando Walras e -Recherches sur les
Principes de la thiorie des richesses: propondo uma alternativa 3 andlise do duopdlio de
Coumy, litrivés de um modelo que assume os pregos como varidvel estratégica,
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nota que, segundo Walras, a vantagem que um individuo tira quando
passa a ter x +dx de qualquer mercadoria é representada por:

o(x)dx

e que, sendo p o prego da mercadoria, o individuo deverd cessar as
suas vendas e as suas compras, quando

¢lx) - p

Ora Walras nio disse esta barbaridade em parte alguma. Pelo contririo,
repetiu em cada pdgina do seu livro, que o individuo devia cessar as
suas compras e vendas, quando:

P el

P, (r,)

0 que € muito diferente.

Bertrand acrescenta ainda que: -se x=a & a raiz da equagio
@ (x) = p, g é 0 que Walras chama a raridade da mercadoria, para a
pessoa considerada-, Ora na realidade, Walras chama raridade nio ao
valor de x que satisfaz a equagio de Bertrand, mas sim ao 1.2 membro
dessa equagio @ (x), o que é absolutamente diferente.

Como estas, faz Bertrand muitas outras apreciagdes absolutamente
no ar.

§ 1442 — A concepgio de Walras foram opostas duas objecgdes de
valor, ou melhor foi-lhe oposta uma objecgdo, e feita uma rectificagiio
importante, mais tarde seguida de virias outras. A objecgiio apresentou-
a o professor americano Irving Fisher, e ji lhe fizemos referéncia no
comego do capitulo V. Fischer fez notar que a concepgio de Walras
assentava toda na bipdtese de ser o prazer uma quantidade medivel, €
que esta hipotese é indemonstrivel. O professor Pareto, julgando que
esta objecgdo era fundada, modificou, por virtude dela, a forma de
deduzir a teoria do equilibrio econémico, procurando assenti-la em
bases novas.

E a exposicio da sua nova doutrina que faz objecto do Manual,
publicado hd um ano. A modificagio introduzida por Pareto nas suas
ideias, deve ter-lhes afectado mais a forma do que o fundo, porque 0
ponto fundamental — a concepgio do equilibrio econémico — as con-
clusdes e os sistemas de equagdes do manual sio fundamentalmente
idénticas aos do Cours, publicado em 1896, e ainda moldado sobre as
ideias de Walras.

Nio nos parece convincente a objecgio de Irving Fisher. O facto,
no entanto, de a vermos aceite pelo eminente homem de ciéncia que
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s¢ chama Vilfredo Pareto, leva-nos a suspender, por completo, todo o
juizo que desejariamos emitir sobre ela. Acresce que ndo nos foi possi-
vel, apesar de todos os esfor¢os que fizemos, obter um exemplar da
obra de Irving Fisher -Mathematical investigations in the theory of value
and prices, cuja edigdo esti esgotada, e de que parece dificil obter um
exemplar, mesmo usado. Conhecemos a critica de Fischer unicamente
pelas referéncias que lhe faz Pareto. Nestas condigdes, pensamos que
seria fazer literatura o abalangar-mo-nos a criticar uma afirmagdo, con-
Ira a qual alids nos parecia poder opor as mais convincentes razoes,
mas de que temos um conhecimento imperfeito.

Preferimos portanto nada dizer.

Apenas desejamos fixar bem este ponto: seja ou nio procedente a
objeccio de Fisher, tenha ou nio razio o professor Pareto, que a jul-
Bou atendivel, certo é que essa objeccio apenas combate o processo
seguido por Walras, e nio o fundo das suas doutrinas, gue continua
sendo essencialmente © mesmo na Gltima obra do professor Pareto,
?lliis ji escrita depois de aceite pelo seu autor a objecgio de Fisher. E
5o que € importante fixar, como € interessante notar que Pareto
Seguindo um caminho inteiramente novo, tenha chegado is mesmas
conclusoes fundamentais de Walras (embora grandemente ampliadas e
Beneralizadas como vamos ver).

§ 1452 — A outra objecgio, ou antes, rectificagio da teoria de Wal-
fis deve-se ao professor inglés Edgeworth, e dela resultou uma impor-
fante generalizagio das ideias daquele sabio.

Quando, no capitulo V, estudimos a concepgio da raridade de
Walras, como sendo a intensidade da Gltima necessidade satisfeita pelo
Consumo de uma dada quantidade de uma dada mercadoria, vimos que
Walras supde esta intensidade simples fungiio da quantidade de uma
Mercadoria consumida por um individuo. A raridade de (B) s6

de do consumo de (B), a raridade de (C) do consumo de (C)...
€Ic. Foi, por virtude desta suposigio, que pudemos representar geome-
Micamente a rectingulos inscritos pelas rectas q'r",q"r", d'@’, d",o",

- 1 e 2) e algebricamente pelas equagtes (2), (suprimindo os indices

1 que se referem a um individuo em especial)

n=9,@
=9,
M que, por q representamos apenas as quantidades ji consumidas por
M qualquer individuo das mercadorias (A) (na 1.* equagio), e (B) (na
Segunda).
por isto mais claro escrever os dois indices a e b, adiante das
|Ell':5 q.

ri-'tpl(qt} m
ry = @ (q) i
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Desta hipdtese resultou poder Walras considerar a utilidade efectiva
de qualquer mercadoria, como sendo sempre determindvel, por isso
que essas utilidades efectivas representadas geometricamente pelas
dreas Of, B, , (fig. 1) e O @, (fig. 2), sdo obtidas pela integragio das
duas equagdes anteriores, conforme as fGrmulas (3):

u, = Iq’m{q)dq.
; (89)
Uy = Jlu " 9, (q,)dq,

Ora realmente as equagtes diferenciais (88) sio sempre integriveis.
Delas podemos sempre passar para as (89), e Walras podia portanto
liviemente deduzir as utilidades efectivas, e portanto as proprias curvas
de utilidade que limitam as dreas representativas dessas utilidades, da
simples raridade, isto €, da intensidade da altima necessidade satisfeita
por um portador de qualquer mercadoria. Podia assim, i sua vontade,
partir das curvas de utilidade ou da utilidade efectiva para chegar is
raridades, derivando as fungoes (89), ou passar das raridades para as
utilidades efectivas e para as curvas da necessidade, integrando os
acréscimos diferenciais de utilidade (raridades, multiplicadas pelos
acréscimos diferenciais da quantidade).

Toda a sua teoria adquire, pelo facto desta hipotese, um aspecto
de clareza e de evidéncia, que constitui, um dos seus maiores méri-
tos, e que foi talvez a tnica razio que nos levou a expé-la antes de
entrar na anilise das generalizacoes resultantes da objecgio de Edge-
worth, que seriam mal entendidas sem a compreensio da teoria de
Walras.

De facto, a hipotese de Walras, legitima desde que se trate apenas
de simplificar os fen6menos reais com um fim didactico, nio traduz, na
grande maioria dos casos, a realidade concreta. Os acréscimos diferen-
ciais de utilidade ou acréscimos de prazer resultantes do consumo de
uma nova pequena quantidade de qualquer mercadoria, nio dependem
apenas da quantidade maior ou menor desta mercadoria, i anterior-
mente consumida pelo individuo; dependem também das virias quanti-
dades, maiores ou menores, consumidas anteriormente pelo mesmo
individuo de muitas outras mercadorias.

A raridade de uma mercadoria e a utilidade efectiva resultante do
consumo de uma dada quantidade dessa mercadoria, nio sio, em
geral, simples fungdes da quantidade consumida dessa mercadoria; s30
fungdes de todas as quantidades, nio s6 dessa, mas de todas as outras
mercadorias consumidas pelo individuo, e de cenas relagoes entre
essas mercadorias,

Observemos os factos.

Um homem, cheio de fome, de sede e de frio, nio estari em condi-
¢oes de sentir um grande prazer com a oferta de um belo quadro ou de
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uma linda bengala. Evidentemente nio nos ocupamos aqui do prazer
indirecto que poderi resultar-lhe da venda do quadro e da bengala,
permitindo-lhe comprar alimentos e roupas, mas apenas do prazer
directo que deveria resultar-lhe da posse do quadro ou da bengala.
Este prazer serd evidentemente muito menor, do que o seria se, em
igualdade de todas as outras circunstincias, o nosso homem estivesse
saciado de alimentos e confortavelmente aquecido. Quer dizer que o
prazer que lhe resulta da posse do quadro e da bengala, nio & ape-
nas fungio do namero de quadros e de bengalas, que ele possuia,
mas também dos alimentos ¢ roupas de que ele podia dispor. O
mesmo podemos dizer do prazer que lhe causard a oferta de um
jantar, sem ser acompanhado de um cobertor para se cobrir; o

nosso homem, tiritando de frio, apreciari menos o jantar do que o
4preciaria em condigtes normais de calor; o prazer que lhe di o con-
Sumo dos alimentos, mesmo no caso extremo de se encontrar esfo-
meado, depende, nio apenas das quantidades de alimentos por ele
anteriormente consumidas, mas também da quantidade de pecas de
Vestudrio que possui. Se lhe derem apenas um bom cobertor, nido
deixard de experimentar certo prazer; mas maior seria esse prazer se
4 fome o nio continuasse apertando. Quer isto dizer: o prazer resul-
nte, para um individuo, do consumo de uma qualquer quantidade

qualquer mercadoria, depende sempre do que nos chamamos o
Etado de disposigdo desse individuo. E como este estado depende
Sempre, em parte, da maior ou menor quantidade de certas mercado-
fas consumidas pelo individuo, é evidente que destas quantidades
fesultard, em Gltima andlise, a maior ou menor intensidade do prazer
fesultante de um determinado consumo, Numa palavra: o prazer
Tesultante de um dado consumo é, em geral, fungdo de muitos outros
“Onsumos anteriores.

§ 1462 — Os simbolos algébricos empregados por Walras tém de
Madificar-se, se quisermos atender as consideragdes que precedem.

Os acréscimos diferenciais de utilidade, ou de prazer, resultantes do
€Onsumo de uma nova quantidade infinitamente pequena de mercado-
4, eram por Walras representados pelas expressoes:

9,=(q,) dq, )
¢y, = (q,) dq, L

Onforme se vé das equagoes (89), que nos dio as wtilidades efectivas,
% 05 prazeres totais resultantes do consumo de q, de (A) e de g, de
- ';;pela integraciio destes diferenciais entre os limites zero e q,, € 2ero

Ora desde que consideremos os acréscimos diferenciais de utilidade
m@;]ﬁﬂm do consumo de uma nova pequena quantidade de qualquer
fCadoria, como dependendo das quantidades de todas as outras -
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mercadorias anteriormente consumidas pelo individuo, teremos de
representi-los pelas expressoes seguintes

o,.™- {Q..qh.qu.-. ) d‘-l: (a1)
9,=(q,9,9. ) dg,

ou, como faz Pareto, no seu Cours, substituindo os q por x:

@, (x, x,x. )dx, 74

em que X, X, X representam as quantidades totais de (A), (B), (C),...
que estio em poder de um qualquer individuo, num dado momento.

Se considerarmos estas quantidades em poder do individuo, como
compostas de duas partes, uma parte constante, representando as
quantidades que esse individuo trouxe consigo ao mercado, e outra
parte variivel, representando as porgdes positivas ou negativas que ele
juntou ds quantidades que possuia, isto €, se fizermos

L=q,tr
4=+t N

podemos escrever os acréscimos diferenciais parciais de utilidade sob a
forma:

w a f'rjlrblrt-l___} dr.
@, (s )dr (93)

ou, mais simplesmente

¢, dr,
@, dr, @

As fungdes @ ,, @ ,, equivalem is raridades de Walras (formulas 2),
conquanto para Walras fossem derivadas simples, e presentementé€
sejam derivadas parciais, porque Walras considerava, como dissemos,
a whlidade efectiva de cada mercadoria simples fungio da quantidade
dessa mercadoria, ao passo que Pareto considera essa wutilidadé
efectiva, a que chama ofelimidade total, fungio de fodas as quantidades
consumidas de fodas as mercadorias.

As fungdes @, @, (94) chama Pareto -ofelimidades elementares
Podemos definir a ofelimidade elementar: -0 prazer resultante do con-
sumo de uma nova quantidade muito pequena de qualquer mercadorid,
dividido por esta quantidade.

!‘lﬂa Gltima pante da defini¢io, incomodari os que ndo tenham
podido seguir a parte matemitica da andlise que antecede. Basta porém
olhar as expressoes (94), que representam os acréscimos diferenciais d€
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prazer, resultantes do consumo de uma nova quantidade, muito
Pequena, de (A) e de (B), para ver que, para passar desses acréscimos
para as derivadas @ ,, ¢ , & preciso dividi-los pelas novas pequenas
quantidades dr,, e dr,.

Suponhamos, por exemplo, um homem tendo bebido §i um litro de
cerveja. Um centilitro terd, depois disto, uma centa ofelimidade para ele;
esta ofelimidade dividida por um centilitro, seri aproximadamenite
(porque um centilitro, ndo chega a ser um infinitamente pequeno), a
ofelimidade elementar correspondente a um litro de cerveja.

Jevons chamou a esta quantidade final degree of utility, nome pelo
qual é principalmente conhecido em Inglaterra; outros autores ingleses

ominaram-na marginal utility, os alemies e austriacos chamam-lhe
Grenzutzen; Gossen chamou-lhe Werth des letzten Atoms.

A variacio da ofelimidade total seri dada pela soma algébrica dos

erenciais parciais (94): -

dU = @ dr, + @ dr, (95)

§ 147.2 — Com estas bases, vamos indicar como o professor Pareto
trata, no seu -Cours, o problema da troca.

Pareto comega por fazer uma distingiio fundamentalmente, cujos
emos veio mais tarde a precisar melhor no seu -Manuak; essa distin-

diz respeito aos dois casos — livre concorréncia e regime de
monopélio — que, por serem fundamentalmente diversos, sio regula-
08 por condigdes diferentes, e precisam, por isso, de ser estudados em
Separado. Podemos fixar a diferenca entre estes dois regimes econ6mi-
€08, da maneira seguinte:

Tomemos um qualquer individuo no momento em que vai a0 mer-

fazer compras e vendas, isto €, trocas.

Este individuo pode ser impulsionado por duas espécies de motivos
Muito diferentes: 1.2 pode ter apenas em vista satisfazer os seus desejos
9 possivel, aceitando os pregos do mercado; quer dizer, pode
ter em mente apenas o realizar tais compras e tais vendas, aos precos

. que consiga obter um méximo de ofelimidade, isto &, que

‘onsiga satisfazer os seus gostos o mais completamente possivel. Neste
O nosso homem apenas se preocupa com os pregos do mercado,
m“cr por eles, é que tem de regular as quantidades de cada merca-
que mais lhe convém pedir e oferecer. E certo que das compras e

que ele realizar, vird indirectamente a resultar qualquer modifi-

nesses pregos. Mas nisto ndo pensa 0 nosso individuo; apenas o
mpﬂ a ideia de satisfazer, o melhor possivel, 0s seus gostos ou
desejos. este 0 caso que Walras estuda, e este tipo de individuos €,
POr isto, j4 nosso conhecido dos dois capitulos anteriores. 2.9 O seu fim
© Ser outro; o nosso individuo pode conscientemente pretender
IEdr os pregos do mercado, para de futuro tirar dai qualquer utili- -
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dade, ou para qualquer outro fim. Este fim pode ser qualquer. Seja o
estado de espirito do individuo, que conscientemente busca modificar
0s pregos correntes, € muito diverso do daquele que nesses pregos ndo
pensa influir.

Conforme um determinado individuo realiza qualquer troca sob a
influéncia da 1.* ou da 2.2 destas espécies de motivos, dizemos que ele
procede segundo o tipo (I) ou segundo o tipo (11).

E muito ficil encontrar exemplos de um e de outro destes tipos.
Evidentemente uma dona de casa, ao comprar um quilo de café, nio se
preocupa com o efeito que essa compra poderi ter de futuro sobre o
preco do café nem hesita em fazé-la com receio de vir assim a dar
causa a uma ala do prego do café, alta que ela desejaria evitar. Nio
sdo consideragoes desta natureza que a determinam a comprar, ou a
nio comprar o café. O que a leva é uma simples comparagio interna
entre O seu gosto por uma certa quantidade de café, e o obsticulo que
lhe é preciso vencer para satisfazer esse gosto, obsticulo que, neste
€aso, € o prego dessa quantidade de café, Quando o gosto & mais forte
do que o obsticulo, realiza a compra. No caso contririo abstém-se.
Quando mandamos fazer um par de botas limitamo-nos a por de um
lado a necessidade que delas temos, ¢ do outro o sacrificio, maior ou
menor, representado no prego, que temos de pagar para as adquirir.
Nio entra, em geral, nos nossos raciocinios a consideragio da influén-
ﬁ que a nossa determinagio final ird exercer sobre o preco dos cabe-

is.

O tipo (II) também é de ficil exemplificagio. Nas Bolsas é ficil ver
todos os dias 0s banqueiros e os sindicatos venderem ou comprarem
grandes massas de titulos, com o Gnico fim de lhes fazerem descer ou
subir a cotagdo. O facto constitui mesmo o abe, das operagoes de
Bolsa. Os trusts, em que sio postas em comum as oficinas ou outros
meios de produgio dos associados, os Kartelle, os sindicatos, limitando
a producio sem limitagio de preco, ou vice-versa, as grandes tentativas
de absorgio e monopolizagio de uma certa classe de mercadorias o
de meios de produgio (a tentativa de absor¢io do cobre em 1887-88
por exemplo), sdo outros tantos exemplos do tipo (11). Em todos eles @
compra ou a venda ndo sio precedidas, no espirito do comprador ou
do vendedor, por uma comparagio de ofelimidades directas, mesmo
porque, nestes casos, as mercadorias que se vendem e se compram ndo
m que ver com os gostos ou ofelimidades do individuo; andam todas
em volta da modificagio nos pregos que o individuo deseja conseguif;
€ ceno que desta modificacio o individuo espera decerto tirar qualquer
vantagem futura, sendo assim o ganho de quaisquer ofelimidades o seu
fim Gltimo. Mas‘isto ndo destr6i 0 que dissemos. E evidente, conforme
f frisimos no capitulo 111, que o ganho de ofelimidades & sempre ©
mﬁr!-rel altimo de todas as acgdes humanas. Mas este ganho pode sef
obtido directa e imediatamente, ou ser apenas um fim indirecto, sendo
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outro qualquer o fim directo. E o nosso caso. Os individuos que
actuam segundo o tipo (I1), tém por certo, como fim altimo, o ganho
de certas ofelimidades de qualquer espécie. Mas o seu fim directo e
imediato ¢ unicamente uma modificacio qualquer nos pregos correntes
de uma certa mercadoria.

Ora ao traduzirmos algebricamente os motivos que imperam no
espirito dos individuos, que vém ao mercado, € evidente que nio
temos de atender aos fins tiltimos que o individuo espera atingir, mas
apenas aos seus fins imediatos. 5o estes que determinam os actos que
0 individuo pratica, e s6 a eles temos pois de atender quando quere-
mos traduzir em simbolos algébricos os motivos a que esses actos obe-
decem. Que o fim imediato que um determinado individuo procura
alingir seja ou ndo um simples meio, que ele emprega para atingir um
outro fim mais afastado, ndo nos interessa neste instante. Estamos ape-
nas tratando de traduzir em férmulas os movimentos a que o individuo
dari origem, e para isso basta-nos atender aos fins imediatos que ele
Procura atingir. O que estes fins sio para ele é um problema psicolo-
8ico que ndo estudamos por enquanto na economia pura.

Por estas razoes, e visto que, nos dois casos anteriormente tratados,
0 individuo obedece a motivos diferentes, por serem diferentes os fins
direcios e imediatos, que, em cada um desses casos, procura atingir, é
evidente que diferentes tém de ser, nos dois casos, as equagdes que
Condicionam as suas resolugdes, e como estas sio uma parte das que

elerminam o equilibrio, os dois casos virdo afinal a ser traduzidos em
Sistemas de equagoes distintos.

§ 1482 — Walras s6 estudou o primeiro dos dois casos que vimos

apresentar,

De facto, ao tipo () de individuos, corresponde nos mercados o sis-
tema de livre concorréncia. Se nenhum dos individuos, que vém ao
Mercado, tenta exercer influéncia directa sobre os pregos, e busca ape-
Nas satisfazer os seus gostos, o melhor possivel, dados os pregos existen-
fes, estes altimos serio afinal determinados pelo jogo livre dos gostos

todos, em combinagio com os obsticulos que esses gostos encon-
'fam (maiores ou menores quantidades existentes da mercadoria, custos
de fabrico.., e1c.).

precos correntes de equilibrio estabelecer-se-io (ou tenderio a -
EStabelecer-se) sob a simples acgio da influéncia maa dos gostos e
dos obsticulos, e fixar-se-d0 quando, para cada mercadoria, a procura
'Bualar a oferta, £ a este estado que se chama livre concorréncia.
Vemos assim que este estado s6 seria real, se aos mercados apenas
individuos do tipo (1), o que se nio di. De facto nos mercados
Presentam-se individuos deste tipo, e do tipo (). Os primeiros sio
SeMpre em maior nGmero, porque nio estd na mio de qualquer o pro-
ﬂt{fer conforme o tipo (11). Para poder fazé-lo, € preciso dispor de
Meios poderosos, absolutamente fora do alcance da grande maioria,
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Conseguem-no, por exemplo, os que, por qualquer titulo, desfrutam
um monopdlio, isto & os que podem livremente regular, por um acto
da sua vontade ¢ sem temerem a concorréncia alheia, qualquer das
condigdes do fenémeno econdmico. E por isso que os individuos do
tipo (II) se encontram onde existern monopdlios de qualquer espécie,
naturais ou legais. Se no regime da livre concorréncia, um produtor,
por exemplo, de gqualquer mercadoria resolver provocar uma alta nos
pregos da venda, e para isso diminuir, ou suster mesmo por completo,
o seu fabrico, poderd, se esse fabrico for suficientemente grande, per-
turbar momentaneamente as condicoes do mercado, e esbogar um
movimento no sentido da alta, que ele desejava. Mas este movimento
serd quase sempre pouco duradouro, e ndo fard mais do que aumentar
os lucros dos outros fabricantes do mesmo produto, e levi-los a desen-
volver a sua produgido de forma, ndo s6 a cobrir a diminui¢io da oferta
do primeiro fabricante, mas quase sempre a ir além desse ponto, o que
provocard uma reacgio imediata no sentido da baixa. Desta forma, se
houvesse um produtor qualquer, por grande que fosse o seu fabrico,
que tentasse, sem possuir sobre os seus concorrentes qualquer vanta-
gem, modificar directamente os pregos, conseguiria apenas, depois de
uma oscilagio maior ou menor, pagar muito caro a sua lentativa, e
veria inexoravelmente o preco anterior restabelecer-se sob a acgio das
forcas da concorréncia (se, & claro, nenhuma das outras condigoes
mudassem durante a oscilacio).

Outro poderi ser o resultado da sua tentativa se, ou s6 ou associ-
ando-se com outros, conseguir por qualquer forma afastar concorrentes
que neutralizem os seus esforcos. Para isto terd o cuidado, antes de
tentar proceder segundo o tipo (II), de conseguir apoderar-se.dos
meios que tornam possivel a sua tentativa. Numa palavra, s6 tentard
proceder segundo esse tipo quem, por qualquer titulo, for senhor de
um monopélio de qualquer espécie.

Nos mercados reais apresentam-se individuos que seguem o tipo
(1), e outros que seguem o tipo (1D,

Os primeiros contratam com os segundos, mas é visivel que, no
momento do contrato, diferentes sio os raciocinios que uns e outros
empregam.

§ 149.° — A esta diferenca é necessirio atender cientificamente, €
Walras deu-nos, portanto, uma andlise incompleta, estudando apenas 0
tipo (I). Ndo hd direito de o censurar, nem mesmo alegando que & fugir
da realidade analisar isoladamente a influéncia matua das accoes de
certos individuos, considerados como obedecendo todos 4 mesma
espécie de motivos, quando € certo que concretamente esses indivi-
duos obedecerio, sobre os mercados, a duas espécies de motivos
muito diferentes. Um dos meios, que a ciéncia pode empregar pard
caminhar, ¢, como i temos dito, o das aproximacoes sucessivas, que
consiste em ir sucessivamente aproximando do fenémeno concret®
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pela jungio gradual de novos detalhes e novas especialidades s anteri-
omente estudas, Walras estudou o caso abstracto e irreal de um mer-
cado regido em todas as suas partes pela livre concorréncia absoluta.
Era preciso comegar por ai antes de aproximar dos mercados reais, em
que, ao lado dos individuos do tipo (1) seguindo os principios da livre
concorréncia, encontramos os individuos do tipo (II) gozando de cenos
monopolios e regulando, por isso, os seus actos por uma forma muito
diversa da dos primeiros.

O professor Pareto veio juntar o estudo deste segundo tipo ao do
Primeiro, aproximando-nos assim da realidade concreta, embora o seu
estudo sobre os monopolios seja, em si mesmo, um estudo abstracto
£Omo € o da livre concorréncia.

§ 1502 — Exporemos primeiro a teoria de troca no regime da livre
Concorréncia, e em seguida a mesma teoria no regime do monopélio,
conforme as ideias de Pareto no seu Cours.

A teoria da troca no regime da livre concorréncia €, no Cours, intei-
mmente moldada sobre as ideias de Walras, de que representa apenas
Uma generalizacio e um desenvolvimento. Mais resumida na exposi-
§d0, e desenvolvida pelo cilculo infinitesimal, ao passo que Walras se
Serve quase exclusivamente da dlgebra simples, a sua leitura oferece
Naturalmente certas dificuldades, que o estudo prévio das ideias de

diminui grandemente. Por outro lado, o professor Pareto desen-
Volve alguns pontos em que Walras nem tinha tocado, e mercé dos
i rosos recursos da andlise, atinge conclusdes por vezes novas, que
nclusivamente vém modificar certas ideias correntes sobre a oferta e a
Procurg,
Teremos talvez, na exposigio que segue, de repetir, por vezes,
algumas proposigdes ji nossas conhecidas. Nada se perderi com o
facto, que apenas contribuird para melhor as esclarecer.
Para evitar confusoes fixaremos previamente o sentido das notagoes
qu€ vamos empregar.

Os produtos consumiveis sio designados por (A), (B), (C),...

As quantidades destes produtos possuidas pelo individuo (1) sdo

mente qy, Gy, 9.,

As possuidas pelo individuo (2) 10 qy, G Qs
qﬂ:"’ﬂf& um individuo qualquer, estas quantidades sio indicadas por

9.,

. As quantidades trocadas no mercado sio para o individuo (1)
sty e para um individuo qualquer, r, 1, 4
G f-s ofelimidades elementares correspondentes s quantidades
L*r), (g,+ r,), (q +r), serio designadas por @, (q, *r,), @,(q, * n,),
P(q.+ rlll'l': ou mais simplesmente por ., (r,), ¢, (r,), @ (r).
dinda mais simplesmente por @, 9, 9.

mesmas quantidades serdo designadas para cada individuo

Special, juntando-the os indices 1, 2, 3,...
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Assim para o individuo (1) serdo: @,, @, 9, Os pregos dos produ-
tos serdo designados por p, py, P....

As quantidades totais trocadas sobre o mercado, isto € r,, *r,, t 1.
I‘"_.."‘ Lo, + LET serdo dﬂﬁignﬂdas por R.‘_ Rbl"'

O nimero de produtos € m.

O namero dos individuos € n.

§ 151.2 — Posto isto, entremos num mercado regido pela livre con-
corréncia, onde s6 se trocam produtos uns com os oultros.

As trocas de mercadorias operadas pelo individuo (1), serdo expres-
sas pela equagio (70) do capitulo anterior, que terd, com as novas
notagdes, a expressio seguinte:

T ¥ Pl YR ¥ =0 (96)

supondo, € claro, que a mercadoria (A) serve de numeririo, isto &, que
p.= L

Nio vamos repetir o que dissemos no capitulo anterior sobre o
modo de chegar a obter esta equacio, que traduz apenas o orgamento
do individuo, e indica afinal que as quantidades pedidas por ele de cer-
tas mercadorias sio tanto maiores ou lanto menores, dados certos pre-
¢Os, quanto maiores ou menores forem as que ele oferecer de outras
mercadorias, e vice-versa.

Para qualquer individuo a equagdo anterior escreve-se:

Lipu tpr .. =0 o7

Esta equacdo estabelece uma relagiio entre r, (quantidade de nume-
rario oferecido ou recebido afinal pelo individuo), e as quantidades
Iy T Pu Pc

odemos portanto supor r, fungio destas Gltimas quantidades. Mas,
no caso da livre concorréncia, como, por hipotese, os individuos ape-
nas se ocupam das quantidades r, r. sem por qualquer forma pensa-
rem em modificar os pregos p, p. devemos supor estes pregos
constantes, e varidveis as quantidades r, . Se, ao contrério, como no
caso do monopdlio que adiante estudaremos, alguns individuos pen-
sam em modificar directamente os pregos, teremos de considerarp, p,
como variiveis independentes conjuntamente com 1, 1,

Presentemente, visto estarmos tratando o caso da livre concorréncia,
s0 1, 1. sdo varidveis, sendo Ph P cOnstantes.

Derivando parcialmente em ordem a r, a equagio (97), obtenho:

gri"fp,'ﬂ (8)

b
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Donde tiro:

ar

a

Pv= ‘E (99

Esta equagdo que nos di o prego de (B) em fungdo dos acréscimos
diferenciais parciais de (B) e de (A), equivale i equagio (4), e traduz
afinal a2 mesma ideia.

De facto o que traduz a equagio (4)? Que o prego € igual a relagao
inversa das quantidades de mercadorias trocadas. Sendo m o nimero
de unidades de (A) trocadas por n unidades de (B), o prego de (B) é

Py =0

Se (A), por exemplo, for a mercadoria moeda, e a sua_unidade o
real, se (B) for o vinho e a sua unidade o litro, e se 500 unidades de
moeda, isto & 500 reis. se trocarem contra dez unidades de vinho,

1510 € contra dez litros, o prego da unidade de vinho, isto & do litro,
Sera;

500

e 0
Pn "0 ™

Ora se analisarmos agora o valor de p, dado em (99), sem por um
Momento olharmos para o sinal do segundo membro, ao qual voltare-
mos daqui a um instante, vemos que esse valor ndo é sendo a expres-
840 diferencial da formula (4).

Realmente a expressio:

r,
& (100)
€ derivada parcial em relagio a r, da equagio (97), em que 0s pre-
05 py, p.  sdo considerados como constantes, € em que considerimos
F, fungoes de r, . Esta derivada representa a relagio entre o acrés-
“Imo que resulta para a fungio r, de um acréscimo dado a varidvel r, e
SSte filtimo acréscimo. Quer dizer, é a relagio entre a quantidade infini-
amente pequena 8, da mercadoria (A) que o individuo deu ou recebeu
€M troca de uma outra quantidade infinitamente pequena 81, da mer-
Cadoria (B) que receben o dei.
 Encontramos assim, a mesma ideia da formula (4) expressa diferen-
Salmente, Quanto ao sinal (-) do segundo membro de (99) & ele con-
Sequéncia do que acabamos de dizer: quando o acréscimo 8r, €
itivo, isto € quando o individuo recebe (A), o acréscimo Br, € nega-
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tivo porque forosamente terd de oferecer (B), e vice-versa. A expres-
sd0:

or

Br,

quer se apresente sob a forma:

+bir,
quer sob a forma:

+bir,
B,

€ poranto sempre negativa, e o sinal (-) que a precede em (99), vem
dar-lhe o valor positivo que o preco p,, quantidade essencialmente
pusitiva, ndo pode deixar de ter.

E initil dizer que, derivando parcialmente a equagio (97), nio faze-
mos mais do que considerar momentaneamente como constantes as
varidveis r_r, para podermos achar a relagio entre os acréscimos dife-
renciais da fungiio r, e da varidvel r,. Por outras palavras, e passando
dos acréscimos diferenciais para as diferencas finitas, nés podiamos
decompor as quantidades r, r, r.  em partes A, A, A, Ay
A A, representando cada uma destas quantidades, a parte de cada
mercadoria que era trocada por cada uma das outras. '

Quer dizer, se fizéssemos:

L= 'ﬁa.h*‘ 'ﬁl.c'*"'
=8+ A +... (101
rl.' = ac.|+ lli|.'.I1nl|."'

sendo A, a parte de (A) trocada por A, de (B); A, a parte de (A) tro-
cada por A, de (C); A, a parte de (B) trocada por A, de (C)..., 8
equacio (97) poderia escrever-se:

A+ A 4. 4p, (A, + A+ 4P (A + A+ )+...=0 (102

Tomar a derivada parcial em relagio a (B) na equagio (97), equi-
vale a considerar na (102) a simples relagio entre A,, ¢ A, ,, tomada n0
seu limite.

Ora, representando as diferencas finitas A, e A,,, as quantidades
respectivas de (A) e (B) trocadas uma pela outra, isto €, equivalendo
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a m e n na formula (4), é positivo que o preco p, podia ser directa-
mente expresso por

A
-— (10
Py A 3)
E como a expressio (100) ndo € sendo o segundo membro desta
equagio tomado no seu limite, vemos que realmente a igualdade (99)
ndo faz mais do que exprimir em termos diferenciais, o mesmo valor
dado em (4), e em (103),
Da mesma forma deduziriamos da equagio (97):

or

a—r“"[}r"ﬁ (104)
br,

P=-5" (105)

(=

§ 1522 — Deixemos por um momento as conclusdes que acabamos
de tirar, e que nos serdo precisas daqui a instantes. Vamos tratar outro
ponio,

Representemos por

¢ (x, X, X, ) (106)

X, =q,+1, X,=Q+f, X =g +r (107)

a fungio dando o prazer total que um qualquer individuo obtém
Pelo consumo de X, %, X respectivamente de (A), (B), (C),... numa
Ordem determinada.

F acrescentamos estas Gltimas palavras porque a fungio ¢, que,
“Quivale 4 wtilidade efectiva de Walras, difere desta num ponto muito

rante. A wrilidade efectiva de Walras, que ele exprime pelas equa-

(1) e (3) que estudimos no capitulo 5.7, & apenas fungido de uma
Mercadoria: a utilidade efectiva resultante do consumo de (A) s6
da quantidade de (A) consumida, a utilidade efectiva de (B)

%6 _ do consumo de (B)... Mas ja dissemos, no principio deste
mp'.“““n que Edgeworth generalizou as formulas de Walras, pondo a
“Utilidade efectiva. como fungiio, nio apenas de ima mercadoria consu-
» Mas de todas as que consome o individuo. Ora € visivel que,
*endo assim, 45 mesmas quantidades de mercadorias consumidas pode
nder uma soma total de prazer muito varidvel, conforme a |
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ordem em que essas mercadorias forem consumidas. E evidente que
nio é indiferente comegar por comer a sopa, num jantar, e acabar por
doces e gelados, ou comegar por estes e acabar por aquela. De forma
que a -utilidade efectiva- ou -ofelimidade total-, segundo Pareto, nio
depende apenas, quando a consideramos fungio de mais de uma mer-
cadoria, das quantidades das mercadorias consumidas; depende tam-
bém da ordem dos consumos, e das combinagdes que entre as
mercadorias se podem fazer. E por isto que, na hipotese de Walras, é
sempre possivel passar da raridade para a utilidade efectiva, integrando
entre dois limites quaisquer, os diferenciais:

¢..(qQd,

Q) d,

conforme fizemos nas equagdes (3) do capitulo V, ao passo que, na
hipétese de Pareto, s6 se pode passar da <ofelimidade elementar- para a
«ofelimidade total-, isto & das fungdes @(r,), @(r,), @Lr),... para a fun-
¢io ¢ (x, x, x. ) (106), depois de conhecidas e determinadas as rela-
¢Oes existentes entre as varidveis r, n, r.... Mais tarde voltaremos a este
ponto. Por agora queriamos apenas 1u¢.uﬁ-:::1r a restricio que tinhamos
feita ao escrever que a fungio (106) representa o prazer resultante do
consumo de um certo nimero de mercadorias, numa ordem determi-
neiier,

§ 153. — Da fungio (106) deduz-se facilmente a condigio do
méiximo de ofelimidades nas trocas. Observemos, antes de tudo, que
sendo as varidveis x, x, x_  dessa fungio, compostas de uma parte
constante q, q, q. € "duma parte varidvel r, r, r. conforme vemos em

{

(107), os diferenciais da fungio (106) serio iguais aos da fungio

¢, 1. ) (108)

Para obter a variagio de ofelimidade que resultard da troca de
uma quantidade infinitamente pequena de (A) por outra de (B),
considero constantes as varidveis r_r, , e diferencio a fungio ante-
cedente em ordem as varidveis r, r,. O diferencial de uma fungiio de
duas varidveis € a soma dos diferenciais parciais, que se obtém, con-
siderando cada uma das varidveis como constante, ¢ dlferennandﬂ
em ordem 4 outra. E como os diferenciais parciais sdo iguais as deri-
vadas multiplicando os acréscimos parciais das quantidades, obte-

mos para o diferencial da fungio (108), em que 50 r, e r, sd0
variiveis:

wl a {rl} &I+ w b {rl:v} arh ( lm}
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Este diferencial representa a variagdo de ofelimidade resultante
da troca de &r, por dr,. E como os seus dois membros tém sinais
contririos, por isso que &r, e dr, sio forosamente um positivo e
outro negativo, (trata-se de uma troca em que, quando dr, é dado,
r, & recebido e vice-versa), esta variacio representa um beneficio
para o individuo enquanto (109) tiver um valor positivo; representa-
fia uma perda se esse valor fosse negativo. Mas como o individuo
pode continuar as trocas enquanto quiser, e estamos dentro da hipo-
tese de nada o poder obrigar a ir além do ponto que lhe apraz atin-
Bir, € evidente que s6 parari quando (109) tiver deixado de ser
Positivo e de representar um ganbo, e for tornar-se negativo, isto &,
transformar-se num prefuizo. Quer dizer que ao individuo convém
Parar quando:

@, (r,) dr,+ 9, (r,) 8r,=0 . (110)

E por esta equagdo diferencial que o professor Pareto representa a
condigio do maximo de ofelimidade na troca das duas mercadorias (A)
e (B) entre si.

Podemos escrevé-la:

il
p, (r,) r-r'+q3h(rhj-ﬂ (111)
or,,

Ou aproveitando agora o valor de p, que obtivemos em (99):
P.( r,]-~ﬁ- (112)

Fazendo idénticos raciocinios para a troca entre (A) e (C) e assim
Sucessivamente, obteriamos,

o, I‘*} -‘P"{r‘;' (113)
P
Ou, combinando (112) e (113),
(r,) @lr)
o P i (rd) (114)

Py Pe
E evidente que se (A) nio fosse a mercadoria numeririo, isto € se:

p, #1
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as equagoes (114) escrever-se-iam:

() 9fr) 9fr)
Pa Py P:

(114)

O professor Pareto formula, em face destas equagoes, a condicio
do miximo de ofelimidade na troca, dizendo que no ponto em gue
esse miaximo € atingido -as ofelimidades elementares divididas pelos
precos, isto € as ofelimidades elementares ponderadas (pondéreés no
texto francés) devem ser iguais-.

§ 154.2 — Chegamos assim, por um caminho diferente, ds mesmas
equagoes que Walras tinha formulado, dizendo que o miximo de utili-
dade era atingido quando os precos eram iguais as relagdes das rarida-
des, isto €, quando, sendo p, = 1 equagio (17):

a que se podia dar a forma:
K m — — (116)

equagtes estas que sio exactamente as (114) porque r,, r,,... para Wal-
ras representavam as raridades, que Pareto, sob o nome de ofelimida-
des elementares, representa por @,(r), @,(r,),...

E portanto indiferente dizer, como Walras, que a utilidade méxima na
troca € atingida quando os pregos sdo iguais 4 relagio das raridades, ou,
como Pareto, que o miximo de ofelimidade na troca € atingida quando
as ofelimidades elementares ponderadas sio iguais. S3o duas frases, apa-
rentemente muito diversas, mas cujo sentido € exactamente © mesmo.

§ 155. — A concepgio do Pareto, no Cours, sobre o equilibrio eco-
nomico na livee concorréncia, é de resto idéntica 4 de Walras, que lar-
gamente analisimos no capitulo anterior. Podemos vé-lo rapidamente.

Para cada individuo e m mercadorias, as condigdes do equilibrio
serdo dadas pelas equagdes (97) e (114), isto &, pelo sistema seguinte:

f""w-h"'p‘_ft" =ﬁ {11-'”

@(r,)
(r)="——
?4 rl P]-.



A Matemdtica na Economia Pura: a Troca. Capitulo VIT 199

(118)

9.(r)
J{r_‘]- et ey
? P.

As equagoes (118) serio em ndmero m - 1. Com a (117) formario
m equaches para cada individuo, Sendo os individuos 8, teremos ao
todo Bm equagoes por meio das quais poderemos determinar as 6m
Quantidades trocadas ry 41, .1, 41, .15 #1y,, ..., S€ forem conhecidos
05 m- 1 pregos p, p.... de (B), (C),.... em (A). Para podermos determi-
har conjuntamente as quantidades e os pregos, precisamos de mais
'_1“1 - 1) equagdes, que nos serdo fornecidas pela condigio de que cada
individuo conseguird exactamente obter as quantidades de cada merca-
doria que lhe sio precisas, e encontrard, ipso-facto, quem lhe tome
Cxactamente as quantidades que deseja oferecer, por outras palavras,
Pela condigio de que, para cada mercadoria, a procura serd igual a

s I5to &:

Lt =0
Ottt =0 (119)
0t =0

Estas equagdes serio em nimero m. Parece pois que teremos um
Cquacio a mais. Na realidade ndo & assim, por isso que, somando todas
45 equagdes (117), que sdo tantas quantos os individuos, obteremos:

Nttt Punptryt HpAn, 4r, + )+ =0 (120)

Esta equaciio verificar-se-i, desde que se verifiquem todas as equa-
iguais a (117). Mas verificando-se (120) e verificando-se (m- 1)
(119), a dltima de (119) verificar-se-d ipso-facto, por isso que os
Paréntesis de (120) sido os 1. membros de cada uma das (119). Basta-
Portanto escrever (m - 1) das equagoes (119), e teremos assim para
::_m“ﬁﬁﬂmr o equilibrio geral da troca num mercado sob o regime da
Ve concorréncia, @m+(m - 1) equagoes, por meio das quais determi-
flaremos rigorosamente as Hm quantidades trocadas e os (m - 1) pregos.
Nos desnecessirio mostrar que esta concepgao do Cours € exacta-
m 4 de Walras, que largamente desenvolvemos no capitulo antece-

Pareto mostra que das equagdes, que condicionam o equilibrio na

» podem tirar-se duas conclusoes muito importantes: a 1.4 € que o

Problema & inteiramente determinado, seja qual for o nimero de indivi-

i“ﬂs. € 0 nimero de mercadorias, visto que € sempre possivel traduzi-

- um sistema de equagoes cujo nimero € rigorosamente igual ao das
itas; ¢ a 23 ¢ que, visto entre as condigdes do equilibrio, na livre .
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concorréncia, se encontrarem as do méximo de ofelimidade para cada
individuo, € legitimo concluir que: sob o regime de livre concorréncia,
0s precos se estabelecem de forma a facultar a cada individuo um
méximo de ofelimidade-.

§ 156.2 — E curioso ver que as equagdes do méiximo de ofelimidade
nio sio sendo uma aplicacdo e uma adaptagio da equagio do equili-
brio de Lagrange.’

As equacdes do miximo de ofelimidade sio as do sistema (118).
Tomemos a primeira delas, e escrevamo-la sob a forma da equagio
(110), da qual a deduzimos:

@, (r,) 8r,+ @, (1) &r,= 0

Ora na -Mecinica analitica- de Lagrange, vemos que, sendo P ¢ Q
duas forgas aplicadas em dois pontos de um sistema, dp e dq as veloci-
dades virtuais dessas forgas, medidas pelos espagos infinitamente
pequenos que poderiam ser percorridos, num mesmo instante, pelos
seus pontos de aplicagio, segundo as suas direcgoes, donde resulta que
Pdp e Qdq sdo os momentos das forcas P e Q, segundo a defini¢io de
Galileu, a equagio:

Pdp + Qdq = 0 azn

exprimird o equilibrio das duas forgas.

Desta equagdo passamos para a anterior, substituindo as forgas
pelas ofelimidades elementares, e as velocidades virtuais pelas quanti-
dades virtualmente permutdveis, isto €, pelas quantidades infinitamente
pequenas que poderiam ser acrescentadas, por compra, as quantidades
j possuidas, ou delas deduzidas por venda. Feito isto, a equagio (121)
passa a representar o equilibrio das duas tendéncias, uma das quais
leva 0 homem a desejar o que lhe é ofelimo e ele nio possui, e a outrd
a desejar ndo diminuir as ofelimidades que ji estio em seu poder.

Esta aproximagdo entre a concepgdo do equilibrio mecinico de
Lagrange ¢ a do equilibrio econdmico, vem confirmar a justeza da con-
cepgdo de Pareto, ao considerar, como dissemos no capitulo 111, a eco-
nomia pura como sendo a mecinica racional dos desejos humanos.

§ 1577 — Antes de estudar o caso do equilibrio econémico no
regi:_ne do monopélio, & conveniente mostrar como da condigio do
miximo de ofelimidade na troca, equagoes (118), Pareto deduziu mate-

* Lagrange, Joseph-Louis (1736-1813). Nasceu em Turim, em cuja academia militar %€
tomou professor de matemdtica. Publicou «Mécanique analytiques (1788) ¢ viros textos
em algebra, andlise ¢ geometria.
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maticamente o decrescimento da procura em fungio do prego, e como
mostrou que este decrescimento, que empiricamente parece ser sempre
constatado, e que Walras deduziu, sem restrigbes, das suas equagtes de
satisfacio maxima, sofre no entanto excepgbes, quando os consumos
de certas mercadorias ndo sio independentes uns dos outros, e estio
ligados entre si por uma relagio qualquer. Esta restricio € muito impor-
tante, por isso que entre os consumos de um grande namero de merca-
dorias, existem de facto relagdes a que a teoria deve atender. Por
exemplo: o trigo, o milho, € o centeio podem ser aplicados ao fabrico
do pio. E evidente que & possivel substituir no consumo, o pio de
trigo pelo de milho, e este pelo de centeio. Numa relagio um pouco
mais afastada, estdo entre si os géneros alimenticios em geral.

Fora de centos casos especiais, em que uma alimentagdo especial €,
Por qualquer motivo, necessaria, os homens podem facilmente substi-
tuir certos alimentos a outros. O mesmo se di entre as pegas de vestua-
fo ou entre os adornos. E evidente que um par de calgds nio pode
substituir um casaco, mas um casaco de fazenda ligeira, acompanhado
Por uma boa camisola de |, pode substituir, no Inverno, um casaco de
fazenda mais forte. Um colar de pérolas falsas pode, sendo preciso,
substituir um outro de pérolas verdadeiras, ou um corddo de prata dou-
rada substituir um cordio de ouro. Em geral, é possivel agrupar certas
mercadorias em série, de forma que é possivel substituir uma delas
Pela outra. Isto ndo impede que, dentro de cada série, umas sejam
SuPeriores a outras, isto €, mais ofelimas; ¢ evidente que uma elegante
Preferird um colar de pérolas verdadeiras a outro de falsas. Mas, sendo
Preciso, contentar-se-i com o segundo, e as ofelimidades que lhe advi-
0 da sua posse serio da mesma espécie, das que lhe adviriam da
Posse do colar verdadeiro; um homem com fome preferiri um belo
Prato bem cozinhado, mas ndo fard questio de comer qualquer iguaria
menos delicada, e, em caso de necessidade, matard a fome com sim-
Ples pao, de trigo, ou mesmo de centeio, se outro nido quiserem dar-

€, quando estiver saciado de comer terd, em suma, obtido um
"eSultado, sendo igual, pelo menos parecido, consumindo mercadorias
Muito diferentes umas das outras. i

Este facto geral, que Walras nido considerou, pode modificar,
Quando se di, a forma das curvas de procura ¢ de oferta das mercado-
Mas em que se verifica. E como se verifica para um grande ntmero, €
Muito importante precisar a causa da modificagio. As teorias devem
4proximar-se da realidade, tanto quanto possivel, e os progressos da
Ciéncia obtidos pelo método das aproximagoes sucessivas, sio devidos,
€Omo ji dissemos, 4 juncdo continua de novos detalhes aos ji anterior-
Mente conhecidos.

§ 1589 — Vejamos primeiro como Pareto deduziu o decrescimento

Procura em fungio do prego, no caso de serem independentes os
“onsumos das diversas mercadorias. Esta dedugio € nova e original,



202 Anttinio Horta Osario

porque Walras ndo fez mais de que discutir a curva da procura, que
ele aliis pos empiricamente. Disse-nos € certo que, -as condicoes de
satisfacio mixima resolvidas em ordem, a d,, d,,..., davam as equagdes,

d, = f.(p,)
d, = f.(p,)

que representavam as procuras em fungio dos pregos. Mas nem nos
deu as fungdes f nem deduziu matematicamente das condicoes de satis-
facio mixima o decrescimento da procura em fungio dos pregos, e a
correlativa forma da curva da oferta.?
Pareto veio preencher, da seguinte forma, essa lacuna.
Considerando o caso geral em que p#1, isto é em que (A) nio
serve de numeririo, as equagoes (118) podem escrever-se:

1
m'ﬁ?.ff.)'ﬁ'h'lﬂ.) -. (122)
Tomo a primeira destas equagoes:
(
m =2 (123)

e derivo-a em ordem a p, tendo em conta que:
r,=fp.p, )

Obtenho:
or
P9 :{rJ] e {P;(r:}
b s
dp, P,
Donde deduzo:
P o ( }&r_ (r)
I_-pIQLrl_-mi r‘
ap, ",
& Po )
T i —

op, p,o(r)
Br dm 1 1 9(r)

e (124)
dp, . 3p,9'(r) p, 9Lr)

* Osério contesta assim, pelo menos parcialmente, a ideia de que Walras deduziu em
primeiro lugar 2 curva da procura a pantir da teoria da utilidade que geralmente The & atri-
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Tomo a outra equagio contida em (122):

9. (r,)

(125)
Py
¢ derivo m em ordem a p,, notando que,
n,=hp,p,, )
€ que os precos sdo as varidveis independentes, isto € que:
dp,
A
&p,
Obtenho:
Q(r O,
dm ",
dp, P,
U Seja;
dm 1 b
e —= ¥ (r -
ap, p, 0" “)E-m
Donde tiro:
Br dm 1
il Py ' st 126}
op, " Mop, 0}, :
Ponhamos agora: :
or &‘
§mp—Atp _—— 127)
L] Pa Ep' ap *.. {
P, o+ P + (128)

el @il
Multiplicando a equagio (124) por p,, a (126) por p, e somando,
, lendo em conta os valores de (127) e (128):

51 20 0D (129)

R *P(r}
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Se tomarmos a equagio (117), para o caso geral, em que estamos,
de ser p,#1, e a derivarmos em ordem a p, lembrando mais uma vez
que 0s pregos sdo as varidveis independentes, e que portanto sdo nulas
as derivadas de uns em relagio aos outros, obtemos:

o, %% (130)
Pt tEED L
p " 8p

visto que a equagdo (117), generalizada, &
PL Py t... =0
ou, pondo em (130) o valor de 5, dado em (127):
S =0 (131D

Pondo em (129) o valor de S, dado em (131):

_r_jig 9,(r,)
* 8p, ‘P(r}
Donde tiramos,
dm _ * 9lr) (132)
dp, T

Pondo finalmente este valor em (124);

+ T*ﬁ':il
O px—0E) 1 80
apl : T IF: P:|.¢:( ra}

P .
~2_ @ (r)+ Tolr)
&_ ])JI a _I'{ -;'w- a tpa k]

351_’,.,- = T t|'.l;(r,1;:-I
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Pondo no numerador do 2.2 membro desta igualdade, o valor de T
dado em (128):

_pzr_EL[P{'r}_F{p(r}{_pzl_.‘,P_zh._-}_“
AR A S VAT
op, To/(r)p,

ou seja finalmente:

glr) p? 2
< Ay th o bt g e
Im Par: pz t m;!(rh} 5 Ip:(rl.‘} ; } {133}
Thmda o Tep!(r)

Analisemos o segundo membro desta igualdade. As fungdes @.(r,),
Pury)... sdo as 1 derivadas parciais da funcio ¢ (106), e representam
s ofelimidades elementares. Ora a fungiio ¢, sob o ponto de vista psi-
@légico, tanto pode ser crescente como decrescente, porque essa fun-
0 di-nos o prazer total de um cerio individuo que consome certas
Quantidades de vérias mercadorias, € se o individuo estiver, por exem-

O, saciado dessas mercadorias, ¢ se vir obrigado a consumir uma
9va porcio, o seu prazer diminuird em vez de crescer, isto €, a fungio
9 seri decrescente. Sob o ponto de vista econdmico, essa fungio é
POrém essencialmente crescente, por isso que, dada a possibilidade
Que hi de transformar uns nos outros os bens econdmicos, ao indivi-
9. que possuisse excesso de qualquer desses bens, seria sempre pos-
SIVel, e assim acontece de facto, troci-lo por quaisquer outros, de que
©5se necessidade, ou guardi-lo para o consumir mais tarde, quando
: . de tivesse desaparecido; finalmente, caso nio lhe fosse possi-

! lazer uma ou outra destas coisas, ser-lhe-ia sempre possivel, em vez
: O consumir, deiti-lo fora. Portanto, sob o ponto de vista econdmico,
£ fungao ® que nos di a ofelimidade total, € essencialmente crescente,

Que toma as suas primeiras derivadas @,(r)), @,(r,),... positivas. Mas as
m@““fiﬂs derivadas, ¢',(r,), ¢(r,)... serio sempre negativas, porque as
Plimeirs sip fungoes decrescentes da quantidade consumida, como
msrm“‘ﬁﬂtﬂ expusemos a0 estudar, no capitulo V, as raridades de Wal-

1 Comespondentes as ofelimidades elementares.
Com estes elementos podemos ja analisar o 2.2 membro da igual-
(133), notando ainda que os precos p, P, sdo quantidades essen-
te positivas. :
andlise mostra-nos que o numerador & um bindémio, cujos dois
$30 quantidades negativas, isto ¢, representa uma quantidade
vas, [{T}: O denominador igual ao produto de duas quantidades negati-

'? negativo porque o sio @'(r,), @4(r,),... (128)], € uma quanti-
POsitiva,
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Portanto gl derivada da quantidade em relagio ao prego, é nega-
tiva. Quer diz:er'que a fungio

rl-fl {'pa.} (134}

& decrescente, isto €, que a procura de (A) diminui quando o preco
aumenta.

No caso tratado por Walras, em que se verificam as equagoes (122),
isto €, em que os consumos das mercadorias sio independentes, a
curva da procura tem pois, em geral, a forma que empiricamente deter-
mindmos (fig. 3, 4 e 5).

A anilise que acabamos de fazer, teve apenas por fim deduzir
matematicamente das equagoes (122) a natureza das fungoes, que dio
a procura,

§ 159.2 — Mas analisemos agora o caso de nio serem independen-
tes os consumos das duas mercadorias (A) e (B). Suponhamos que se
trata de duas mercadorias (por exemplo o pdo de trigo e o pio de
milho), que se podem substituir uma 3 outra em cada consumo indivi-
dual, por forma tal que, por exemplo, aumentando o consumo de uma
delas, diminua o da outra. Exprimiremos este facto pela equagio,
ligando entre si os consumos das duas mercadorias:

r,+br, =a (135)

Quando esta hipitese se dé, ndo serd possivel fazer variar r, inde-
pendentemente de r,, e como foi partindo da hipdtese contriria, que
nos chegimos as equagdes (122), é evidente que ji se ndo verificardo
estas equagoes, nem portanto poderemos empregar a série de raciock-
nios por meio dos quais acabamos de concluir que a procura decresce
em fungiio do prego.

Poderiamos deduzir as equagoes que substituem as (122), no caso
de serem dependentes certos consumos. Nio nos vale a pena fazé-lo,
porque o nosso fim € apenas demonstrar que a procura pode nio
decrescer em fungio do prego, quando os consumos sejam dependen-
tes uns dos outros, ¢ essa demonstragio podemos fazé-la facilmentes
mesmo sem achar as equagdes que substituem as (122), e repetir pard
elas o longo raciocinio que fizemos a propésito destas.

Suponhamos que na equacio (135), r, representa uma certa quanti-
dade de pao de trigo, e r, uma centa quantidade de pio de milho:
Suptinhamos que o individuo, que tomdmos para exemplo, prefere ©
pdo de trigo, que € o mais caro, mas que, nio lhe chegando os sews
hﬂ"ﬂfﬁpﬂmsﬁcmmdesmpan,semsignaasﬁucmmruma vez por
dia, € nas outras vezes se contenta com o pao de milho, que é o mais
barato, conquanto menos ofelimo para ele. Os seus consumos de pio
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de trigo e de pdo de milho estio, em todo o caso, ligados entre si pela
equagio (135); quanto maior € a quantidade de um deles, que o nosso
individuo consome, tanto menor é a quantidade que consome do
outro, de tal forma que a quantidade consumida do pdo de trigo, mais
b vezes a consumida do pio de milho, seja igual a uma constante a.

Sejam porém quais forem as quantidades consumidas de um e de

outro pio, a despesa que o nosso individuo fard diariamente em péo,
Serd:

K=p,,+ Pl (136)

_Visto que, notemo-lo bem, a constante b da equagio (135) nio
indica que o individuo consuma br, de (B), mas apenas que os dois
onsumaos r, e r, estio entre si ligados por aquela relagiio.

Esta despesa serd tanto maior quanto maior for a quantidade de
Pio de trigo (que, por hipdtese, € o mais caro), consumida pelo nosso
m"-i_lividuo. Essa despesa seria mdxima se o nosso individuo conse-
Buisse abolir, de todo, o pio de milho, e comer apenas, como alids
SEa seu desejo, pio de trigo.

Neste caso, na equagio (135):

r,=0

Donde resultaria:
r,=a (137)

A quantidade constante a seria toda de pao de trigo, que ¢ dos dois
© mais caro, e a despesa didria, dada em (136), seria:

K=ap, (138)
Ora, das duas equacoes, (135) e (136), podemos tirar:

K= A
rI-a—b——p

(1]
P “ph_- bK + Plrah
bK-a
Ay o (139)
s hr'lz iv Ph
E por outro lado:

a=I
[ = —
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ou seja:

rh-

b

p,br, =ap,—K+pyr,
tb (bp,—p, ) = ap,~K
ap,—K

r'-_

(140)
by —p

Ja vimos em (138) que ap, é a despesa mixima que o individuo
pode fazer, quando toda a quantidade de pio que consome, a & de
trigo. Portanto o numerador de (140) é sempre pasitivo, porque K € for-
cosamente menor que ap,. Sendo assim, € Ficil ver, nessa igualdade,
que, quando p, aumenta, r, aumenta também, o que quer dizer que a
quantidade pedida para ser consumida cresce com o aumento do prego.

Mas este crescimento tem um limite, e esse limite é atingido no
momento em que, 4 forca de aumentar r, e de diminuir r,, isto &, de
alargar o consumo de pdo de milho, ¢ de diminuir o de pio de trigo, o
individuo chega a nio consumir pio de trigo, € a comer s6 pio de
milho. Este é o limite maximo do crescimento de r,. Se, depois dele
atingido, p, continua a crescer, 0 nosso individuo vé-se obrigado a
comer, nio apenas pio de milho, mas também pdo de centeio (C),
mais barato que o de milho. E ficil ver que estabelecendo ele entre os
seus consumos de pio de milho e de pao de centeio, a equagcio:

r,+h'r.=a' (141}
e sendo a sua despesa em pio:
K'=pyr, + Pt (142)

facil seria destas duas equacoes deduzir, pelo processo que nos levou @
(139) e (140):

K'=a'p,
rh.'_: Pe (143)
P, P.
al _Kr
ro P (144)

cph = p-
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Da (143) podemos concluir que, continvando p, a aumentar, r,
comega a diminuir; e da (144) tiramos para r, uma conclusdo andloga 4
que, hi pouco, tinhamos tirado para r, da equagio (140): que aumen-
tando p,, r, aumenta.

Em resumo: r,, consumo e portanto procura de (B), aumentou ao
principio com o aumento do prego, atingiu um limite, e diminui em
seguida. A curva de procura de (B), neste caso, ndo tem, portanto, a
forma que Walras lhe deu (fig. 3, 4 e 5), mas sim uma forma seme-
Ihante 4 das curvas da oferta (OLM fig. 6 e QPN fig. 7).

§ 160 — Na demonstragio, que vimos de fazer, estd a explica-
Ao desse facto curioso que muitos economistas tinham ja observado,
mas sobre cujas causas ndo tinham chegado a entender-se: o de nos
4nos de fome, quando o pdo estd caro, o consumo deste aumentar,
tm vez de diminuir. Malthus, por exemplo, escreveu sobre este
dssunto: «il semble que I'on n'ait pas assez fait attention 4 une catise
Particuliére de cherté. Le prix du blé, en temps de rareté, dépend

aucoup moins du déficit réel, que de l'espéce d'obstination avec
laquelte on persiste a vouloir en soutenir la consomation au méme

Fés 4,

O que Malthus chama obstinagdo, observa Pareto, é simplesmente
0 lendmeno que se verifica, quando, devido i carestia dos pregos, as

pobres sio obrigadas, pouco a pouco, a renunciar a certos ali-
Mentos de qualidade superior, e a contentar-se com pdo, cujo consumo
4S8im vem a aumentar.
: No nosso exemplo, do pio de trigo e pio de milho, o facto nio
140 compreensivel verbalmente, vista a pequena diferenca que em
Beral existe entre os pregos de um e de outro pido, como seria, por
SXemplo, se se tratasse da carne e do pdo. Um operirio consome
dfiamente carne, pdo e batatas. O pre¢o do pio aumenta. O ope-

O procura reduzir os seus outros consumos, fora da alimentac¢do,

Drr_na 4 ndo alterar esta; mas pouco dessa forma consegue pou-
Pl’iir Vé-se obrigado a reduzir a alimentagio; mas comega por dimi-
gt 4 quantidade que consome do alimento mais caro — a.carne
ﬂu;n que era, por assim dizer, um luxo. Feito isto, vé-se obrigado a

_Eﬂfﬂr 0s consumos do pio e das batatas, para compensar a

Uicdo do consumo da carne, E di-se assim o paradoxo apa-

"ente de ser a elevaciio do preco do pio a causa do aumento do seu
CONsuMos, v preg P

4
s Malthus, Robert (1766-1834), +Principles of Political Economys, 1820, _
foj thﬂnﬁmm’ i lei da procura conhecida geralmente como o paradoxo de Giffen

com a distingdio entre o efeito-preco e o efeito-rendimento, feita por
¥, em 1914, e e :
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§ 161.2 — Resta-nos estudar o equilibrio econdmico da troca no
caso do monopdlio. Jd dissemos no § 147.2 o que caracteriza este caso:
o monopolista actua directamente sobre os precos, com o fim de os
modificar em seu proveito. Em geral ndo se ocupa das variagdes da
ofelimidade que para ele tem a mercadoria, de que ele tem o monop6-
lio, ou porque esta mercadoria lhe nido é directamente ofelima, ou por-
que possui dela tanta quantidade quanta lhe apetece, ou por qualquer
outro motivo.

Ceno é que o monopolista ndo estabelece para a mercadoria de
que tem o monopolio, seja (B) essa mercadoria, a equagio:

1
9.(r)=— ()
P,

como faz, quando sujeito 4 livre concorréncia — equagoes (118). O
fue procura © monopolista & tirar da venda da sua mercadoria a maior
soma possivel de numerdrio.

Nido compara sensagdes, como no caso da equagdo anterior; cont-
para quantidades do numerdrio. E o seu desejo & tornar mixima a
quantidade deste numeririo, que conseguiri obter,

Tomemos a equagio (117). Esta equagio, que di o balango das
compras e vendas feitas por cada individuo, é comum aos dois casos
da livre concorréncia e do monopdlio, porque é evidente que, seja qual
for o regime econdmico, cada individuo tem a receber na proporgio do
que di, e dar na proporgio do que recebe.

Seja pois a equagido (118) para o individuo (1), que tem o monopd-
lio da mercadoria (B):

Na*Pulip * Pt =0

O monopolista procura tornar maximo o valor do termo pyr,,, quUeé
representa a quantidade de numeririo por ele recebida em troca de
(B). E esta a condigio que desejard preencher, em vez daquela que
era dada na 1.* das equagdes (118). Mas, para tornar maxima &
expressio:

Pulyp (145)

€ preciso igualar a zero a sua primeira derivada. O monopolistd
poderi atingir este fim de duas formas, visto que a expressio (145) €
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funcio de duas varidveis. Se quiser fixar o prego p,, e deixar que por
ele se regule a quantidade r,,, que os outros individuos virio pedir-
Ihe, deveri derivar em ordem a p, a expressio (145), e igualar a zero

4 derivada. Serd portanto a condigio a que ele deve atender para
fixar By

or

ILh
Py --ﬁ-;t:*f._h'{’ (146)

Se, ao contririo, preferir fixar a quantidade que oferece r,,, e deixar
POr ela regular-se o prego, deverd derivar a expressio (145) em ordem
4 1,5, € regular esta quantidade pela equagio:

Po*Tip g — =0 (147)

As duas equacoes (146) e (147) equivalem-se, e ambas representam
O mesmo méximo.
" O monopolista deverd atender a uma ou a outra, conforme preferir
2ar directamente o prego, deixando aos compradores o encargo de
IXarem g quantidade que virdo pedir-lhe, ou limitar esta altima, e deixar
9 Preco resultar da concorréncia dos consumidores. A tnica diferenca

estes dois caminho esti em tomar para varidveis independentes
Up,our,,

§ 11'51“'-—— Se supusermos que o monopolista regula a quantidade
= ida r,,, de forma a dela resultar o prego p, que mais lhe convém,
“quacdes que condicionardo o seu equilibrio, serio:

r]_a g Phrl.h+pfr1.r *.. "u

dp,,
ph o r:l_lr o n

(148)
1
whi[ri} = ¢I.r{ ri.')
P.

L8

1
9, (1) =— @, (1)
Py
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Se o individuo (2) tem o monopolio da mercadoria (C), as equacoes
que determinardo o seu estado de equilibrio, serdo:

T Pofap * Pfae + Pafygt =0

1
¢II={I'} g q’z.h(rb]
Py

(149)

1
q‘h(r::' B {Pz.u(rd)

d

Os sistemas (148) e (149) seriam tantos quantos 0s monopolistas.
Os que ndo fossem monopolistas teriam o seu equilibrio regulado pelas
equacoes (117) e (118). Ao todo teriamos assim, como no caso da livre
concorréncia, 8m equacdes que, juntas s (m-1) (119) formariam
Bm + (m- 1) equagdes por meio das quais se determinariam as 8m
quantidades trocadas e os (m-1) pregos.

E preciso notar que o caso de serem monopolistas todos os indivi-
duos que se apresentem no mercado, estd excluido das conclusoes
que acabamos de tirar. E natural pensar-se que, no caso do individuo
(1) ter o monopélio de (B), o individuo (2) o de (C)... e assim sucessi-
vamente teremos O sistemas iguais a (148) ou (149), e que serio esses
sistemas, conjuntamente com (119) que condicionario o equilibrio:
Nio € assim.

§ 163.2 — As conclusdes que vimos de tirar s6 sio exactas, quando
haja, pelo menos, uma equacio da forma das 2.* e 4.* do sistema (149
Z‘ﬂ €, quando um, pelo menos, dos # individuos nio tenha monopdlio

gum.

E facil provi-lo.

No § 1552 dissemos que das Bm equagoes (117) e (118) podiamos
deduzir as ®m quantidades r,, r,,... ), fy,... Ty, Typ... €m fungio dos
pregos. Ora se o individuo (1) tiver o monopolio de (B), e deixarmo®
de fora todas as equagdes que lhe dizem respeito, as Bm equag0es
(117) e (118) ficardo reduzidas a (8-1) m equagdes relativas aos indivi®
duos (2), (3),... por meio das quais poderemos determinar 4%
(8-1)m quantidades trocadas 1, r,, . em fung?
dos pregos. '

- SO S U
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Se além do individuo (1) que tem o monopdlio de (B), o individuo
(2) tiver o monopélio de (C), ficar-nos-do (#-2) m equagdes, por meio
das quais determinaremos as (8 -2) m quantidades r,, ry, ... I, Ty ...
By Fay, ... Quer isto dizer: os individuos que operam segundo os princi-
pios da livre concorréncia, isto €, que vindo ao mercado, procuram
dpenas satisfazer os seus gostos o melhor possivel, dados os pregos que
encontram, regulardo as suas procuras e ofertas de harmonia com esses
Precos, isto €, determinario as quantidades r,, ry;,... T, Ty T5, oy
(no caso de (1) e (2) serem os Gnicos monopolistas) em funcio dos
PIECOS p, Py, P, Py

E por isto acontecer, isto é, por haver individuos que espontanea-
Mmente se encarregam de fazer depender os pregos das quantidades
oferecidas, e as quantidades pedidas, dos pregos, que os monopolis-
1as podem actuar sobre os pregos p, p, pela forma que mais convém

405 seus interesses, isto €, podem resolver praticamente as duas
Cquacdes: “

Pu
Pw= rl'h-ﬁ-'i'_ =0

(150)

Has se nio houvesse individuos que obedecessem aos principios
livre concorréncia, isto €, se todos fossem monopolistas, nenhum
€5 determinaria as quantidades pedidas e oferecidas, pelos pre-
ﬁﬂmﬁ tratariam todos de influir nos precos para dai tirar vanta-
ljm":?i"tlﬁ‘r dizer: ndo haveria quem fizesse depender os pregos das quan-
S, € estas dos pregos, e nio havendo quem o fizesse, isto €,
quem se regulasse pelas m equagoes (117) e (118), nenhum dos mono-
istas saberia como regular os pregos da sua mercadoria, porque os
5::?0 deixa_\ram de ser fungio das quantidades oferecidas, e as quanti-
€S pedidas deixavam fungoes dos precos, e so lhes restaria o
» Visto ndo poderem resolver as equagdes (150), de se dirigirem
Principios da livre concorréncia.
do Ui finda a andlise matemdtica do equilibrio econémico, no caso
'E“mg:-palm_
& Evidente que as vantagens do monopolista s6 sdo obtidas 4 custa
festantes individuos. Se o monopolista levanta o prego, como faz
res Sempre, ou obriga os consumidores 4 contentaremos com meno-
Quantidades de mercadoria, no caso de se tratar de consumos inde-
» Ou os obriga a privar-se de outras mercadorias mais caras,
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se ndo quiser, ou lhe ndo convier, diminuir a quantidade que consome
da mercadoria monopolizada. Em ambos os casos, o consumidor
obteri menos ofelimidades do que alcangaria num regime de livre con-
corréncia.

Nos monopdlios de producio, de que nos ndo ocupamos neste ins-
tante, porque o seu estudo deve ser feito na produgdo, e ndo na troca,
hd, além disto, como se demonstra matematicamente, uma destruigdo
de rigueza.

No volume 2.2 deste trabalho, em que trataremos a produgio, serd
este um dos pontos a desenvolver.



CAPITULO VIII

O EQUILIBRIO ECONOMICO DA TROCA SEGUNDO PARETO
(MANUEL D’ECONOMIE POLITIQUE)



O equilibrio econémico da troca segundo Pareto

§ 164.° — O professor Pareto propoe-se, no seu Manual, construir
toda a teoria do equilibrio econémico, sem se socorrer das nogies de
valor, utilidade, ofelimidade, etc. "

A sua nova teoria, que ele denomina feoria da escolba (theorie du
choix), assenta unicamente numeririo facto experimental, e a ela pode
aplicar-se segundo o autor d critica de Irving Fisher, que via o ponto
fraco das doutrinas deduzidas da nogio de utilidade, na impossibili-
dade de demonstrar que o prazer ¢ uma quantidade.

O facto experimental, sobre que Pareto constroi a sua teoria, € o
Seguinte.

Se considerarmos um individuo qualquer e um qualquer nimero de
Mercadorias, € ficil sempre constatar experimentalmente que dentre as
Muitas combinagoes, que é possivel fazer com essas mercadorias, tro-
fando certas quantidades de algumas por certas quantidades de outras,
9 individuo prefere umas a outras, e entre algumas delas a escolha é-lhe

nte.
. Suponhamos, por exemplo que as mercadorias sio o pdo e o

0, € que o nosso individuo possui um litro de vinho e um quilo de
PAo. Com este litro de vinho e este quilo de pdo, o nosso homem vai
RAntar. No dia seguinte, por qualguer motivo, tem para O jantar um
POUCO mais de pao e um pouco menos de vinho, por exemplo, 1100
8tamas de pio e 9 decilitros de vinho. No fim do jantar, comparando o
Prazer que teve, com o da véspera, reconhece que afinal nem ganhou
1€m perdeu com a modificacio, isto &, que tanto prazer lhe deu um

I como o outro. De futuro quando lhe derem a escolher entre as

45 combinagoes — 1 litro de vinho e um quilo de pio, 9 decilitros

e 1100 gramas de pio — o nosso homem responderi que

prefere a primeira 4 segunda, nem a segunda A primeira, isto €,

ue lhe & indiferente ter uma ou outra. Supondo que o nosso homem

Pdo 45 suas experiéncias para diferentes combinagoes de vinho e

» Podia acontecer que, dados os seus gostos, muitas outras combi-

tluw.“ fossem para ele equivalentes 4 combinagio — 1 litro de vinho e
Quilo de pao, ;



218 Anténio Horta Osdrio

Suponhamos, por exemplo, que essas combinagfes eram:

Pio 16 14 L1 10 08 006
Vinho 07 08 09 10 14 18

A esta série de combinagdes, indiferentes para um dado individuo,
chama Pareto uma -série de indiferenca-,

§ 1652 — Por meio de figuras geométricas torna Pareto mais com-
preensivel este assunto.

Sejam dois eixos perpendiculares OA, OB; sobre o eixo OA marca-
mos as quantidades de pdo, sobre OB as quantidades de vinho.

Suponhamos que Oa representa 1 de pio, Ob 1 de vinho. O ponto
m em que se cortam as duas ordenadas am, bm, indica a combinacgio
1 de vinho e 1 de pdo.

Repetindo a mesma operagdo para as outras combinagoes da série
de indiferenga anterior, obteriamos os pontos m}, m”, m™... Unindo
esles pontos por uma curva continua, obteriamos a linha nm 'm'nm’’’s
que seria o lugar geométrico de todos os pontos do espago represen-
tando combinagoes indiferentes para o individuo.

A esta linha Pareto chama curva de indiferenga ou linba de indife-
renga.

el

A

FIG. 11

Esta designacio foi, pela primeira vez, dada pelo professor Edge”
worth, que no entanto deduzia as suas curvas de indiferenga da nogd®
de ofelimidade, 30 passo que Pareto as poe como um dado de facto. €
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afirma poder deduzir desse dado de facto, sem se servir para fim algum
da nogio de ofelimidade, toda a reoria do equilibrio econémico.

Voltemos 4 figura 11.

Se o nosso individuo, depois de ter determinado pela experiéncia a
linha nms, isto &, de ter chegado a saber quais eram as diferentes com-
binacdes de vinho e pdo que, para ele, equivaliam 4 combinagio de 1
litro de vinho e 1 quilo de pdo, se encontrasse de repente, por qual-
quer motivo, na posse de 1,5 litro de vinhe e 1,5 quilo de pio, teria
evidentemente de repetir as suas experiéncias para chegar a determinar
uma outra séric de combinagdes, diferentes das primeiras, e que para
ele representariam a equivaléncia de 1,5 litro de vinho e 1,5 quilo de
pdo. Feito isto, o nosso individuo teria determinado a posigio da linha
pq (fig. 11), que seria a sua linha de indiferenca correspondente 3
nova combinagio de que ele dispunha.

Repetindo a mesma operagio para todas as outras combinagoes
Possiveis do vinho e do pdo, que nio estejam ji representadas em
qualquer das linhas de indiferenga ji determinadas, cobriremos o plano
OAB de curvas de indiferenca, que serio a imagem dos gostos do
nosso individuo, relativamente ao vinho e ao pio.

§ 166, — Determinemos algumas das propriedades destas linhas.

Em primeiro lugar, as tangentes das linhas de indiferenga formam
S€mpre com o eixo dos x, dngulos agudos para o lado da origem,

ngulo o, figura 11), e nunca podem formar dngulos obtusos, como
S€, por exemplo, tivessem a forma da fig. 12.

ik

b=

F1G. 12
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A razio & porque, quando o individuo altera as quantidades que pos-
sui de uma e de outra mercadoria, e no entanto ndo melhora nem piora
de situagio, ¢ porque evidentemente aumentou uma das quantidades,
mas diminui a outra. Se o individuo aumentasse ou diminuisse as quanti-
dades das duas mercadorias em seu poder, evidentemente ganhava no
1.2 caso, e perdia no segundo. Quer dizer: ndo se conservava sobre uma
linha de indiferenca, porque a segunda posigio, que ficava ocupando,
era melhor ou pior do que a primeira. Para que o individuo nio ganhe
nem perca, € evidentemente preciso que, seja qual for a proporgio em
que trocou uma das mercadorias pela outra, em todo o caso as quantida-
des em seu poder tenham, uma delas aumentado e a outra diminuido.
Ora como as quantidades das duas mercadorias sdo representadas pelas
coordenadas de cada um dos pontos das curvas de indiferenga, € forgoso
que estes pontos estejam dispostos de forma que, quando aumenta a
ordenada, diminua a abcissa, ou vice-versa. Numa palavra: se represen-
tar-mos uma dada curva de indiferenga pela equagio:

Plxy)=C
a primeira derivada serd sempre negativa:

0 que geometricamente quer dizer que o dngulo da tangente com o
eixo dos x serd sempre agudo (fig. 11).

Apenas desejamos fazer uma pequena restrigio.

Pode acontecer que uma dada das duas mercadorias nio seja ofelima
para o individuo. Nesse caso é evidente que o prazer experimentado pelo
individuo s6 dependerd da quantidade que possui da outra mercadoria, €
que tanto lhe importa ter muito, como ter pouco da mercadoria nio ofe-
lima. Neste caso as linhas de indiferenca sdo rectas paralelas ao eix0
sobre 0 qual se marcam as quantidades da mercadoria nido ofelima. Se,
por exemplo, (A) nido for ofelimo, as linhas de indiferenca terio a forma:

B
kY =
'y o
» L2
0 A

FIG. 12-A
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Tanto prazer terd o individuo s6 com a posse de On de (B), como se,
além dessa quantidade de (B), possuir na de (A), ou qualquer outra quan-
tidade de (A). As suas linhas de indiferenca serdio pois na n'a, n"a" ... E
claro que neste caso limite, a 1.* derivada da linha de indiferenca seria:

dy.
=0

como no caso limite de ser a mercadoria (B) ndo ofelima, e s6 ofelima
a mercadoria (A), isto €, de serem as linhas de indiferenca paralelas ao
€ixo OB, a derivada seria:

) £,
dx

Estes dois casos sio simples curiosidades. As linhas de indiferenga
empregam-se habitualmente, quando se trata de duas mercadorias
igualmente ofelimas. £ por meio delas que mais tarde resolveremos o
problema da troca, e € evidente que este problema nio existe quando
uma das mercadorias ndo é ofelima. Numa palavra: o estudo sobre as
linhas de indiferenca seria indtil se se tratasse de as aplicar aos dois
Casos anteriores. S6 do caso geral nos ocuparemos a seguir,

§ 167.2 — Uma outra propriedade das linhas de indiferenga resulta
do facto geral de serem tanto menos preciosas, para um qualquer indi-
Viduo, as unidades de qualquer coisa, quanto maior é a quantidade
dessa coisa possuida pelo individuo. Este facto geral, do qual Walras

Z, como vimos, toda a sua teoria, tem excepgoes, que, de resto,
lhe ndo destroem a rigorosa verdade: os coleccionadores, por exemplo
Entusiasmam-se tanto mais, quanto mais completa € a sua colecgio;
Cenos camponeses, tornados proprietirios, desejam estender tanto mais
9 seus dominios, quanto maior vai sendo a sua extensdo; finalmente
98 avarentos desejam acumular tanto mais, quanto maior vai sendo a
Oruna que possuem. Fora porém destes casos excepcionais, a ofelimi-

de resultante da posse de uma nova unidade de uma certa coisa, vai
Sendo tanto menor quanto maior é o nimero de unidades dessa coisa
M na posse do individuo. Daqui resulta (fig. 11) que, 4 medida que a
abcissa vaj diminuindo, isto ¢, 4 medida que se vai tornando menor a
Quantidade de pio que o individuo possui, tanto mais ripido vai sendo
9 crescimento da ordenada, isto é, tanto maior vai sendo a quantidade
de vinho precisa para compensar, sem prejuizo, a cedéncia de uma
MOV quantidade de pao. Este facto resulta de se tomar cada vez mais

1050 0 pdo, o que torna mais custosa a cedéncia de uma nova
Pequeny porgio, ¢ ao mesmo tempo de se ir tomando cada vez menos
Precioso o vinho, o que diminui proporcionalmente o interesse do indi-

U0 em obter uma nova pequena quantidade dele. Supondo portanto,
e o individuo vai cedendo do seu pido quantidades sucessivas iguais
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a Ax, serdo cada vez maiores as quantidades de vinho Ax que lhe serd
preciso obter em troca, para ndo sofrer prejuizo, isto €, para se manter
na mesma linha de indiferenca.

Quer dizer: as curvas de indiferenga terdo a forma indicada na fig.
11, e nio a forma seguinte (fig. 13)

B

F1G. 13

Serdo convexas, e ndo cincavas em relacio aos eixos,
Pela teoria da convexidade sabemos que, neste caso:

iy
d_rx}ﬂ

§ 168.2 — Resta-nos indicar uma terceira caracteristica das linhas de
indiferenca.

Acabamos de ver que dy vai aumentando i medida que x diminui.
Ora este aumento € tanto maior quanto menor for x. Quer dizer: nio S0
vido sendo cada vez maiores as quantidades varidveis de dy, precisas
para contrabalancar, sem ganho nem prejuizo, a cedéncia de quantida-
des constantes dx, 4 medida que x vai diminuindo, como o aumento d€
dy & tanto mais ripido quanto mais pequeno for x. Inversamente dY
nio s6 vai diminuindo 4 medida que x cresce (propriedade anteriorh
como vai diminuindo cada vez mais devagar, isto €, o seu decresci
mento ¢ uma fungio decrescente de x.
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Este facto traduz-se pelo sinal da 3.* derivada que tem de ser:

d?y
dx«:[}

3
Sdo estas trés propriedades das curvas de indiferenga, dadas pelos
sinais das suas 3 derivadas:

diy
d*x

dy
d-"x‘:ﬂ

>0

que lhe determinam a forma geral, que é a indicada na figura 11.
§ 1692 — podemos agora indicar uma outra propriedade, ndo ji
Pontos da mesma linha, mas das diferentes linhas de indiferenca
“Omparadas umas com as outras.
Vimos que cada linha de indiferenga €, por definigio, a série de
do espago, cujas coordenadas representam as diversas combina-
gﬁm das duas mercadorias, que sdo indiferentes para o individuo, isto
» de que ele nao prefere umas a outras.
mesma definigio implica que entre linhas de indiferenca distin-
15, se di exactamente o contririo, isto €, 0s seus pontos corresponde-
!‘iu1 4 combinagoes das mercadorias, que ndo serio indiferentes para o
1) “d"“m _if*_m €, de que ele preferird umas a outras, Por exemplo, (fig.
' © individuo preferiri evidentemente encontrar-se em qualquer dos
POnios da linha rpq, a4 encontrar-se em qualquer dos da linha nms; no
de yioy . 480 desfrutard um prazer correspondente A posse de 1,5 litro
vinho e 15 quilo de pao; no segundo, um prazer correspondente 4
Posse um litro e um quilo daquelas duas mercadorias respectiva-
- Supondo portanto que 1 litro de vinho e 1 quilo de pdo nio bas-
M para saciar o individuo, (caso em que a linha nms nio teria
me“’m mais alta do que ela), o nosso individuo preferird encontrar-se
Mos o 1“11“ de indiferenga rpq, a encontrar-se sobre a linha nms. Vere-
de u::':llf“ 4 pouco quais os meios que ele pode empregar para passar
que as inha de indiferenga a outra. Por agora contentemo-nos em
OAR tes linhas de indiferenga com que podemos cobrir o plano
po-orrespondem a graus diferentes de prazer para o individuo,
ra ATEO representa esta graduagio no prazer que O individuo encon-
Obre cada uma das linhas de indiferenca, dando a cada uma das
possiveis das duas mercadorias, indices arbitririos, mas
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sujeitos as trés condigoes seguintes: 1.* duas combinagbes entre as
quais a escolha € indiferente devem ter o mesmo indice; por exemplo,
supusemos que as duas combinagoes (1 de vinho, 1 de pdo) e (0,8 de
vinho, 1,4 de pdo) eram indiferentes para o individuo; estas duas com-
bina¢des devem pois ser cobertas com o mesmo indice.

Esta 1.* condiciio vijuivale a dizer que todos os pontos de uma linha
de indiferenca deven’ 1er o mesmo indice, ou que as combinagdes com
o mesmo indice pertencem todas & mesma linha de indiferenca; 2.2 den-
tre duas combinagoes, a que € preferida 4 outra deve ter um indice
maior. Por exemplo: se as diferentes combinagoes da linha nms fossem
indicadas pelo indice 20, as combinagtes da linha rpq deviam ser indi-
cadas por um indice superior a 20 (admitindo, é claro, que ao individuo
€ mais agradivel ter 1,5 de vinho e 1,5 de pdo, do que 1 de cada uma
destas mercadorias); 3.2 se, passando da combinagio I 4 combinagio II,
o homem experimenta maior diferenca nos prazeres, do que passando
da combinagio II 4 combinagdo II1, a diferen¢a entre os indices de [ e 11
deve ser maior do que a dos indices de Il e III.

Por exemplo: se i linha nms dermos o indice 20, e 4 linha pq ©
indice 30, e o individuo experimentar maior diferenca de prazeres pas-
sando da primeira destas linhas para a segunda, do que passando desta
para uma terceira equivalente, por exemplo, 4 combinagio (2 de vinho,
2 de pdo) (linha nvx), i linha nvx devemos dar um indice inferior a 40.

Aos indices arbitriirios, mas sujeitos is trés condigbes, que acabamos
de dar, e por meio dos quais Pareto distingue as diferentes combinacoes
das mercadorias, chama ele «indices da ofelimidade-, porque traduzem o0
prazer que experimenta um individuo, quando entra na posse da combi-
nacdo de mercadonias, a que corresponde o indice dado.

§ 170.2 — Vamos dar uma representacio concreta dos indices de
ofelimidade. Quem ja viu uma cana topogrifica sabe que os pontos
que tém a mesma altura acima do nivel do mar, sdo nela indicados por
meio de curvas de nivel. Consideremos, por exemplo, uma colina, €
facamos passar virtualmente através dela, planos de secgiio paralelos a0
plano do mar; cada um destes planos desenhari sobre a superficie
exterior da colina curvas de secgdo cujos pontos terio todos a mesma
altura em relagdo ao nivel do mar. £ claro que, quanto mais proximos
do cume da colina forem sendo os cortes, tanto maior altura terio 08
pontos das respectivas curvas de secgio.

A estas alturas chama-se cotas.

Se considerarmos cada uma das linhas de sec¢io sobre a colind,
como representando uma linha de indiferenga, podemos representar
pela sua cota o indice da ofelimidade que Ihe corresponde.

Precisemos melhor esta ideia.

Sobre o plano do livro, que supomos horizontal, tracamos dois eixo8
OA e OB, (fig. 14) e convencionamos contar sobre OA as quantidades ¥
da mercadoria (A), e sobre OB as quantidades y da mercadoria (B).
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Feita esta convengio, o ponto m comresponde, sobre o plano OAB,
4 um consumo de Oa de (A) e de Ob de (B).

Edgeworth, supondo que o prazer era um quantidade teoricamente
medivel, marcava sobre uma perpendicular a0 plano OAB, tirada pelo
Ponto m, o nimero de unidades de prazer resultantes do consumo de
Oa de (A) e de Ob de (B). Procedendo, em seguida, da mesma forma
Para todas as outras combinagdes de (A) e (B) equivalentes para o indi-
Viduo dquela primeira combinacio, isto €, para todas as outras combi-
Nacoes, a que correspondesse o mesmo nimero de unidades de prazer,
determinava uma série de pontos no espago, todos & mesma altura do
Plano OAB, e cuja projecgio sobre aquele plano dava a linha de indife-
fenca nms (figura 14). Supondo que o nimero de unidades de prazer
tomespondente is diversas combinagdes indiferentes da linha nms era,
POr exemplo, 3, i linha de indiferenca nms dava ele um indice 3.

B

l_ L3 ‘—l *

-

A

FIG. 14

§
mrr;gﬁ" dﬂ que a uma outra combinacio O'a de (A), e Ob’ de (B)
g Adia um prazer igual a 5 unidades, Edgeworth, determinando
outras combinagoes de (A) e (B) donde resultava um prazer .
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igual a 5, obtinha uma outra linha no espago, a uma altura do plano
OAB, igual a 5, e cuja projec¢do sobre este plano dava a linha rpq.

Fazendo em seguida a mesma construgio para todas as outras combi-
nagoes indiferentes de (A) e (B), determinava a posicio no espago a alw-
ras 7, 9, 11, 13,... do plano OAB, de todas as outras linhas de indiferenca,
cujas projecgdes sobre o plano OAB dio as linhas uvx, cd, ef, gh.,...

Ao lugar geométrico de todos os pontos do espago pertencentes ds
diversas linhas de indiferenca, assim vistas em relevo, dava Edgeworth o
nome de -colina do prazer-. Realmente esse lugar geométrico (figura
14) parece-se com uma colina, levantada perpendicularmente sobre ©
plano do livro, e na qual tivéssemos feito sucessivos entalhes, a alturas
diferentes, por meio de planos paralelos ao plano OAB. Esses entalhes
deixariam sobre a superficie da colina, curvas de secgdo, que seriam
curvas de nivel em relagdo ao plano do livro, isto €, cujos pontos
teriam todos a mesma altura em relacdo a este plano. Convencionando
representar o prazer pela altura de cada uma dessas linhas sobre ©
plano do livro, se supusermos que um individuo vai percorrendo, um 2
um, todos 0s pontos de uma dessas linhas, € evidente que o seu prazet
serd 0 mesmo. Basta pois que cada um desses pontos, projectado sobre
o plano OAB, corresponda a uma combinagio diferente das duas mer-
cadorias, para termos na linha do espag¢o que contem todos esses pon-
tos, a representacdo geométrica das linhas de indiferenca, tais como a8
definimos.

§ 171.2 — Voltaremos daqui a pouco, a «colina do prazer- de Edge-
worth.

Por agora, desejamos frisar que a concepgio de Pareto, conquant®
assente na de Edgeworth, € uma generalizagio dela, de forma a podef
dispensar a hipotese de ser o prazer uma quantidade medivel. A dife-
renca entre a sua ideia e a de Edgeworth escapa no entanto a um
estudo pouco atento.

Essa diferenca esta apenas no seguinte:

Quando Edgeworth di ds suas linhas de indiferenca os indices 3. 5
7,9, 11,... supde que estes indices medem o prazer'. Isto €, o individu®
consumindo Oa de (A), e Ob de (B) tem um prazer:

p=3
Consumindo Oa’ de (A) e Ob’ de (B), tem um prazer:
p'=5
Pareto dispensa-se de fazer suposicoes a este respeito. Constata 4p€
nas que os prazeres resultantes de certos consumos sdo iguais, e que

resultantes de certos outros sio diferentes, sendo uns maiores do ¢
outros, Representa estes prazeres por indices, mas ndo faz destes indice’
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a medida do prazer', Limita-se a dar o mesmo indice ds combinagoes
que produzem o mesmo prazer, e indices maiores ds que produzem
Prazeres maiores. Sujeita ainda os seus indices a uma terceira condicio,
que alids declara ndo julgar indispensivel, mas apenas comoda: e € ela
que, se a diferenca entre dois prazeres ¢ maior do que a diferenca entre
dois outros, convém que a diferenga entre os indices dos dois primeiros
seja maior do que a diferenga entre os indices dos dois Gltimos.

Mas mesmo com estas trés condigdes, é evidente que os sistemnas
de indices podem ser em nimero infinito, € 530 portanto arbitrdrios,
Por exemplo, voltando a figura 14: suponhamos que realmente a dife-
Tenga entre os prazeres correspondentes a cada uma das linhas de indi-
€rénca, ai representadas, € igual, isto &, que tanto lucra o individuo
Passando de nms para rpg, como desta para uvx, como desta para cd,...
1?-5‘3 suposicido estd de harmonia com os indices, que démos dquelas
inhas, ¢ que diferem todos entre si duas unidades. Segundo Edgeworth
S0 0s indices postos na fig. 14 podiam servir, visto que cada um deles
Marcava o nimero exacto de unidades de prazer correspondentes is
Sucessivas combinacdes diferentes das duas mercadorias. Segundo
Pareto servia esse sistema de indices, mas serviam também estes outros,
POr exemplo;

(1,2,3,4,5.)2,4,6,8,10,..)
(3, 6,9, 12, 15), (4, 10, 30, 42, 54,...)

€ 1odos os outros, em nimero infinito, que & possivel arranjar, for-
Mando séries de nimeros apenas sujeitas ds condi¢des seguintes: 1.1 os
€rentes nimeros devem ir sucessivamente crescendo; 2! deve cada
UM deles diferir tantas unidades do anterior, quantas o seguinte difere
€. Estas duas condi¢hes correspondiam aos dois dados de facto do
::'Em;:!lg que tomamos, e que eram: 1. os prazeres resultantes das
CEssivas combinagoes representadas pelas linhas da figura 14, eram
ey 27 esses prazeres diferiam todos igualmente uns dos outros.
;th';t“m portanto que, querendo representar geometricamente 0s
Worth rp"-'lﬂﬁ alturas atribuidas ds diversas linhas de indiferenca, Edge-,
orma sobre o plano OAB (fig. 14) uma Gnica colina, a que

Um de “colina do prazer., porque, para ele, cada um dos indices mede
Mesm 'erminado prazer. Pareto pode representar os seus indices da
nilo a forma, mas ¢ evidente que poderi levantar sobre o plano OAB
conyie ™ Mas tantas colinas, quantos os sistemas de indices que the
vier adoptar, Nao poderd portanto chamar-lhes -colinas de prazer,

1
e estabelecimento i i .
difere e, destes indices supdem apenas a possibilidade de ordenar as
lickade ¢ - CMbinacdes de prazer. O problema da medida (cardinal) do prazer ou da uti-
€ assim y) '
trapassada,
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mas sim -colinas dos indices do prazer., visto que ndo afirma que os
indices megam o prazer, mas apenas que o representam. E evidente, no
entanto, que, se o prazer é realmente uma quantidade medivel, um dos
infinitos sistemas de indices de Pareto, dard realmente a medida do pra-
Zer, ¢ nesse caso, a colina que lhe corresponde, serd a «colina do pra-
zer-, de Edgeworth.

Mas para o afirmar, € preciso supor que se pode representar quanti-
tativamente o prazer por um nimero, € a esta hiptese , indemonstravel
segundo ele afirma, pretende Pareto fugir. Para isso substitui, como aca-
bamos de ver, a «quantidade de prazer pelo «indice do prazer-, e nio
deixa, por isso, de construir uma teoria completa do equilibrio econd-
mico.

IE: esta uma das ideias novas que Pareto veio dar com o seu Manual.

E importante té-la presente, e veremos daqui a pouco, que, no
desenvolvimento matemdtico da sua doutrina, Pareto ndo faz hipdteses
sobre a medigio do prazer, mas na exposigio em linguagem corrente
torma mais clara a ideia, o supor que os indices medem, de facto, o pra-
zer. Por isso voltaremos 4 -colina do prazer- de Edgeworth, sem perder
de vista que o estudo dessa colina nos leva a conclusoes, que também
sio verdadeiras para cada uma das colinas, em nimero infinito, de
Pareto, mas que simplesmente sio mais compreensiveis quando dedu-
zidas do estudo da «colina do prazer-.

§ 172.2 — Tomemos um ponto dessa colina, o ponto n por exem-
plo, e suponhamos que esse ponto representa um individuo. Esse indi-
viduo possui On da mercadoria (B) e nenhuma porgio da mercadoria
(A). Desta posse resulta-lhe um prazer igual a 3 unidades. Vamos a ver
se podemos estudar os movimentos desse individuo sobre a colina,

Em primeiro lugar, € evidente que o individuo a nio desceri em
caso algum, a ndo ser obrigado, ¢ esta Gltima hip6tese estd, por
enquanto, excluida das nossas deducoes.

O seu fito seri elevar-se, tanto quanto possivel, sobre a colina, isto
€, passar da linha de indiferen¢a, em que se encontra, para outras, cujo
indice seja mais elevado. Se, por exemplo, lhe propuserem trocar @
quantidade nb do seu (B) pela quantidade Oa de (A), o nosso individuo
calculard mentalmente que, aceitando a troca, deixard de estar no pont@
n, e ficard no ponto m. Como, por hipétese, este ponto tem o mesmo
indice 3, do ponto n, isto &, pertence 4 mesma linha de indiferenga, ©
nosso individuo nada lucrari nem perderd com a troca. Ser-lhe-d, por
tanto, indiferente fazé-la, ou deixar de a fazer, Mas se lhe propuseren
por exemplo, dar nb’ do seu (B) em troca de b'p de (A), o nosso indivi:
duo verd imediatamente que, aceitando a troca, se transportard do
Ponto n para o ponto p. E como este filtimo pertence A linha de indife”
renga mpq, cujo indice € 5, isto €, sobre a qual o nosso individuo encon”
ra um prazer igual a 5, superior ao prazer 3, commespondente ao pont@
n, € claro que aceitard gostosamente a proposta, e fard a troca.
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Suponhamos que nb’ é a unidade de (B). Nesse caso b'p seri o
nimero de unidades de (A), dadas em troca de uma unidade de (B),
I5t0 €, representard o preco de (B) em (A). Suponhamos, por exemplo,
que em b'p ha seis unidades de (A). Se o individuo trocou uma uni-
dade de (B) por seis unidades de (A), & porque o prego de (B) em (A)
& igual a 6.

b'p
Po= o =6

Suponhamos agora que as mercadorias (A) e (B) nio se trocam por
Unidades, como temos suposto até aqui, mas sim por quantidades infi-
nitamente pequenas.

Neste caso, quando o individuo que estava no ponto n, aparece no
Ponto p, podemos supor que ele foi trocando gradualmente, em
Pequenas porgdes, o seu (B) pelo (A) que lhe iam dando em troca, a
Um preco tal que a quantidade de (B) veio afinal a ser dada por ele
€m troca da quantidade b'p de (A). Quer dizer: podemos supor que o
individuo se transportou do ponto n ao ponto p, nio de um salto,
€Omo no caso da troca se fazer por unidades, mas seguindo a linha np,
0 longo da qual o individuo ia sucessivamente tendo menos (B) e
Mais (A), (porque as ordenadas dos pontos dessa linha decrescem com
O aumento das abcissas), até que, no ponto p, s¢ encontrava com
Menos nb' de (B) do que tinha no ponto n, € mais b'p de (A), o que
: ca que, chegado a esse ponto, tinha efectuado a troca de de (B)
Por nb’ de (A).

Se ndo perdermos de vista a nossa colina do prazer, € representar-
MOs as duas linhas de indiferenca nms, e mpq, como sendo dois cortes
3 superficie dessa colina a duas alturas diferentes, 3 € 5, veremos que
2 linha np serd o caminho seguido sobre a superficie da colina, por um
ndividuo que, encontrando-se na primeira linha de indiferenca, no
POito o, ve proporcionar-se-lhe a ocasiio de atingir a linha superio!'.

Onde, por hipétese, o seu prazer é maior), tendo, para isso, que ir
dando sucessivamente certas porgoes do seu (B) em troca de certas
;“m“'ls Porgoes de (A), em proporgio tal que, chegado ao fim do cami-

* 119 ponto p deu afinal nb’ do seu (B), e recebeu b'p de (A). Esta
Maneira de representar uma sucessdo de trocas por um caminho
“heiado, ¢ compreensivel desde que se represente 0 nosso individuo,
E:m Mo podendo dar um passo sobre a colina, sem tirar duma a%g:!-
f uma certa porgio de uma mercadoria e entregid-la a outro 1I'1dl?'1'
 fecebendo deste uma outra porgio de uma outra mercadoria.
 forma, concluido o passeio, isto &, atingido o ponto p, © indivi-
sey ;;;i Precisamente tirado de uma algibeira e dado tantas porgies do

co0 qQue a sua soma perfaz a quantidade nb, e recebido em troca t.*
A e 8 OUtra algibeira, tantas porgdes de (A), que a sua soma perfaz

Quantidade b'p. Supondo que as distancias entre os diversos pontos

dug
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do caminho, que ele vai percorrendo, e 0s eixos OA e OB, medem
sempre as quantidades das mercadorias (B) e (A), respectivamente, que
o individuo possui nesse instante, a linha geométrica np serd rigorosa-
mente a representagdo da série sucessiva de posigoes percorridas pelo
individuo entre os pontos n e p, isto &, poderd considerar-se o caminho
por ele percorrido entre aqueles pontos.

§ 173.2 — Acabamos voluntariamente, e para maior clareza, de nos
exprimir, sem rigor. O individuo ndo percorre, de facto, a linha np. Per-
corre uma linha, sobre a coling, que o leva do ponto n ao ponto p, e
cuja projecido sobre o plano OAB, € a linha np. Mas tdo o que acaba-
mos de dizer da linha projectada é rigorosamente aplicivel a projectante.
Daquela, passa-se para esta, dando a cada um dos seus pontos, uma ter-
ceira coordenada, a cota, que se obter marcando a alra de cada ponto
sobre o plano OAB e representando o prazer, que o individuo nesse
momento experimenta. Mas esta colg em nada altera a ordenada e a
abcissa, € s6 a estas nos referimos na exposi¢io que vimos de fazer.
Introduzindo as cotas, a diferenga estd em que nio devemos representar
o individuo caminhando sobre o plano OAB, mas sim caminhando,
como realmente caminha, sobre a superficie da colina erguida perpendi-
cularmente sobre esse plano, e subindo gradualmente essa colina, 4
medida que se vai afastando do ponto n, e aproximando do ponto p.

A esses caminhos sobre a colina, por meio dos quais podemos
representar o movimento das trocas feitas por um individuo, (tratando-
se de duas mercadorias, e supondo que elas podem trocar-se por quan-
tidades infinitamente pequenas), chama Pareto «atalbos (sentiers)™.

§ 1747 — E evidente que estes atalhos podem ter posighes muito
variadas entre os eixos OA e OB, quando projectados sobre o plano
OAB. Podem ter tantas posi¢des, quantos os pregos possiveis de uma
mercadoria noutra, visto que a posi¢io respectiva dos seus pontos Vai
dependendo da proporgio em que as duas mercadorias vio sendo tro-
cadas, isto &, do prego de qualquer delas na outra. Foi isto mesmo qué
tinhamos em mente, quando hi pouco dissemos que o individuo
estando em n, tinha visto «proporcionar-se-lhe a ocasido de atingir 4
linha de indiferenca rpq-. Queria isto dizer que o individuo tinha
encontrado no mercado um prego tal de (A) em (B), que, dado esse
prego, lhe era possivel seguir o atalho np, isto &, aumentar de 3 a 5, ©
seu prazer, cedendo nb’ do seu (B) e recebendo em troca b'p de (A).
Se o preco fosse outro, ji ele ndo poderia seguir o atalho np, Suponha-
mos, por exemplo, que ele encontrava no mercado um prego tal
seu (B), que toda a quantidade em seu poder, lhe nio ofereciam mais

* A expressio atalho- sugere um caminho efectivamente percorrido num processo
de troca e ndo simplesmente um caminho percorrido pelo ciloulo mental do agente que
procura afectar o seu orgamento a duas utilizagdes possiveis o que supde implicitamente
uma espécie de -recontratos como o propasto por Edgeworth quando as trocas se faam
a falsos-pregos,
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do que b'p de (A). Quer dizer que o prego de (B) era tal, que o Onico
atalho que lhe estava aberto, era o atalho np’. Mas olhando em relevo
4 <colina do prazer- da fig. 14, vé-se bem que esse atalho desce do
P'ﬂ'l'}m 1, que se encontra a uma altura 3, até encontrar uma outra linha
de indiferenca, n’s’, de indice 2, isto &, sobre 2 qual o nosso individuo
€ncontraria um prazer igual a 2 em vez de um prazer igual a 3, que
tinha em n. £ claro que isto lhe ndo convém, e portanto o nosso indivi-
d'-"f} recusar-se-i a seguir o atalho np’, e preferird ficar em n, isto &,
Fetirard do mercado sem ter vendido porgio alguma do seu (B), nem
Omprado portanto quantidade alguma de (A).
Se, a0 contririo, encontrasse no mercado um preco, ainda mais alo
do que supusemos na primeira hipdtese, isto €, se os portadores de (A)
lhe oferecessem a quantidade b"” p” de (A) em troca da quantidade nb”
de (B), o nosso individuo mais lucraria ainda, visto que, seguindo o
O que lhe abriam em frente, até ao ponto , teria subido fortemente
ind do prazer, e atingido uma linha de indiferenca, a que corres-
g“"ﬂiﬂ um prazer igual a 7, quando, no momento de iniciar as trocas,
Seu Prazer nio ia além de 3.
- E ainda indispensivel dizer que os atalhos sio linhas rectas, como
€mos suposto até aqui, quando os pregos sio constantes, isto €,
Mando as duas mercadorias se trocam uma contra a Outra, Na mesma
e 0, desde a primeira até 4 Gltima unidade ou fracgio de uni-
.~ ocada, Mas isto pode ndo suceder sempre, € 0s preos serem
"'r;’l'::ﬁl\_'el& Neste caso, a projecgio do atalho sobre o plano OAB dard,
lJ]has rectas, como em fig. 14, mas curvas, cujas formas depende-
I:"'ﬂd'?ﬂtﬂneme da forma de variagio dos pregos.
10 ndo altera, de resto, nenhuma das consideragoes, que fizemos.
Whrdnm:lemde remos habitualmente os pregos constantes durante cada ope-
; froca (porque tal suposigio nio quer dizer que eles nido
e po uma troca para outra), unicamente para facilitar a exposicio,
iﬂluﬂ realmente tal suposigio se aproxima mais da verdade.
lhos 175.2 — Sdo estas nogoes que era indispensivel dar sobre os ata-
£ 38 linhas de indiferenca, para poder compreender-se o que vai

a col

ﬁm?;fm porém, antes de passar adiante, justificar a hipotese que

Que tan;hf;da-qua.] deduzimos a concepgio dos -atalhos-. Essa hipotese,
de inger T implicitamente foi aceite, ao determinar a forma das linhas
Mmﬁ. foi a de se tratar de mercadorias susceptiveis de serem
40 pﬂnm'-‘-‘ﬂlre sl por quantidades infinitamente pequenas. Mesmo sem ir

de lizer que as quantidades concretas nunca podem corres-
Bra £ infinitamente pequeno, ¢ evidente que muitas, se ndo a
Serem ;mm;mrl 12 das mercadorias correntes, nio sio susceptiveis de
Menos 136 S em quantidades, se ndo infinitamente pequenas, pelo
Parece ab‘oapequm‘ quanto nos convenha. Ora esta tltima L'nmtﬂc‘.ln

Olulamente indispensdvel para justificar o emprego de linhas
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geométricas continuas. -Um homem, diz Pareto, passa de um estado em
que possui 10 lengos a um estado em que possui 11, e ndo atravessa
estados intermedidrios em que possui 1 lengo e um centésimo de lengo,
1 lengo e um décimo de lengo, etc.~. Ora, como a concepgio que demos
das linhas de indiferenca e dos atalhos, assentou precisamente nesta
altima hipdtese, parece dever-se concluir que nem os atalhos nem as
linhas de indiferenca, correspondem, na grande maioria dos casos, 2
coisa alguma de real, e que sdo meras criagoes do nosso espirito.

A esta possivel objecgio responde Pareto que a redugdo das varia-
¢oes descontinuas a variagoes continuas, € licita, porque em economid
politica ndo se estudam sendo fenémenos médios e relativos a grandes
niimeros; quando se fala de um individuo, ndo € com o fim de determi-
nar o que este individuo consome ou produz, mas unicamente pard
considerar um dos elementos de uma colectividade, e para poder totali-
zar em seguida o consumo e a produgio dessa colectividade. Quando
dizemos, por exemplo, que um individuo consome 1 relogio e 1
décimo, seria ridiculo tomar i letra esta frase. Quer ela dizer que, por
exemplo, 100 individuos consomem 110 relégios.

Esta maneira de falar ndo €, de resto, exclusiva da economia poli-
tica. Quando se trata de seguros fala-se por exemplo, muitas vezes, em
fracgoes de seres vivos: 27 seres vivos e 37 centésimos.. Nio quer isto
dizer que haja 37 centésimos de um ser vivo. <De resto, conclui Pareto,
Visto que se ndo trata senido de uma dificuldade técnica, os que tiverem
tempo a perder que se divitam a considerar variacoes finitas; depois
de um trabalho fatigante e extremamente longo, chegario a resultados
que, no limite dos erros possiveis, nio diferem daqueles a que 5¢
chega ficil ¢ rapidamente, considerando variacoes infinitesimais, pelo
menos nos casos ordindrios. NGs escrevemos para procurar, de umd
maneira objectiva, as relagdes dos fenémenos, e ndo para agradar 305
pedantes-. (Manual 11, 67)

8 1762 — Sdo estes os elementos sobre os atalhos e as linhas d€
_lﬂdlfﬁ'tfn';:a, indispensiveis para a compreensio das condigoes em que ©
individuo, em face de duas Gnicas mercadorias, encontrari o seu -
de equilibrio, isto &, atingird um miximo de ofelimidade compa
com os dados do problema. E sempre este o caso abstracto, do
passa para o caso geral de muitos individuos e muitas mercadorias.

O problema reduz-se a fixar as condigoes que determinam o PN
de qualquer atalho, em que convém ao individuo parar, para atingif
maximo de ofelimidade relativo as condigdes do problema, isto & de
onde lhe convém continuar a oferecer da sua mercadoria, ao long®
um determinado atalho.

Para ndo complicarmos a fig. 14, e podermos dar ds linhas de indi
ferenca e atalhos, uma disposicio que tome mais visivel o raciocl o
sivamo-nos da fig. 15, em que as linhas de indiferenca, de indi
Sucessivamente crescentes, sdo t, t', t", ("""

ivel
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Suponhamos que o individuo possui a quantidade On da mercado-
fia (B), e nio possui mercadoria (A). Chegando ao mercado o indivi-
duo trata de ver quais os pregos da sua mercadoria em relagio a
Mercadoria (A), isto &, em que proporgio se mostram os portadores de
(A) dispostos a trocar esta mercadoria, pela mercadoria (B) que ele traz
Consigo. E evidente que consideramos o 1.2 dos trés regimes, a que nos
referimos no capitulo VII — o da livre concorréncia — e que supomos
que o anico fim do nosso individuo é o de satisfazer, o melhor possi-
vel, os seus gostos, dados os pregos correntes, sem ser sua intencao
Modificar estes precos para qualquer fim. Suponhamos que o nosso
individuo encontra estabelecido no mercado um prego do seu (B) em
(A), tal que a totalidade On do (B) que ele possui, equivale a quanti-
dade Om' da mercadoria (A). Quer dizer, que o nosso individuo
€ncontra aberto diante de si um Gnico atalho — o atalho nm’' — e
,lm[“'-“-‘ de saber até onde lhe convird avangar, ao longe deste atalho,
IS0 €, que porcio lhe convird afinal oferecer do seu (B) em troca de
(A), a0 preco que encontrou estabelecido.

A EBE R EE e EEa w =

FIG, 15
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Evidentemente convir-lhe-i ir trocando do seu (B) por (A) enguanto
as trocas, que for fazendo, lhe trouxerem vantagem, isto €, enguanto o
atalbo for subindo na colina do prazer. Convém-lhe parar no momento
em que o atalho, parando de subir, recomega a descer a colina do prazer.

Esta ideia demanda uma explicacio muito clara, porque é funda-
mental, e toda a teoria do equilibrio econtmico, exposta no Manual,
assenta sobre ela.

Sigamos o atalho nm’, que o nosso individuo encontrou aberto
diante de si, ao entrar no mercado. Esse atalho comega por corar, no
ponto s, a linha de indiferen¢a t; em seguida eleva-se forgosamente
sobre a colina, porque o vemos focar a linha de indiferenca t!, no ponto
¢, e esta linha tem, por hiptese, um indice superior ao da linha t, isto
€, encontra-se, por construgio, mais alta sobre a colina do prazer, do
que a linha t Portanto, se o atalho cortou a linha t, e em seguida ©
vemos focar a linha t! & porque entre um e outro ponto subin a colina
do prazer. Continuando a segui-lo, vemos porém que volta a corar a
primeira linha t, no ponto s! quer dizer encontmmo-lo de novo; mais
baixo do que ao tocar o ponto ¢! E pois evidente que o atalho comegou
por subir a colina, e em seguida a desceu. Trata-se de saber em gue
ponto atingiu a sua altura médxima, porque serd esse o ponto, em gue 40
individuo convém deter-se, para obter um miximo de ofelimidade.

Esse ponto € evidentemente o ponto ¢’ em que o atalho € tangente 4
linha de indiferenca t! Para o vermos claramente, supinhamos que 2
nossa colina € oca, e que podemos viri-la de cume para baixo, de forma
que, em vez de se levantar sobre o plano do livro, fique subjacente a
esse plano. A sua posigio em relagio a ele, serd exactamente a duma
bacia de lavar a cara em relagio ao plano da circunferéncia da sua borda.

Suponhamos portanto que esta bacia de lavar a cara &, por um
momento, a nossa colina. As linhas de indiferenca podemos tragi-las
pela parte interior da bacia, sob a forma de curvas paralelas A circunfe-
réncia da borda. Essas curvas, que podemos supor, para maior clareza,
arcos de circulo, como as representimos na fig. 15, ir-se-io, cada vez
mais, afastando do plano que passa pela circunferéncia das bordas da
bacia, e a0 mesmo tempo diminuindo de raio, até ser atingido o ponto
matemdtico que fosse rigorosamente o ponto mais baixo da bacia,
equivalente ao cume da colina do prazer,

Feito isto, facamos pantir de uma das bordas da bacia, e percorrendo
0 seu fundo, uma linha que projectada sobre o plano da circunferéncia
da borda, dé a recta nm’e que, portanto, deveri voltar a atingir a borda
da bacia no ponto m/, depois de a ter percorrido interiormente. E evi-
dente que, enquanto esta linha for cortando os arcos de circulo e for
langente a um deles, deixou de descer, e é desse momento em diant€
que recomega a subir. E esse o ponto mais baixo do seu trajecto, € €
nesse ponto que se deteria, por exemplo, um grio de chumbo que det-
xassemos cair 20 longo da bacia, sobre um sulco partindo de uma borda
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¢ voltando a outra, que nela previamente tivéssemos feito. Esse ponto
mais baixo do atalho percorrendo o fundo da bacia, & o ponto mais alto
do mesmo atalho, se voliarmos a fazé-lo percorrer a superficie externa
da nossa colina do prazer, erguida perpendicularmente sobre o plano
do livro (fig. 15). Sendo o ponto mais alto desse atalho, é nele que que-
rerd deter-se. O equilibrio, ao longo de um atalho, € pois determinado
*pela tangéncia desse atalho com uma linha de indiferenca-.

§ 177" — Pelas mesmas consideragdes, se os pregos encontrados
Pelo individuo fossem outros, isto €, se ele tivesse podido seguir quais-
quer dos outros atalhos nm’, nm™.., os seus pontos de equilibrio seriam
08 pontos ¢’ ¢"... ou, para falar com rigor, seriam os pontos sobre a
colina do prazer que se projectavam em ¢, ¢”,... sobre o plano do papel.

linha, que une os diversos pontos c| ¢’} ¢, ..., cada um dos quais
€ um ponto de equilibrio para um determinado individuo, conforme o
#alho por ele seguido, chama Pareto <linha das trocas- (ligne des échan-
Bes). Esta linha &, portanto, uma série de pontos sobre a colina do pra-
2er, cada um dos quais representa um -méximo relativo de ofelimidade-
Pira o individuo. Esta expressio : -miximo relativo- pode nio ser com-
Preensivel i primeira leitura, O seu significado €, no entanto, muito sim-
ples: o ponto ¢’ representa um méximo de ofelimidade quando o atalho
Percorrido seja nmt mas se o atalho for nn’, esse méximo € dado pelo
Ponto ¢, e este méximo relativo €, em absoluto, superior a0 méiximo ¢/
Visto que, por hipotese, a linha de indiferenga t"tem um indice superior
40 da linha t! Quer dizer que, mudando o prego, mudari o miximo de
limidade que o individuo pode atingir; é evidente que, quanto mais
€aro fosse comprado o seu (B) ao nosso portador desta mercadoria, isto
& quanto menos inclinados sobre o eixo OA forem sendo os atalhos
que lhe sio abertos, tanto maior serd o prazer total que esse individuo
derd obter, porque maior quantidade de (A) poderd alcancar, sem
Maior sacrificio de (B).

O mdximo dos mdximos (maximum maximorum) seria atingido no
ume da colina (ponto C, fig. 15).

Neste ponto o nosso individuo satisfaria inteiramente as suas“neces-
Sidades das duas mercadorias (A) e (B). Quer dizer que, possuindo res-
PeCtivamente destas duas mercadorias, as quantidades Oa e Ob, o -
N0sso individuo se consideraria saciado. Uma nova porgiio de qualquer

S duas mercadorias ndo aumentaria, portanto, o seu prazer, isto €, a
colina ndo teria nenhum ponto, cuja projecgio sobre o plano OAB
chm posigio mais afastada dos dois eixos, do que o ponto C.
. E daro que, no exemplo que demos, seria preciso que O NOsso
Ndividuo tivesse podido seguir o atalho nC para poder, do ponto n,
Mingir o cume da colina, supondo este colocado em C. Isto ser-lhe-ia
Possivel, a ndo serem gratuitas as duas mercadorias (A) e (B), Gnico
de €m que poderia ir aumentando simultaneamente as quantidades
ambas as mercadorias em seu poder, e portanto seguindo um atalho
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que o afastava simultaneamente dos dois eixos. Mas entre duas merca-
dorias gratuitas, ndo hi que estudar o fenémeno da troca, nem as coi-
sas gratuitas ddo origem a problemas econémicos. O que dissemos, é
evidentemente para o caso de se tratar de duas mercadorias tendo, uma
na outra, um prego qualquer. Neste caso, os atalhos seguidos pelo indi-
viduo, a partir do ponto n, 18m forgosamente de se aproximar do eixo
OA. No limite, o atalho seri paralelo a este eixo, se a mercadoria (A) se
tornar gratuita, porque neste caso o nosso individuo poderi aumentar
indefinidamente a quantidade de (A) em seu poder, sem ter de ceder
qualquer porgio do seu (B). 56 tornando-se (B) também gratuito, € que
o atalho poderi comecar a subir. Mas, em geral (se (A) e (B) tiverem
ambas prego), os atalhos partidos de n, aproximar-se-io do eixo OA, e
nunca um individuo partido desse ponto poderia, portanto, atingir O
cume da colina, miximo dos miximos da ofelimidade, supondo esse¢
ponto colocado, em relagdo a n, na posigio do ponto C,

E claro que se o individuo possuisse, por exemplo, On'de (B) e 0
ponto C estivesse onde estd, nada impedia que o individuo atingisse
esse ponto.

§ 178.2 — Antes de passar adiante, é-nos preciso fazer duas restri-
¢oes a uma afirmativa que conscientemente fizemos de uma maneira
absoluta, unicamente para nido embrulhar o assunto, ja de si bastante
abstracto e complexo. Essa afirmativa foi que, seguindo qualquer ata-
lho, o individuo encontrava o equilibrio no ponto em que esse atalho
fosse tangente a uma linha de indiferenca.

Esta proposicio € verdadeira, mas precisaria ser aditada da seguinte
maneira; -quando o atalho seguido seja tangente a qualquer linha de
indiferenca, e quando na mio do individuo estiver o segui-lo até onde
lhe convenha..

Pode realmente acontecer que um determinado atalho nio chegue
a ser tangente a qualquer linha de indiferenga (fig. 16).

Por exemplo, suponhamos que as linhas de indiferenca tém esta
forma especial, o que acontece sempre que o valor da mercadoria (B)
Seja muito pequeno em relagio ao da mercadoria (A), porque neste caso,
05 aumentos de (B) teriam pouca importincia em face de uma determi-
nafia quantidade possuida de (A). Por isso, as linhas de indiferenga
leram pequena curvatura, e se ergueriam quase como se fossem rectas
perpendiculares a0 eixo OA (este caso seria o limite e equivaleria ao de
(B) ndo ter absolutamente nenhuma ofelimidade). Se, em tal caso, 20
possuidor de On de (B) se oferecesse a ocasido de seguir o atalho np;
isto & lhe oferecessem pelo seu (B) um prego muito elevado em (A),
(o elevado que pelo seu On de (B) lhe davam Op de (A), o nossO
individuo evidentemente ofereceria todo o seu (B). Isto €, 0 seu ponto de
equilibrio estaria no ponto p, em que o atalho encontrava o eixo Uth
Nem neste caso, o individuo teria podido deter-se no ponto de tangéncid
entre 0 atalho e uma linha de indiferenga, porque este ponto de tangén-
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cia ndo existia, como mostra a figura. A primeira das restricbes, que
pusemos, estd pois explicada: o individuo deter-se-ig no ponto de tangén-
cia, quando esse ponto de tangéncia exista, o que nem sempre stucede,

-

o P A
FIG. 16

Ainda pusemos outra restrigio: <quando, existindo o ponto de tan-
Béncia, o individuo poder segui-lo até onde quiser-. Esia restri¢io € tam-
bém ficil de compreender. Voltemos a fig. 15. Suponhamos que o
Portador de On de (B) ia seguindo o atalho nm | isto €, que ia trocando
0 seu (B) por (A), na proporgio indicada pela inclinagio desse atalho. O
Seu desejo seria atingir 0 ponto ¢’} porque era nesse ponto, conforme
Vimos, que ele atingiria o miximo de ofelimidade relativo ao prego esta-

elecido. Mas para ele poder atingir o ponto ¢, era evidentemente pre-
Ciso que um outro individuo quisesse dar-lhe, ou ele pudesse obrigi-lo a
dar-lhe, em troca da quantidade nn” do seu (B), a quantidade n't" de
(A). Qualquer desta hipiteses pode nio se dar. O individuo pode, por
€xemplo, nido encontrar, dquele prego, quem esteja disposto 2 ceder-lhe
mais do que a quantidade n"h de (A) em troca de nn " do seu (B). Nesse
€450, o individuo nilo poderd passar além do ponto h, isto €, neste ponto
U8 seus gostos que tendiam a levi-lo mais longe, sio contrabalangados
Pelos obsticulos que se lhe opdem. O ponto h serd um ponto de equili-

%, € nele ainda o individuo obteri um miximo de ofelimidade, com-

el com as restantes condigoes do problema?,

da ' 0 estatuto deste equilibrio sob restriglo quantitativa, determinado pelo lado curto
Mercidos, como consequéncia do facto do prego dado ser um prego falso-prego, i.e,
lesg nite do prego de equilibrio, ndo parece inteiramente justificado no quaclo da hipé-
uposta da concomineia perfeita, F
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Aos pontos p (fig. 16) e h (fig. 15), chama Pareto -pontos terminais-
(points terminaux).

Evidentemente, visto que a -linha das trocas-, a que nos referimos, é
a série dos pontos da colina do prazer, que representam miximos rela-
tivos de ofelimidade, essa linha ndo contem apenas pontos de tangén-
cia, conforme parece indicar a construgio da fig. 15 (linha ct'c"..).
Pode também conter pontos terminais, quando eles existam. A -linha
das trocas- é o lugar geométrico dos pontos do espago em que ao indi-
viduo convém deter-se, seja qual for a natureza desses pontos (de tan-
géncia ou terminais).

§ 1797 — Antes de introduzir-mos um segundo individuo no pro-
blema, é-nos preciso ver bem a que equivale esta linba das trocas, €
qual a sua forma habitual. Na fig. 15 apenas incidentemente tracimos
um pequenc segmento dessa curva, Vamos concluir esse tragado.

Seja o individuo (1) possuidor da quantidade Om da mercadoria (A)
(fig. 17).

Sejam t, t) t t" t""... as linhas de indiferenca para esse individuo,
relativas as mercadorias (A) e (B). Sejam mp, mp, mp", mp", mp"*, ...
diferentes atalhos tangentes is linhas de indiferenca nos pontos ¢, ¢ €
¢ ¢""... A linha ponteada mcc’, ¢, ¢ ¢"”... & a linha das trocas para 0
individuo (1).

A construgio da fig. 17 supoe, & claro, que ao longo de cada atalho, 0
individuo vai até onde lhe apraz, isto & que encontra sempre, seja qual for
o prego, tanta quantidade da mercadoria (B), quanta lhe convém comprir,
a esse prego. E por isso que a sua linha das trocas é definida, na fig. 17
apenas por pontos de tangéncia. Acabimos, ¢ certo, de ver que a linha
das trocas pode conter também pontos terminais, o que sucede sempre
que, ao longo de qualquer atalho, o individuo ndo encontra quem lhe ofe-
re¢a tanta mercadoria quanta, a esse prego, lhe convinha obter, caso em
que ndo chega a atingir o ponto de tangéncia desse atalho, ¢ tem de parar
antes dele. Parece, por isto, que a linha das trocas pode ter as formas mais
complicadas, em nada se parecendo com a forma indicada em fig. 17.

Na realidade ndo ¢ assim, e a linha das trocas, mesmo quando
passa por pontos terminais, tem uma forma sempre semelhante a indi-
cada em fig. 17. Adiante veremos porqué, Por agora devemos ver s€,
para 0 caso da fig. 17 (o da linha das trocas s6 conter pontos de tan-
géncia), a forma que lhe démos nessa figura € puramente acidental, €
dpenas dependente da disposicio especial que nessa figura ém as
linhas de indiferenca, ou se, ao contririo, é essa a sua forma vulgar.
Para isso vejamos a que equivale a nossa linha de trocas.

§ 180.° — Consideremos, por exemplo, o seu ponto ¢! A ordenadd
deste ponto c'm’, representa a quantidade de (B) pedida pelo indivi-
duo (1) em troca da quantidade m'm, por ele oferecida, da mercadorid
(A). Quer dizer: o individuo (1), chegado a0 ponto ¢’, do atalho mp',
pediu a quantidade ¢'m’ de (B), e ofereceu a quantidade m’m de (A)-
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0

FlG. 17

Estas duas quantidades dependem, é claro, da inclinagio do atalho
Seguido, porque, se outro fosse o atalho, outras seriam as quantidades
pedidas de (B) e oferecidas de (A); por exemplo, nos pontos ¢, ¢™,...
m todo o caso, a nossa linha das trocas dd-nos pelas suas ordenadas_
45 procuras de (B), e pelas suas abcissas as quantidades de (A) que
ficam em poder do possuidor da quantidade Om desta mercadoria,
depois da troca por ele realizada. (Quer dizer que as abcissas corres-
Pondentes aos diferentes pontos da curva sdo sempre iguais ds diferen-
§4s entre a constante Om, e as ofertas de (A), correspondentes a esse
POnto), Poderiamos portanto chamar & curva das trocas: <curva da pro-
Clra e da oferta, em fungao da inclinagdo do atalbo seguidor.
preciso ver o que significa esta inclinagiio. Quanto mais inclinado
f“{ um atalho sobre o eixo QA, isto €, quanto menor for o dngulo por ele
“Ho com esse eixo, tanto menores serdo as ordenadas correspondentes @
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determinadas abcissas, isto &, tanto menores serdo as quantidades pedi-
das de (B), contra uma determinada oferta de (A). Se o atalho seguido
for, por exemplo, mp’, e o individuo (1) oferecer a quantidade mr de
(A), receberd em troca a quantidade rs de (B). Mas se o atalho fosse
mp”, pela mesma quantidade mr de (A), o nosso individuo receberia a
quantidade ur de (B). Quer dizer: se o nosso individuo, depois de ter
seguido o atalho mp | passasse a seguir o atalho OB, diria que o prego de
(B) tinha diminuido, ou que o prego de (A) em (B) tinba aumentado. A
inclinagdo dos atalhos mede, pois, os pregos das mercadorias. A medida
que os atalhos vio sendo menos inclinados sobre o eixo OA, vai aumen-
tando o prego de (A) e diminuindo o preco de (B). Se olharmos a incli-
nagio dos atalhos, ndo em relacio ao eixo OA, mas em relagio ao eixo
OB, o raciocinio serd exaclamente © mMesmo, mas as suas conclusoes
inversas: quanto menos inclinado for um atalho sobre esse eixo (isto é
quanto maiores forem os dngulos o, «l... fig. 17), tanto menores serdo 0§
pregos de (B) e maiores os precos de (A), e vice-versa.

Em geral mede-se o prego de (B) em (A) pela inclinagdo dos atalbos
sobre o eixo OB; quanto maior é essa inclinagio, tanto maior € o prego
de (B). O prego de (A) em (B) mede-se pela inclinagdo dos mesmos ata-
lhos sobre o eixo OA; também quanto maior é essa inclinagio, tanto
maior € o preco de (A). De forma que, quando hi pouco vimos que a
curva das trocas nos dava, pelas suas ordenadas, as procuras de (B) e,
pelas suas abcissas, as ofertas de (A) -em fungdo da inclinagdo dos ata-
thos podiamos ter dito: -em fungiio dos pregos das duas mercadorias-.

Estes precos podiam ser, ou o preco de (A) em (B), ou o prego de
(B) em (A), porque a inclinagio dos atalhos tanto representa um como
0 outro: tomada em relagdo ao eixo OA, representa, em geral, o prego
de (A); omada em relagio ao eixo OB representa, em geral, o prego de
(B). Mas habitualmente refere-se a procura de (B) ao prego de (B)
representado pela inclinagio do atalho sobre o eixo OB, e a oferta de
(A) ao prego de (A) representado pela inclinagio do mesmo atalho
sobre o eixo OA. Quer dizer: habitualmente estuda-se e considera-se a
relagio entre as ordenadas da curva meck"c™c”".. e a inclinagio dos
diversos atalhos mp, mp’ mp”... sobre o eixo OB, isto &, estuda-se a
procura diferenciais (B) em funcio do prego de (B), € ao mesmo
tempo considera-se a relagio entre as abcissas da mesma curva e a
inclinagio dos mesmos atalhos sobre o eixo OA, isto €, estuda-se a
oferta de (A) em fungio do prego de (A).

§ 181." — Desta forma, a curva das trocas da fig. 17 € «curva da pro-
cura de (B) em fungio do prego de (B) e «curva da oferta de (A) em
fungio do prego de (A). Se tivéssemos considerado um individuo pos-
suidor, nio da quantidade om de (A), mas sim de on de (B) (fig. 18) a
curva das trocas teria a forma ai indicada, e seria -curva da procura de
(A) em fungdo do prego de (A) e «curva da oferta de (B) em funcio do
preco de (B)-.
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FIG. 18

Estabelecemos, desta maneira, uma relagio entre a -curva das tro-
Cas., que parecia ser inteiramente nova para nos, e as curvas da oferta e
da procura ji nossas conhecidas desde o capitulo VI,

E preciso, no entanto, notar que a curva das trocas nio é bem nem
4 «curva da procura- de Walras nem a sua -curva de oferta-. Essas duas
Curvas eram para Walras, absolutamente distintas, ao passo que Pareto
Encontrou maneira de as juntar em uma s6 curva, referindo as ordena-
das, nio 4s abcissas tomadas como precos, mas a inclinagio dos ata-
rhﬂs sobre um dos eixos, o que lhe permite referir as abcissas a
nclinagio dos mesmos atalhos sobre o outro eixo. Desta forma di-nos
N4 mesma curva, a procura de uma das mercadorias e a oferta da outra,
is‘j“ €, consegue representar por uma s6 curva 0 movimento das trocas

las pelo individuo, em funcio dos diferentes pregos possiveis de
Uma mercadoria na outra.

A curva da fig. 17 nio é pois, nem a curva da procura nem a curva

oferta, de Walras. Mas representa simultaneamente a procura de
Uma mercadoria e a oferta da outra, e o seu tragado tem, por isso, de
. er, para que ela possa realmente representar o movimento das
rocas feitas por um individuo, aos principios que relacionam a procura
© 4 oferta com os precos. Quer dizer: a forma que a curva apresenta
M figuras 17 e 18 ndo é puramente acidental e relativa 4 disposicio |

Curvas de indiferenca, que podia ser outra, donde resultasse uma
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forma muito diferente para a curva das trocas; €, ao contririo, a forma
geral desta curva, com duas simples reservas que adiante exporemos.
De facto quais foram os dois principios fundamentais relativos 4 oferta
¢ i procura, que comegimos por estabelecer, no capitulo V1 §§ 1082 e
1129 como generalizagbes empiricas, e que depois vimos resultarem
matematicamente da andlise da equacio de satisfagio mixima? Foram:
1.2 que a procura de uma mercadoria € uma fungio decrescente do
preco dessa mercadoria; 2.2 que a oferta € uma fungio sucessivamente
crescente e decrescente do prego. Ora a curva da fig. 17 foi construida
de forma a respeitar estes dois principios.

Considerando-a como curva da procura de (B), representada pelas
suas ordenadas, em fungio do preco de (B) representado pela inclina-
¢do dos atalhos sobre o eixo OB, (ou seja pela abertura dos dngulos a
e o)) vemos que 4 medida que estes angulos vio diminuindo, isto &,
que vai diminuindo o prego de (B), as ordenadas da curva vio aumen-
tando. Considerando-a como curva da oferta de (A), (representada
pelas diferencas entre a constante Om e as abcissas) em fungio do
prego de (A) (representado pela inclinagio dos atalhos sobre o eixo
OA, ou seja pela abertura dos fdingulos o”..), vemos que, aumentando
estes dngulos, a oferta comega por aumentar, atinge um méiximo, em
que ¢ igual a mr, e comega depois a decrescer. A curva da fig. 17, quer
como curva de procura, quer como curva da oferta, esti pois em har-
monia com os dois principios fundamentais, assentes experimental-
mente, e confirmados pela dedugio matemdtica, que regulam as
relagoes entre a oferta, a procura, e 0s pregos.

§ 182.2 — Foi, tendo em vista estes principios, que dispusemos em
fig. 17, as curvas de indiferenca, de maneira tal, que, a supor a linha
das trocas como sendo toda determinada por pontos de tangéncia entre
atalhos e curvas, ela pudesse ter a forma que lhe demos. E evidente
que as curvas de indiferenga podem ter muitas outras formas e disposi-
¢oes, que tormariam impossivel a construgio de uma curva, com forma
semelhante 4 da linha das trocas da fig. 17, se esta curva tivesse sempre
de passar apenas por pontos de tangéncia entre atalhos e linhas de
indiferenca. Mas isto nio se dd, porque a linha das trocas nio € senio
o lugar geométrico de todos os pontos em que o individuo se detém
no movimento das trocas, dadas as condigoes do problema; ora estas
condigdes podem ser tais que o individuo tenha de deter-se, ao longo
de qualquer atalho, nio em pontos de tangéncia, que podem mesmo
nem sempre existir, mas em qualquer ponto do atalho, que seri, na
frase de Pareto, um «ponto terminal-. Pode, por exemplo, a linha das
trocas ser determinada como em fig. 19

Ao longo dos atalhos mp'e mp”, o individuo pode atingir pontos
de tangéncia; mas ao longo do atalho mp” nio encontrou, por hipo-
tese, quem, a tal prego, estivesse disposto a acompanhi-lo até ¢, isto
€, a trocar com ele ¢"m"™ de (B) contra mm” do seu (A). Teve de con-
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FlG. 19

lentar-se em obter ¢'m” de (B) em troca de  do seu (A). O ponto ¢” foi
Um ponto terminal, pelo qual passou a linha das trocas. O importante &
fixar que, quer esla passe apenas por pontos de tangéncia, quer passe
Ambém por pontos terminais, a sua forma deve ser sempre semelhante
4 indicada em figuras 17 ¢ 18.

§ 183 — Dissemos que exporiamos duas reservas a fazer. A pri-
Meira € a seguinte: no capitulo anterior, vimos que, quando se frata de
duas mercadorias, cujo consumo ndo € independente, o aumento do
Preco de uma delas na outra, pode ter, como primeiro efeito, o de ,

ZET aumentar o seu consumo em vez de o fazer diminuir. E claro por-
lanto que, quando isto se dé, isto é quando os consumos de (A) e (B)
forem dependentes, a curva das trocas poderd ndo ter a forma que lhe
dtribuimos. E dizemos «poderi ndo ter., porque € preciso notar bem
HU€ ndo basta tratar-se de duas mercadorias de consumos dependentes,
Para que o aumento do preco de uma delas produza necessariamente
UM acréscimo da sua procura. E possivel que esta ideia errada tivesse
esultado da leitura do capitulo anterior. Se assim foi, ¢ preciso corrigi-
la. Na anglise que fizemos no capitulo anterior, supusemos duas merca-

lnicas, abstractamente isoladas do mundo econémico, e vimos
Gue, dando-se entre os respectivos consumos uma relagio muito espe-
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cial (a de ser constante a soma das unidades consumidas das duas mer-
cadorias), e aumentando o prego, nio de qualquer das duas mercado-
rias consideradas, mas exclusivamente daquela que considerimos
inferior 4 outra, desse aumento resultava um aumento da procura.
Quer dizer; a nossa demonstragio nio provou, nem pretendia provar,
que sempre que os consumos de duas mercadorias estivessem ligados
por uma dependéncia qualguer, a lei do decrescimento da procura em
fungio do prego, sofria, por forca, uma excepgio. Se assim fosse, as
excepgdes seriam 30 numerosas, que quase abrangeriam a totalidade
dos casos, porque o nimero de mercadorias, cujo consumo é absoluta-
mente independente do de todas as outras, € muito restrito, se algumas
hi que estio nesse caso. Teriamos, assim, uma lei que, a cada passo,
encontraria excepgoes, o que comprometeria singularmente a sua esta-
bilidade. O que nés provimos foi apenas que, tratando-se de duas mer-
cadorias cujos consumos fossem dependentes, podia acontecer,
dando-se vdrias outras circunstdncias muito especiais, que a lei do
decrescimento da procura em fungio do prego, sofresse uma excepgio.
Quer dizer: provimos afinal que, s6 no caso de se tratar de duas mer-
cadorias, cujo consumo fosse independente, era licito afirmar, sem res-
fricées, que o aumento do prego de uma del